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 درجة 01                                                                                                    الأولى    7102دورة  
 

     ,      المعرّفة وفق :     (  )لتكن المتتالية 
 

 
     . 

 

 .        المعرّفة وفق :     (  )و لتكن المتتالية 
 

1)  ٌّ  يتتانٍت هُدسٍتّ ، و أوجد أساسها .    (  )أثبت أ
 

 . nبدلانت    ، ثى عبارة  nبدلانت    اكتب عبارة  (2
 

 .    (  )، و استُتج َهاٌت انًتتانٍت  nبدلانت    ، عبرّ عٍ               :  nنٍكٍ فً حانت عدد طبٍعً  (3

 
 

 الحل : 
 

1)   

            
 

 
       

     
 

 
     

 

 
(    ) 

     
 

 
   

 = qهُدسٍتّ أساسها    فانًتتانٍت 
 

 
 . 

2)   

      
  

              

    (
 

 
)
 

 

 

                  (
 

 
)
 

   

3)  

 = qيجًىع حدود يتىانٍت يٍ يتتانٍت هُدسٍتّ أساسها     
 

 
  

       

           عدد انحدود : 
 

    
      

   
  

  (
 
 
)
   

  
 
 

  (  (
 

 
)
 

) 

 

   
   

    (   )    

 حٍث :

   
   

           |  
 

 
|    
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 .  √    √   المعرّفة وفق ما يأتي :     (  )لتكن المتتالية 
 

 متناقصة .    (  )أثبت أنّ المتتالية  (1
 

 أنها متقاربة و احسب نهايتها . جو استنت       أثبت أنّ  (2
 

 

 الحل : 
 

 

 

 وفق : ]  ,0]انتابع انًعرّف عهى انًجال  fنٍكٍ  (1
 

f (x) = √    √  
 

f  0[اشتقاقً عهى انًجال,  [ : 
 

f '(x) = 
 

 √   
 

 

 √ 
    

  

  ]  ,0]يتُاقص عهى انًجال  fانتابع 
 

 يتُاقصت .   فانًتتانٍت 

 

    : 2طرٌقت 
(√    √ )(√    √ )

(√    √ )
 

 

√    √ 
  

 

        
 

√    √   
 

 

√    √ 

 
√    √  √    √   

(√    √   )(√    √ )

 
√  √   

(√    √   )(√    √ )
   

 

 يتُاقصت .    فانًتتانٍت
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ٌّ :   حدود انًتتانٍت :  3طرٌقت   يىجبت تًاياً و عهٍه فإ
 

 

    
  

 
√    √ 

√    √   
   

 
 

 يتُاقصت .   فانًتتانٍت 

2)  

      
 

√    √ 
    

 

 يتُاقصت و يحدودة يٍ الأدَى بانعدد صفر فهً يتقاربت .   انًتتانٍت 
 

   
   

      
   

(
 

√    √ 
)    
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     انًعرّفتاٌ وفق :     (  ),     (  )نٍكٍ ندٌُا انًتتانٍتاٌ 
 

 
  ,     

 

  
 و المطلوب : 

 

ٌّ انًتتانٍت  (1  يتزاٌدة .    (  )أثبت أ
 

ٌّ انًتتانٍت  (2  يتُاقصت .    (  )أثبت أ
 

 يتجاورتاٌ ؟ عهم إجابتك .    (  ),     (  )هم انًتتانٍتاٌ  (3

 
 

 الحل : 
 

1)   

          
 

   
 (  

 

 
)

 
 

 
 

 

   
 

 

 (   )
   

 

 يتزاٌدة .    فانًتتانٍت

2)   

          
 

(   ) 
 (  

 

  
)

 
 

(   ) 
 
 

  

 
     

  (   ) 
   

 

 يتُاقصت .   فانًتتانٍت 

3)   

{
     يتزاٌدة

ُاقصتيت      
 انشرط الأوّل يحققّ . 

 

   
   

      
   

(  
 

 
)    

 

   
   

      
   

(  
 

  
)    

 

   
   

      
   

     
 

 انشرط انثاًَ يحققّ .
 

 يتجاورتاٌ .    (  ),     (  )فانًتتانٍتاٌ 
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 : و المطلوب،      و فٍها   q = 2يتتانٍت هُدسٍتّ أساسها     (  )
 

 .                   ثى احسب انًجًىع   احسب 

 
 

 الحل : 
 

 

      
         

 

                 
 

هى يجًىع حدود يتىانٍت يٍ يتتانٍت هُدسٍتّ  Sانًجًىع 

   q = 2أساسها 

 

 

       
 

          عدد انحدود : 
 

   
    

   
  

    

   
   (    )       
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 درجة 01                                                                                                  الأولى    7102دورة  
 

 

     انًعرّفت وفق :     (  )نتكٍ انًتتانٍت 
 

 
 

 

  
   

 

  
 و المطلوب : 

 

ٌّ انًتتانٍت  (1  يتزاٌدة تًاياً .    (  )أثبت أ
 

2)  ٌّ    تكتب بانشكم    أثبت أ
 

 
(  

 

  
 و بٍٍّ أَهّا يتقاربت .    (  )، ثى استُتج عُصراً راجحاً عهى انًتتانٍت  (

 
 

 الحل : 
 

 

1)   

       
 

 
 
 

  
   

 

  
 

 

    
 

        
 

    
 

        
 

    
   

 

 يتزاٌدة تًاياً .    (  )فانًتتانٍت 

 

 

2)  

    
      

   
 ( )

  (
 
 
)
   

  
 
 

 
 

 
(  

 

 
(
 

 
)
 

)

 
 

 
(  

 

  
) 

 

   
 

 
 
 

 
(
 

 
)
 

 
 

 
 

 

 ٌّ  = M  و عهٍه فإ
 

 
 .    (  )عُصر راجح عهى انًتتانٍت  

 

 = M  يتزاٌدة و يحدودة يٍ الأعهى بانعدد   انًتتانٍت 
 

 
 فهً يتقاربت .  
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   انًعرّفت وفق :     (  )نتكٍ انًتتانٍت 
    

   
 و المطلوب : 

 

 .    (  )ادرس اطّراد انًتتانٍت  (1
 

ٌّ انعدد  (2  .    (  )راجح عهى  2أثبت أ
 

   احسب  (3
    

 . ]2.1 , 1.9[فً انًجال    كاٌ     < nٌحققّ أٌاًّ كاٌ    ، ثى جد عدداً طبٍعٍاًّ     
  

 

 

 الحل : 
 

 

1)   

        
      

   
 
    

   

 
(    )(   )  (    )(   )

(   )(   )

 
 

(   )(   )
   

 

 يتزاٌدة تًاياً .    (  )فانًتتانٍت 

2)   

     
    

   
   

         

   

 
  

   
   

 

                  
 

 .    (  )راجح عهى انًتتانٍت  2فانعدد 

3)   

   
    

       
    

 (
  

 
)    

 

           

      
 

   
     

      
 

   
     

 

   
 
 

  
                     

 

 أو أي عدد طبٍعً أكبر يُه .      و بانتانً 
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 درجة 21                                                                                                  الأولى    7171دورة  
 

 

              ,المعرّفة بالعلاقة التدريجية :     (  )نتأمل المتتالية 
  

 
 

 

  
 : و المطلوب،     عند كل  

 

  f (x) أثبت أنّ التابع  (1
 

 
 
 

 
 . ]    ]عمى المجال تماماً متزايد   

 

 . nأيّاً كان العدد الطبيعي             أثبت بالتدريج أنّ  (2
 

 و احسب نهايتها . ،استنتج أنّ المتتالية متقاربة  (3
 

 

 الحل : 
 

 

1)  f   2]اشتقاقً عهى انًجال,  [ : 
 

f '(x) = 
 

 
 

 

  
 
    

   
 
(   )(   )

   
  
 

f '(x)   0  و لا ٌُعدو عهى أي يجال  ]  ,2]عهى انًجال ،

 جزئً يُه 
 

 . ]  ,2]يتزاٌد تًاياً عهى انًجال  fفانتابع 
 

 
 

 

2)   

E(n) :           
 

 : E(0)نُثبت صحّت 
 

        
 

   
 

 
 
 

 
 
  

 
 

 

  
  

 
   

 

E(0) يحققّت . 
 

ٌّ  E (n)َفرض صحّت   أي َفرض أ
 

          
 

 : E(n+1)و َبرهٍ صحّت 

 

          
 

 

 ٌّ ٌّ : ]  ,2]يتزاٌد تًاياً عهى انًجال  f (x)بًا أ  فإ
 

 

 ( )   (    )   (  ) 
 

 

            
 

 

E(n+1)   ًيحققّت . فانقضٍتّ صحٍحت أٌاً كاٌ انعدد انطبٍع    . 
 

 

3)   
 

 : ٌّ  وجدَا أ
          

 
 

 
 

ٌّ انًتتانٍت   فهً يتقاربت 2يتُاقصت و يحدودة يٍ الأدَى بانعدد    أي إ
 
 
 

 

 : f (x) = xهً حم انًعادنت   lَهاٌتها 
 
 
 

 ( )       
 

 
 
 

 
      

 

 
 
 

 
 

 

     

 يرفىض         
 

 يقبىل      
 
 

 

                      : ٌّ    أي إ
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   المعرّفة وفق :     (  )لتكن المتتالية 
 

 
 

 

  
 

 

  
   

 

  
 : المطلوب.  

 

 .    أيّاً كان العدد الطبيعي      أثبت أنّ  (1
 

 استنتج أنّ  (2

   
 .    (  )عنصر راجح عمى المتتالية  

 

 متقاربة .    (  )أثبت أنّ المتتالية  (3
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 الحل : 
 

 

1)   

E(n) :      
 

E(1)  : ٌّ       يحققت لأ
 

 : E(n+1)و َبرهٍ صحت  E(n)َفرض صحّت 
 

     
 

        
 

             
 

         
 

E(n+1)  ّيحققّت . فانقضٍتE(n)  صحٍحت أٌاً كاٌ انعدد

 .    انطبٍعً 
 

2)   

     

 

  
 (

 

 
)
 

 

   (
 

 
)
 

 (
 

 
)
 

 (
 

 
)
 

   (
 

 
)
 

 

 
  

   
 

 

  (
 
 
)
 

  
 
 

 

 
 

   
 

   
(  (

 

 
)
 

)  
 

   
 

 
 

   
 

   
 

 
 

  فانعدد 
 

   
 .   راجح عهى انًتتانٍت  

 

 :    (  )نُدرس اطّراد انًتتانٍت  (3
 

     
 

 
 
 

  
 
 

  
   

 

  
 
   

    
 

 

        
   

    
           

   

    
   

 

يتزاٌدة ، و هً يحدودة يٍ الأعهى بانعدد    انًتتانٍت 
 

   
 

 فهً يتقاربت .
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     و      المعرّفة بالعلاقة التدريجيّة :     (  )لتكن لدينا المتتالية 
 

 
      

 

 المطلوب :.         وفق     (  )و لنعرف المتتالية 
 

 . nبدلالة    ، ثم اكتب عبارة    هندسيّة ، عيّن أساسها و احسب     (  )أثبت أنّ المتتالية  (1
 

    حسابيّة و احسب     (  )، أثبت أنّ المتتالية  (  )     وفق :     (  )نعرّف المتتالية  (2
 

 .                   = Sثم احسب المجموع 
 

 
 

 الحل : 
 

 

1)   

            
 

 
      

 
 

 
     

 

 
(    ) 

     
 

 
   

 = qهُدسٍتّ أساسها     (  )فانًتتانٍت 
 

 
 و حدّها الأوّل : 

 

          
 

      
   (

 

 
)
 

 

 
  

2)   

       (    )    (
 

 
  )    (  )      

 

            
 

        أساسها حسابٍتّ     (  )فانًتتانٍت 
 

     (  )           
 

                         
 

  
 

 
(   )  

 

 
(         ) 
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   المعرّفة وفق :     (  )نتأمل المتتالية 
 

 
(    )     :  nو أياً كان العدد الطبيعي  

 المطلوب :.     
 

 . nأياً كان العدد الطبيعي        أثبت بالتدريج أنّ  (1
 

 متناقصة .    (  )أثبت أنّ المتتالية  (2
 

   و جد     (  )استنتج تقارب المتتالية  (3
    

    . 

 
 

 الحل : 
 

 

1)    

E(n) :        
 

E(0)  : ٌّ  يحققّت لأ
 

     
 

 
   

 

 : E(n+1)و َبرهٍ صحّت  E(n)َفرض صحّت 
 

       
 

         
 

  (    )
    

 

  (    )
      

 

         
 

 

E(n+1)  ّيحققّت . فانقضٍتE(n)  صحٍحت أٌاً كاٌ انعدد

 .    انطبٍعً 

 

 
 

2   ) 

        (    )
      

   
            

   
        (    )(    ) 

 

          
 

 يتُاقصت .   فانًتتانٍت 

 

 فهً يتقاربت .  2يتُاقصت و يحدودة يٍ الأدَى بانعدد    (  انًتتانٍت 3

 

 حٍث f (x) = xلإٌجاد َهاٌتها َحم انًعادنت 
 

f (x) = (   )    
 

(   )                        
 

          
 

(   )(   )    
 

ٌّ انًتتانٍت يتُاقصت(    إيا   )يرفىض ؛ لأ
 

 يقبىل     أو 
 

 : ٌّ  أي إ

   
    

      
 

 

 إلى هنب نصم و إيبكى إلى نهبيت أسئهت اندوراث المتعهقت ببحثي المتتبنيبث و نهبيت يتتبنيت 

 نرجو أٌ تكونوا قد استفدتم ينه عهى أكًم صورة

 ♥وا يشبركت المهف يع أصدقبئكى نتعى انفبئدة لا تنسَ

 و لمتببعت حهول أسئهت اندوراث و غيرهب اشتركوا بقنبتنب عهى تطبيق تهغراو 
BAC MATHS 
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