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x x x

x x

x x x x
x x x x

x x x x

x
x x

x
x x x x x x

  

 

   
      

   

   
              

     
      

   

 

21 
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8 
 

بٌة مدرس امٌهاًات ي إضافٌة وتدرً اضيال ) تىارً  أًهه امشاعر: إعداد /  امثامث امثاًوي امعنىي  -امحل  +  ( تحنٌل امرً

lim          حالة عدم تعيين يجب إزالتها 1
x

x x


   
 

1 1
lim 1 lim 1 lim

1 1

1 1
lim 0

1

x x x

x

x x x x
x x x x

x x x x

x x

  



   
      

   

  
 

 

22 

 

          حالة عدم تعيين يجب إزالتها
2

lim
1x

x

x

 

 

2 2

2 2 2 2
lim lim lim

01 1 1 1 1x x x

x x

x
x

x x x x

  

   
    


  

23 

 

          حالة عدم تعيين يجب إزالتها

2

2 2

1
lim

1 2x

x x

x x

  

   

2

2 2

2 2 2 2

2 2 2 2 2

2 2 2 2 2 2

2 2 2 2

2 2 2 2

2

1
lim

1 2

1 1 1 2
lim

1 2 1 1 2

1 1 2 1 2
lim lim

1 2 1 1

1 2 1 2
1 1 1 1

lim lim
1

1 1

x

x

x x

x x

x x

x x

x x x x x x

x x x x x x

x x x x x x

x x x x x x

x
x x x x

x
x





 

 

 

  

      
  

       

       
  

      

  
      

  
 

  
 

2

1
1 1

1 0 1 2
1

21 0 1

x

x


 
 

 
  

 

  
  

 
 

24 
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بٌة مدرس امٌهاًات ي إضافٌة وتدرً اضيال ) تىارً  أًهه امشاعر: إعداد /  امثامث امثاًوي امعنىي  -امحل  +  ( تحنٌل امرً

          حالة عدم تعيين يجب إزالتها
2 1

lim 1 cos 0
x

x
x

 
   

  

نفرض  
1

t
x

وبالتالي   :
    

0x t 
 

 
 

2
2

2

2 20 0 0

2

2

20 0

2sin1 cos1 1 2lim 1 cos lim 1 cos lim lim

2sin sin
1 1 12 2lim lim 1
2 2 2

4
22

x t t t

t t

t
t

x t
x t t t

t t

tt

   

 

   
       

   

 
 

    
   
    

 

25 

 

2

cos2 1
lim

1 sin 0x

x

x



  

 
26 

 

23          حالة عدم تعيين يجب إزالتها

3 0
lim

2 3 0x

x

x x




  

  23 3 3

3 3 1 1
lim lim lim

2 3 3 1 1 4x x x

x x

x x x x x  

 
  

     

27 

 

21          حالة عدم تعيين يجب إزالتها

1 0
lim

2 3 0x

x

x x




  

  21 1 1

1 1 1 1
lim lim lim

2 3 1 3 3 4x x x

x x

x x x x x  

 
   

     

28 

 

          حالة عدم تعيين يجب إزالتها
2lim 3 2 1

x
x x


    

 

 2 2

2

2 1
lim 3 2 1 lim 3 3 0 0

x x
x x x

x x 

 
              

  

29 
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بٌة مدرس امٌهاًات ي إضافٌة وتدرً اضيال ) تىارً  أًهه امشاعر: إعداد /  امثامث امثاًوي امعنىي  -امحل  +  ( تحنٌل امرً

   

  

 
2

sin 1 sin 1 sin 11
lim lim lim 0 1 1

1 1 1 1 1x x x

x x x

x x x x x  

  
     

     
30 

 

          حالة عدم تعيين يجب إزالتها

3 2

2

3 4 12 0
lim

2 0x

x x x

x

  


 
  

 
23 2

2

2 2 2

2 5 63 4 12
lim lim lim 5 6 20

2 2x x x

x x xx x x
x x

x x  

    
    

  

31 

 

 0
lim

cos 1x

x

x

 





  

  
32 

 

          حالة عدم تعيين يجب إزالتها
2

5 5
lim

4x x x

   

 

 
 

2
2

2 22 2 2

2

5 15 5 4
lim lim lim

44 4 4

5 1 5
lim

4 4

x x x

x

x xx x

x xx x x x x x

x x

  



    
  

         

  
     



 

33 

 

limسب مبرهنة الإحاطة          ح sin
x

x x



 

1 sin 1x  
 

1 sin 1x x x x     
      lim 1 lim sin lim 1

x x x
x x x x

  
     

 
 lim sin

x
x x


    

 
lim sin

x
x x


   

 

34 
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بٌة مدرس امٌهاًات ي إضافٌة وتدرً اضيال ) تىارً  أًهه امشاعر: إعداد /  امثامث امثاًوي امعنىي  -امحل  +  ( تحنٌل امرً

2سب مبرهنة الإحاطة          ح

cos
lim 1

x

x

x


 

1 cos 1x  
 

2 2 2

1 cos 1x

x x x
  

 

2 2 2

1 cos 1
1 1 1

x

x x x
    

 

2 2 2

1 cos 1
lim 1 lim 1 lim 1

x x x

x

x x x  

     
         

      

2

cos
1 lim 1 1

x

x

x

 
   

  

2

cos
lim 1 1

x

x

x
  

 

35 

 

limسب مبرهنة الإحاطة          ح
2 sinx

x

x  

1 sin 1x  
 

1 2 sin 2 1 2x     
 1 sin 2 3x

x x x


 

 
1 sin 2 3

lim lim lim
x x x

x

x x x  

     
      

      
sin 2

0 lim 0
x

x

x

 
  

  
sin 2

lim 0
x

x

x

 
  

  
1 1

lim lim
2 sin2 sin 0x x

x

xx

x

 
    

 

36 
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بٌة مدرس امٌهاًات ي إضافٌة وتدرً اضيال ) تىارً  أًهه امشاعر: إعداد /  امثامث امثاًوي امعنىي  -امحل  +  ( تحنٌل امرً

 

 

0 0 0 0

sin 2
2

sin 2 sin 2 sin 2 2lim lim lim cos lim cos
sin sintan sin

cos

2 1
1 2

1

x x x x

x
x x x xx x

x xx x

x x

   
    

  
 

37 

 

بىضع 
4

x t


                     

2

4

1 2sin
lim

1 cos4x

x

x




 

0
4

x t


  
 

 

 

2

2

2

0 0

4

2

2

0 0

2 2

0

1 2sin 1 2 sin cos cos sin
1 2sin 4 4 4

lim lim lim
1 cos 4 1 cos 4

1 cos 4
4

2 2 11 2 cos sin 1 2 cos sin2 2 2lim lim
1 cos 4 1 cos 4

1 cos sin 2sin
lim

t t
x

t t

t

t t t
x

x t
t

t t t t

t t

t t t



  

  


 



   
           

   
  

 

 
     

  
 

  


   

 

 

0

220 0 0

2 2 20 0 0

cos 1 1 2sin cos
lim

1 cos 4 1 cos 4

2sin cos 2sin cos 2sin cos
lim lim lim

1 cos 4 2sin 21 1 2sin 2

sin cos sin cos 1
lim lim lim

4sin cos 4sin cos2sin cos

t

t t t

t t t

t t t

t t

t t t t t t

t tt

t t t t

t t t tt t



  

  

 


 

  
  

  

  
  

 

2

0
4

2

0
4

1 2sin 1
lim lim

1 cos4 4sin cos

1 2sin 1
lim lim

1 cos4 4sin cos

tx

tx

x

x t t

x

x t t













 
  



 
  


 

أي أن ليس للدالة نهاية عند 
2



 

38 
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بٌة مدرس امٌهاًات ي إضافٌة وتدرً اضيال ) تىارً  أًهه امشاعر: إعداد /  امثامث امثاًوي امعنىي  -امحل  +  ( تحنٌل امرً

بىضع 
2

x t


                     
2

1 sin cos
lim

1 sin cosx

x x

x x


 

  

0
2

x t


  
 

0

2

2 2

0 0 22

1 sin cos
1 sin cos 2 2

lim lim
1 sin cos

1 sin cos
2 2

1 1 2sin 2sin cos 2sin 2sin cos
2 2 2 2 2 2lim lim

2sin 2sin c1 1 2sin 2sin cos
2 22 2 2

t
x

t t

t t
x x

x x
t t

t t t t t t

t tt t t



 

 


 

   
           

     
      

   

 
    
  
 

   
 

0 0

os
2

2sin sin cos sin cos
12 2 2 2 2lim lim 1
1

sin cos2sin sin cos
2 22 2 2

t t

t

t t t t t

t tt t t 

 
  

     
 

 
 

 

39 

 

          حالة عدم تعيين يجب إزالتها
 

2
ln

lim
x

x

x



 

    
 

  
 

22 2
2

2 2

2

ln 2lnln
lim lim lim

ln
lim 4 4 0 0

x x x

x

x xx

x x x

x

x

  



 

 
      

 

 

40 

 

          حالة عدم تعيين يجب إزالتها
1

lim ln 1 0
x

x
x

 
   

  

 
0

1
ln 1

ln 11
lim ln 1 lim lim 1

1x x t

tx
x

x t

x

  

 
         

  

41 
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بٌة مدرس امٌهاًات ي إضافٌة وتدرً اضيال ) تىارً  أًهه امشاعر: إعداد /  امثامث امثاًوي امعنىي  -امحل  +  ( تحنٌل امرً

          حالة عدم تعيين يجب إزالتها
2 1

lim
3

x

xx

e

e

 


  
1 1

2 2
2 1 2 0

lim lim lim 2
3 33 1 0

1 1

x

x x x

xx x x
x

x x

e
e e e

e
e

e e

  

   
           

    
    

   
 

42 

 

lim          حالة عدم تعيين يجب إزالتها
1

x

x

xe

x




  

lim lim lim
11 1

1

1 1
lim

1 1 0
1

x
x x

x x x

x

x

xe x x
e e

x x
x

x

e

x

  



   
   

 
 

     
 

 
 

 

43 

 

2          حالة عدم تعيين يجب إزالتها
0

1 0
lim

0

x

x

e

x





 

2
0 0

1 1 1
lim lim 1

x x

x x

e e

x x x 
 

 
     

 

44 

 

          حالة عدم تعيين يجب إزالتها

3

0

1 0
lim

5 0

x

x

e

x




 
3 3 3

0 0 0

1 1 3 1 3 3
lim lim lim 1

55 5 3 5 5
3

3

x x x

x x x

e e e

x x
x

  
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     

 
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          حالة عدم تعيين يجب إزالتها lim ln 2
x

x x


  
 

   
ln 2

lim ln 2 lim 1 2 1 0
2x x

x
x x x

x 

 
        

  
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بٌة مدرس امٌهاًات ي إضافٌة وتدرً اضيال ) تىارً  أًهه امشاعر: إعداد /  امثامث امثاًوي امعنىي  -امحل  +  ( تحنٌل امرً

lim          حالة عدم تعيين يجب إزالتها
lnx

x

x x

 


  
1 1

lim lim lim 1
lnlnln 0 1

11
x x x

x x

xxx x
x

xx

  

   
    

  
 

 
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          حالة عدم تعيين يجب إزالتها
 

0

ln 1 sin 0
lim

tan 0x

x

x




 
     

 

0 0 0

0 0

ln 1 sin ln 1 sin ln 1 sin
lim lim lim cos

sintan sin

cos

ln 1
lim limcos 1 1 1

x x x

t x

x x x
x

xx x

x

t
x

t

  

 

  
  


    
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اًتهى حل تىارًي امٌهاًات 
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