
 

 

 ســــــــنسنة امــــــــبكنورًا

 ((امجحنٌل امرًاضي  ))

  

 امحل+وسأمة
 شاونة مىنهاج امجحنٌل امرًاضي

 امدامح امدانوي امعنىي

 أًهه امشاعر: إعداد 

  

 
 

 

 

𝑭𝒂𝒄𝒆𝒃𝒐𝒐𝒌:𝑨𝒊𝒚𝒉𝒂𝒎 𝑨𝒍𝒔𝒉𝒂𝒆𝒓 

 𝒂𝒊𝒚𝒉𝒂𝒎𝟏𝟗𝟖𝟗@𝑮𝒎𝒂𝒊𝒍. 𝒄𝒐𝒎  
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اضٌات  اضي  )وسائل شاونة في ونهاج امرً  أًهه امشاعر: إعداد /  امدامح امدانوي امعنىي  -امحل  +  (امجحنٌل امرً

 

:  وفق العلاقةℝ\{𝟏} المعّرفة على 𝒇 الخط البٌانً للدالة 𝑪لٌكن  
2 3 6

1

x x
f x

x







 : والمطلوب

𝒙 للإشتقاق عندما 𝒇 ادرس قابلٌة الدالة (1 = 𝟐. 

  اوجد النهاٌات على أطراف المجالات المفتوحة لمجموعة التعرٌف ثم دل على المقاربات التً(2

 . بالنسبة للمقاربات𝑪وادرس الوضع النسبً لـ , ′𝒚𝒚 أو توازي المحور ′𝒙𝒙    توازي المحور 

 . ونظم جدولاً بها ثم دل على القٌم الكبرى أو الصغرى محلٌاً إن وجدت𝒇 ادرس تغٌرات (3

:  ٌكتب بالشكل𝒇 أثبت أن (4 
( )

1

g x
f x ax b

x
  


 .(𝟐,𝟏) المار بالنقطة 𝒇ثم أوجد معادلة المنحنً التكاملً للدالة  , 

𝒚  :∆:  الذي معادلته∆ أثبت أن المستقٌم (5 = 𝒙 −  .∆ بالنسبة للمقارب 𝑪 وادرس الوضع النسبً لـ 𝑪 مقارب مائل للخط 𝟐

𝒚:  الموازٌٌن للمستقٌم الذي معادلته𝑪 اكتب معادلتً المماسٌن للخط (6 = −𝟑𝒙. 

= 𝒉 𝒙:  الخط البٌانً للدالة′𝑪 لٌكن (7 𝒙𝟐 − 𝟕𝒙 + , 𝑪برهن أن  , 𝟏𝟒 𝑪′متماسان فً النقطة  

 . واكتب معادلة المماس المشترك لهما فً نقطة تماسهما(𝟐,𝟒)    

 .𝟎,𝟐 فً نقطة منه فاصلتها 𝑪 احسب قٌمة تقرٌبٌة لمٌل المماس للخط (8

 .𝑪 ثم ارسم 𝑪ارسم كل مقارب للخط  (9

𝒙𝟐:  عدد حلول المعادلة𝝀ناقش بٌانٌاً وبحسب قٌم الوسٌط  (10 −  𝝀 + 𝟑 𝒙 + 𝟔 + 𝝀 = 𝟎. 

ر 𝑪 نقطة من المنحنً 𝑴(𝒙,𝒚)لتكن  (11 ٌّ 10.1: حٌث𝟒 فً النقطة التً فاصلتها 𝒚 احسب معدّل تغ .
dx

cm s
dt

 

𝒇𝟏 :  للدالة 𝑪𝟏 استنتج رسم الخط (12 
2

1

3 6

1

x x
f x

x

 



 . وارسمها على شبكة إحداثٌات جدٌدة

𝒇𝟐 :  للدالة 𝑪𝟐استنتج رسم الخط  (13 
2

2

3 6

1

x x
f x

x

 


 
 . وارسمها على شبكة إحداثٌات جدٌدة

𝒇𝟑 :  للدالة 𝑪𝟑استنتج رسم الخط  (14 
2

3

2 5

1

x x
f x

x

 



 . وارسمها على شبكة إحداثٌات جدٌدة

𝒚 والمستقٌم 𝑪 احسب مساحة السطح المحصور بٌن (15 = 𝟓. 

𝒙:  والمستقٌمٌن′𝒙𝒙 والمحور 𝑪 احسب مساحة السطح المحصور بٌن (16 = −𝟒 , 𝒙 = −𝟐. 

 

 

 

:  وفق العلاقة∗ℝ المعّرفة على 𝒇 الخط البٌانً للدالة 𝑪لٌكن  
1

3
x x

x
e

f x
e 

 والمطلوب : 

 . من مقاربات توازي المحاور الإحداثٌة𝒇 ونظم جدولاً بها واستنتج ما للدالة 𝒇 ادرس تغٌرات (1

𝒚:∆ الذي معادلته ∆ أثبت أن المستقٌم (2 = −𝟑𝒙 مقارب للخط 𝑪 وادرس الوضع النسبً لـ 𝑪بالنسبة للمقارب . 

 .𝑪 ثم ارسم 𝑪 ارسم ماوجدته من مقاربات للخط (3

:  للدالة𝑪𝟏 استنتج رسم الخط (4  21 3
1

x

x

e
f

e
x x 


. 

 

 
 

 امىسأمة الأومى

 خانٌةامىسأمة ال
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اضٌات  اضي  )وسائل شاونة في ونهاج امرً  أًهه امشاعر: إعداد /  امدامح امدانوي امعنىي  -امحل  +  (امجحنٌل امرً

[ المعرّفة على 𝒇 الخط البٌانً للدالة 𝑪لٌكن  − :  وفق العلاقة]𝟏,∞
1

( ) ln(1 )
1

f x x
x

  


 : والمطلوب

 . من مقاربات توازي المحاور الإحداثٌة𝒇أوجد النهاٌات عند أطراف المجالات المفتوحة لمجموعة التعرٌف واستنتج ما للدالة  (1

 .ثم استنتج ان للدالة قٌمة صغرى شاملة,  ونظّم جدولاً بها 𝒇 ادرس تغٌرات (2

 .𝑪 ثم ارسم 𝑪 ارسم ماوجدته من مقاربات للخط (3

= 𝐠 𝒙:  الخط البٌانً للدالة′𝑪 لٌكن (4 𝒆𝒙 − 𝒙 ,  أثبت أن𝑪 , 𝑪′ واكتب معادلة المماس المشترك(𝟎,𝟏) متماسان فً النقطة . 

:  للدالة𝑪𝟏استنتج رسم الخط  (5 1 ln(1 )
1

x
f x x

x
  


. 

:  للدالة𝑪𝟐استنتج رسم الخط  (6 2

1
ln( 1)

1
f x x

x
  


. 

𝒙 والمحاور الإحداثٌة والمستقٌم 𝑪 احسب مساحة السطح المحصور بٌن (7 = −𝟐. 
 

 

 

:  وفقℝ المعرّفة على 𝒇لتكن الدّالة 
2

( )
1

x
f x x

x
 


= 𝐠 𝒙:  المعرّفة وفق𝐠ولتكن الدّالة  ,𝑪𝟏 خطه البٌانً  𝒂𝒆−𝒙 + 𝒃 

,𝒂حٌث  ,𝑪𝟐خطها البٌانً  𝒃 والمطلوب,  أعداد حقٌقٌة: 

 .(𝟎) اشتقاقٌة عند 𝒇 برهن أن الدّالة (1

ٌّن (2 ,𝒂 ع 𝒃 لٌكون الخطٌن البٌانٌٌن 𝑪𝟏 ,𝑪𝟐 ثم اكتب معادلة المماس المشترك لهما فً نقطة  ,(𝟎,𝟎) متماسٌن فً النقطة

 .التماس

,𝒇ادرس تغٌرات الدّالتٌن  (3 𝐠ونظّم جدولاً بهما . 

 . على نفس الجملة𝑪𝟏 ,𝑪𝟐 ارسم (4

𝒙 :  والمستقٌمٌن′𝒙𝒙 والمحور𝑪𝟏احسب مساحة السطح المحصور بٌن  (5 = 𝟎 , 𝒙 = 𝟏. 

𝒙:  والمستقٌمٌن𝑪𝟏 ,𝑪𝟐 احسب مساحة السطح المحصور بٌن المنحنٌٌن (6 = 𝟎 ,𝒙 = 𝟐. 

 . 𝟎.𝟐 فً نقطة منه فاصلتها 𝑪𝟐 احسب القٌمة التقرٌبٌة لمٌل المماس للخط (7

ر  ,𝑪𝟏 نقطة تتحرك على طول الخط𝑴(𝒙,𝒚) لتكن (8 ٌّ 𝒙: فً اللحظة التً ٌكون فٌها 𝒚احسب معدّل تغ = 10.5و𝟎 .
dx

cm s
dt



. 

𝒏 أثبت أنه أٌاً كان (9 ∈ ℕ∗فإن  :𝐠(𝒏) 𝒙 = 𝟐. (−𝟏)𝒏+𝟏. 𝒆−𝒙. 
 

 

 

:  وفقℝ\{−𝟏} المعرّفة على 𝒇لتكن الدّالة 
2 4

( )
1

x
f x

x

 



 : والمطلوب𝑪 خطها البٌانً 

  .𝑪 واستنتج المستقٌمات المقاربة للخط 𝒇 أوجد النهاٌات عند أطراف المجالات المفتوحة لمجموعة تعرٌف الدالة (1

 .𝑪 وارسم 𝑪 ونظم جدولاً بها ثم ارسم ماوجدته من مقاربات للخط 𝒇 ادرس تغٌرات الدالة (2

= 𝐠 𝒙 الخط البٌانً للدالة 𝑪𝟏 لٌكن (3 𝟐𝒆𝒙 − , 𝑪برهن أن  ,𝟔 𝑪𝟏 متماسان فً النقطة 𝑨(𝟎,−𝟒) ,  واكتب معادلة المماس 

 .    المشترك لهما فً نقطة تماسهما

:  والمستقٌمٌن′𝒙𝒙 والمحور 𝑪 احسب مساحة السطح المحدد بالخط (4
1 1

,
2 2

x x   

 خامدةامىسأمة ال

 رابعةامىسأمة ال

 خاوسةامىسأمة ال

 http://www.3LOM4ALL.com                                                             علوم للجميعتم التحميل من موقع 

 



4 
 

اضٌات  اضي  )وسائل شاونة في ونهاج امرً  أًهه امشاعر: إعداد /  امدامح امدانوي امعنىي  -امحل  +  (امجحنٌل امرً

 

,𝟎] المعرّفة على 𝒇لتكن الدّالة  31:  وفق]∞+
( )

3
f x x x  ًخطها البٌان 𝑪والمطلوب : 

 .ودل على القٌمة الصغرى محلٌاً والقٌمة الكبرى الشاملة,  ونظم جدولاً بها 𝒇 ادرس تغٌرات الدالة (1

 .𝑪 ارسم الخط (2

:  حلول المعادلة𝛂ناقش بٌانٌاً وبحسب قٌم الوسٌط  (3
3 1

2 23 3 0x x  . 

𝒙 برهن أنه ومهما تكن (4 ∈ [𝟎, 3:  فإن]∞+ 3 2x x . 

 .′𝒙𝒙 والمحور 𝑪 احسب مساحة السطح المحصور بٌن (5

𝒙 والمحصور بٌن المستقٌمٌن 𝑪 احسب طول قوس المنحنً (6 = 𝟏𝟔 ,𝒙 = 𝟏. 

:  للدالة𝑪𝟏 استنتج رسم الخط (7
3

1

3 6
( )

3

x x
f x

 
 

 

 

,𝟎} المعرّفة على 𝒇لتكن الدّالة  𝟑}\ℝوفق  :
3 2

9
( )

6 9
f x

x x x


 
 : والمطلوب𝑪 خطها البٌانً 

 .′𝒚𝒚 أو توازي ′𝒙𝒙 من مقاربات توازي 𝒇أوجد النهاٌات عند أطراف المجالات المفتوحة لمجموعة التعرٌف واستنتج ما للدالة  (1

 . ونظم جدولاً بها ودل على القٌم الصغرى محلٌاً 𝒇 ادرس تغٌرات (2

 .𝑪 ثم ارسم 𝑪ارسم ماوجدته من مقاربات للخط  (3

) إلى مجموع دوال كسرٌة ثم أوجد 𝒇(𝒙)فرّق الدالة  (4 ).f x dx 𝟎,𝟑[ على المجال[. 

:  للدالة𝑪𝟏 استنتج رسم الخط (5
1 3 2

9
( )

6 9
f x

x x
 

 
 .(دون رسم) 

 
 

):  وفق∗ℝ المعرّفة على 𝒇لتكن الدّالة  )
1

x

x

xe
f x

e



 : والمطلوب𝑪 خطها البٌانً 

 . واستنتج المقاربات∞−,∞+ تسعى إلى الصفر ثم اوجد نهاٌة الدالة عند 𝒙 نهاٌة عندما 𝒇 برهن أن للدالة (1

 . ونظم جدولاً بها𝒇 ادرس تغٌرات (2

𝒚:∆:  الذي معادلته∆ برهن أن المستقٌم (3 = −𝒙 مقارب للخط 𝑪 فً جوار +∞. 

 .𝑪 ثم ارسم 𝑪 ارسم ماوجدته من مقاربات للخط (4

)1:  للدالة𝑪𝟏استنتج رسم الخط  (5 )
1

x

x

xe
f x

e



. 

2:  للدالة𝑪𝟐 استنتج رسم الخط (6 ( )
1x

x
f x

e



. 

)3:  للدالة𝑪𝟑 استنتج رسم الخط (7 )
1 x

x
f x

e



. 

𝒙 برهن أنه ومهما تكن (8 ∈ ℝ∗فإن  :𝒆𝒙(𝒙 + 𝟏) < 1. 

1): بإستخدام التكامل بالتجزئة أوجد ناتج التكامل (9 ) ( ).xx e f x dx. 

 

 سادسةامىسأمة ال

 سابعةامىسأمة ال

 خاونةامىسأمة ال
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اضٌات  اضي  )وسائل شاونة في ونهاج امرً  أًهه امشاعر: إعداد /  امدامح امدانوي امعنىي  -امحل  +  (امجحنٌل امرً

 

:  المعرّفة وفق العلاقة𝒇لتكن الدّالة 
2

1
( )

1

x
f x

x





 : والمطلوب𝑪 خطها البٌانً 

 .𝒇 أوجد مجموعة تعرٌف الدالة (1

 .′𝒚𝒚 والمحور ′𝒙𝒙 أوجد النهاٌات عند أطراف المجالات المفتوحة لمجموعة التعرٌف واستنتج المقاربات الموازي للمحور (2

 . ونظم جدولاً بها ثم دل على القٌم الكبرى والصغرى محلٌاً 𝒇 ادرس تغٌرات الدالة (3

:  أوجد كلاً من التكاملٌن(4
. ( )

, 2 1 '( ).
1

x f x
dx x f x dx

x



  على المجال ] − 𝟏, 𝟏[. 

:  للدالة𝑪𝟏 استنتج رسم الخط (5
1 2

1
( )

1

x
f x

x





. 

 
 
 

,𝟎[ المعرّفة على 𝒇لتكن الدّالة  ):  وفق العلاقة]∞+ ) ln( )f x x x ًخطها البٌان 𝑪والمطلوب : 

 .𝑪 ودل على القٌمة الصغرى الشاملة ثم ارسم 𝒇 ادرس تغٌرات الدالة (1

𝒚 اكتب معادلة المماس للمنحنً الموازي للمستقٌم (2 = 𝒙. 

= 𝐠 𝒙:  لتكن الدالة(3 𝒂𝒆𝒙 + 𝒃 ًخطها البٌان 𝑪 ,  ٌّن ,𝒂ع 𝒃لٌكون المماس السابق مماس مشترك للمنحنٌٌن . 

 .𝟏,𝟐 فً نقطة منه فاصلتها 𝑪 احسب قٌمة تقرٌبٌة لمٌل مماس الخط (4

𝒙 برهن أنه مهما تكن (5 ∈ ]𝟎, :  فإن]∞+
1

ln 0x
xe

 . 

xe:  حلول المعادلة𝝀 استنتج بٌانٌاً وتبعاً لقٌم الوسٌط (6 x


. 

)1:  للدالة𝑪𝟏استنتج رسم الخط  (7 ) ln( )f x x x . 

:  للدالة𝑪𝟐استنتج رسم الخط  (8
2

2

ln
( )

x x x
f x

x


. 

 :والمطلوب, مبدأ الإحداثٌات 𝑶  و′𝒙𝒙 مع المحور 𝑪 نقطة تقاطع المنحنً 𝑵 و𝑪 نقطة تتحرك على طول الخط 𝑴(𝒙,𝒚) لتكن (9

ر مساحة المثلث  ٌّ 𝒚 فً اللحظة التً تكون فٌها 𝑶𝑴𝑵     احسب معدّل تغ = 𝒆 ر ٌّ 11:  فً تلك اللحظة𝒙 ومعدّل تغ
.

2

dx
cm s

dt



. 

ٌّن موضع النقطة (10 𝒙:  حٌث𝑶𝑴𝑵 لتكون مساحة المثلث 𝑴 ع  .ثم احسب تلك المساحة,  أكبر ماٌمكن ]𝟎,𝟏[ ∋

𝒏 برهن بإستخدام الإستقراء الرٌاضً أنه ومهما تكن (11 ≥ ):  فإن𝟐 )

1

( 2)!
( ) ( 1)n n

n

n
f x

x 


 . 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 ثاسعةامىسأمة ال

 عاشرةامىسأمة ال
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اضٌات  اضي  )وسائل شاونة في ونهاج امرً  أًهه امشاعر: إعداد /  امدامح امدانوي امعنىي  -امحل  +  (امجحنٌل امرً

 

 

:  المعرّفة وفق العلاقة𝒇لتكن الدالة 
1

( ) ln
1

x
f x

x

 
  

 
 : والمطلوب𝑪 خطها البٌانً 

 . ثم أوجد النهاٌات عند أطراف المجالات المفتوحة لمجموعة التعرٌف واستنتج المقاربات𝑫𝒇 أوجد مجموعة التعرٌف (1

 . ونظم جدولاً بها𝒇 ادرس تغٌرات (2

 .𝑪 ثم ارسم 𝑪 ارسم ماوجدته من مقاربات للخط (3

𝒙 𝟏:  حلول المعادلة التالٌة𝝀 ناقش بٌانٌاً وبحسب قٌم الوسٌط (4 − 𝒆𝝀 + 𝟏 + 𝒆𝝀 = 𝟎. 

ٌّن 𝒇 برهن أن الدالة (5  .𝒇−𝟏 واستنتج رسم الخط البٌانً للدالة 𝒇−𝟏 تقابل ثم ع

1:  للدالة𝑪𝟏 استنتج رسم الخط (6

1
( ) ln

1

x
f x

x

 
  

 
. 

2:  برهن أن(7 1
( ) ln( 1) ln

1

x
F x x x

x

 
    

 
,𝟏[ على المجال 𝒇 دالة أصلٌة للدالة  +∞[,  

𝒙 والمستقٌمٌن ′𝒙𝒙 والمحور 𝑪    ثم احسب مساحة السطح المحصور بٌن الخط  = 𝟐 ,𝒙 = 𝟒. 

 حٌث 𝑪 نقطة من الخط 𝑨(𝒙,𝒚) لتكن (8
7

,4
5

x
 

 
 

 , 𝑨′ نظٌرة 𝑨 ٌّن موضع النقطة ,  بالنسبة لمبدأ الإحداثٌات   لٌكون𝑨ع

 .ثم احسب محٌطه ومساحته,  أصغر ماٌمكن ′𝑨𝑨   محٌط المستطٌل الذي قطره 

 :باعتبار   
27 13 9 5 1 17

ln , ln(6) , ln , 3
7 10 5 3 2 10

   
      

   
 

 

 

 

 

)2لتكن الدالة المعرفة بالشكل  ) 2 1f x x  ًخطها البٌان  𝑪والمطلوب : 

 .𝒇 أوجد مجموعة تعرٌف الدالة (1

 . ونظم جدولاً بها ودل على القٌم الكبرى الشاملة والقٌم الصغرى محلٌاً 𝒇 ادرس تغٌرات (2

2 استنتج رسم الخط البٌانً للدالة (3

1( ) 2 1f x x  .   

 استنتج أن الدالة (4
1

( )
( )

( )

f x
g x

f x


 


 .عٌن مركزه وذراه ومحرقٌه ومحوره المحرقً,   تمثل معادلة قطع ناقص 

:  برهن أن(5 
1

1

1

( ) ( ) 2f x f x dx 


       .   
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 خانٌة عشرامىسأمة ال
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اضٌات  اضي  )وسائل شاونة في ونهاج امرً  أًهه امشاعر: إعداد /  امدامح امدانوي امعنىي  -امحل  +  (امجحنٌل امرً

 

 

= 𝒇 𝒙 الخط البٌانً للدالة 𝑪لٌكن  𝒆𝒙 − 𝟐𝒙والمطلوب : 

 .𝑨(𝟎,𝟏) فً النقطة 𝑪 للخط 𝒅 اكتب معادلة المماس (1

= 𝒇𝟏 𝒙:  للدالة𝑪𝟏 استنتج رسم الخط البٌانً (2 𝟐𝒙 − 𝒆𝒙 واستنتج معادلة المماس 𝒅𝟏 للخط 𝑪𝟏 فً النقطة 𝑩(𝟎,−𝟏). 

 . على نفس الجملة𝑪𝟏 ثم ارسم 𝑪ارسم  (3

,𝒅𝟏 نقطة تقاطع المماسٌن السابقٌن 𝑫 إذا كانت (4 𝒅 ,  برهن أن المثلث𝑨𝑩𝑫متساوي الساقٌن وقائم . 

,𝑨 و 𝑫 اكتب معادلة القطع المكافئ الذي ذروته (5 𝑩نقطتٌن منه . 

,𝒅𝟏 اكتب معادلة القطع الزائد الذي ٌمثل المماسٌن (6 𝒅مقاربٌن له وإحدى ذراه مبدأ الإحداثٌات . 

 .𝑫 ومحرقه 𝑨𝑩 اكتب معادلة القطع الناقص الذي قطره الصغٌر (7

 : محرقه الآخر′𝑫 نقطة تتحرك على الخط البٌانً للقطع الناقص السابق و 𝑴(𝒙,𝒚) إذا كانت (8

ٌّن موضع النقطة  𝒚حٌث ,  أكبر ماٌمكن ′𝑴𝑫𝑫 لتكون مساحة المثلث 𝑴    ع > 0. 

 

 

 

= 𝒇 𝒙:  وفق العلاقةℝ المعرّفة على 𝒇 الخط البٌانً للدالة 𝑪لٌكن  (𝟏 − 𝒙)𝒆𝒙والمطلوب : 

 . ونظم جدولاً بها وحدد ما للدالة من مقاربات ودل على القٌمة الكبرى الشاملة𝒇 ادرس تغٌرات (1

 .𝑪 ثم ارسم 𝑪 ارسم ماوجدته من مقاربات للخط (2

 . والمحورٌن الإحداثٌٌن𝑪 احسب مساحة السطح المحصور بٌن (3

 . والمحورٌن الإحداثٌٌن𝑪 احسب حجم المجسم الناتج عن دوران السطح المحدد بالخط (4

:  استنتج رسم الخطٌن البٌانٌٌن للدالتٌن(5
1

1
( )

x

x
f x

e


 ًخطها البٌان  𝑪𝟏 , 

2 1

2
( )

x

x
f x

e 


 ًخطها البٌان  𝑪𝟐.  

ln:  حلول المعادلة𝝀 استنتج بٌانٌاً وتبعاً لقٌم الوسٌط (6
1

x
x





. 

𝒆−𝒙:  فإن المتراجحة التالٌة صحٌحة𝒙 برهن أنه ومهما تكن قٌمة (7 + 𝒙 ≥ 𝟏. 
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