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 لاغتكاما

ادزع قابمٗٛ الاغتكام لهن وَ التٕابع الآتٗٛ عٍد 

 الصفس:

    ( )    √          ,    , 

 ( )  
 ( )   ( )

   
 
  √ 

 
  √  

   
   

 ( )      ( ) 

 ٖٕدد ٌّاٖٛ حكٗكٗٛ فالتابع قابن للاغتكام عٍد الصفس.

    ( )    | |           

 ( )  
 ( )   ( )

   
 
  | |

 
 | | 

   
   

 ( )      ( ) 

 ٖٕدد ٌّاٖٛ حكٗكٗٛ فالتابع قابن للاغتكام عٍد الصفس.

    ( )  
   | |

    
           

 ادزع قابمٗٛ الاغتكام عٍد الصفس. (1

 اضتٍتج وعادلٛ ٌصف المىاع عٍد الصفس وَ (2

 الٗىين.

    ( )  
 ( )   ( )

   
 
  
   | |
    

  

 
 

                                          
   | |

    
 

   
 
 
  

 ( )      (  ) 

 فالتابع اغتكاق٘ وَ الٗىين.

 ( )  
   | |

    
 
 (   )

 (    )
 
   

    
 

   
 
 
  

 ( )       (  ) 

 فالتابع اغتكاق٘ وَ الٗطاز.

    
 
 
  

 ( )     
 
 
  

 ( ) 

 ٔوٍْ:

 التابع غير قابن للاغتكام عٍد الصفس.

 وعادلٛ ٌصف المىاع:   

  (   ) : ٌكطٛ التىاع

    وٗن المىاع:  

 ٌعٕض:

      (    ) 
     (   ) 

 وعادلٛ المىاع.

   ( )  { 
     

 

 
              

                              
 

 ( )  
 ( )   ( )

   
 
      

 
 
 

 
 

              
 

 
              

 

 
    

 :ٔنمٗص حالتين  ٌضسب بـ

        

        
 

 
   

   
 
 
  

( )   

   
 
 
  

(  )   
 

    
 
 
  

 ( )    

        
 

 
   

   
 
 
  

( )   

   
 
 
  

(  )   
 

    
 
 
  

 ( )    

   
 
 
  

 ( )     
 
 
  

 ( )    

 فالتابع اغتكاق٘ عٍد الصفس.
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 مماع الخط البٗاٌ٘

 المعسف:  الخط البٗاٌ٘ لمتابع   لٗهَ 

 ( )  
       

   
         *  + 

انتب وعادلٛ المىاع في الٍكطٛ التي فاصمتّا  (1

   . 

مماضاً وٕاشٖاً لمىطتكٗي الرٙ   ِن ٖكبن  (2

 .     وعادلتْ:  

مماضاً وٕاشٖاً لمىطتكٗي الرٙ   ِن ٖكبن  (3

 .       وعادلتْ:  

 المىاع: (1

 :   ٌكطٛ التىاع فاصمتّا 

   ( )  
     

   
  

 

 
 

 :( )    وٗن المىاع:  

  ( )  
(    )(   )   (       )

(   ) 
 

 
       

(   ) 
                    

    ( )  
     

(   ) 
  

 

 
 

 وعادلٛ المىاع:

      (    ) 

 ٌٔعٕض.

 بما أُ المىاع: (2

  
 

 
  

 

 
(   ) 

 ٖٕاشٙ المطتكٗي الرٙ وعادلتْ:

      

     فمّا ٌفظ وٗن:  

  ( )    
       

(   ) 
  

 

 
 

  (       )          
           (     )    

         :إوا

    أٔ:    

 ٔوٍْ:

 .     ٖكبن مماضين ٖٕاشٖاُ المطتكٗي:    

 بما أُ المىاع: (3

  
 

 
  

 

 
(   ) 

 ٖٕاشٙ المطتكٗي الرٙ وعادلتْ:

        

  فمّا ٌفظ وٗن:  
 

 
 

  ( )    
       

(   ) 
 
 

 
 

           
            ( )(  )      

 (.   فالمعادلٛ وطتخٗن الحن )لأُ 

 ٔوٍْ:

 ٖٕاشٙ المطتكٗي: لا ٖكبن مماع  

        

 وجاه:

 لٗهَ التابع:

 ( )  
    

     
 

 الرٙ وعادلتْ:   إذا عمىت أُ المطتكٗي     عين 

    

 .(   ) في الٍكطٛ   مماع لـ 
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 المىاع:

 .(   ) ىاع:  ٌكطٛ الت

     وٗن المىاع:  

 ٔتحكل وعادلتْ:  ٌكطٛ التىاع تكع عمٜ 

 ( )    
    

   
           ( ) 

  ( )  
 (    )    (    )

(    ) 
 

 
          

(    ) 
            

  ( )       ( )    

                
        

   
   

                               ( ) 

 :( ) ( )بالحن المػترك بين 

           

 وٍْ:ٔ

 ( )  
     

    
 

 وجاه:

 لٗهَ التابع:

 ( )                     

 .(   ) مماع أفك٘ في الٍكطٛ   لٗكبن     عين 

 الحل:

 المىاع:

 .(   )  ٌكطٛ التىاع: 

 )لأٌْ أفك٘(.     وٗن المىاع:  

 ٔتحكل وعادلتْ:  ٌكطٛ التىاع تكع عمٜ 

 ( )    
               ( ) 

  ( )           
  ( )       ( )    
                          ( ) 

 :( ) ( )بالحن المػترك بين 

          

 وٍْ:ٔ

 ( )             

 الٍكطٛ الحدٖٛ

 ٖهُٕ المػتل ٖطأٙ الصفس عٍد الٍكطٛ الحدٖٛ..

 ملاحظة:

ٔفاصمتّا  ٔتحكل وعادلتْ  تكع عمٜ الخط البٗاٌ٘ 

 تعدً المػتل الأٔه.

 وجاه:

 لٗهَ التابع:

 ( )  
        

   
 

  إذا عمىت أُ لمتابع قٗىٛ حدٖٛ قٗىتّا     عين 

 .    عٍد: 

 .(    )الٍكطٛ الحدٖٛ:  

 ٔتحكل وعادلتْ:  الٍكطٛ الحدٖٛ تكع عمٜ 

 (  )    
     

    
           ( ) 

  ( )  
(     )(   )  (        )

(   ) 
 

   ( )  
           

(   ) 
 

 الٍكطٛ الحادٖٛ فاصمتّا تعدً المػتل الأٔه ٔوٍْ:

  (  )    
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(    ) 
   

          ( ) 

 :( ) ( )بالحن المػترك بين 

         

 ٔوٍْ:

 ( )  
       

   
 

 وجاه:

 لٗهَ التابع:

 ( )  
 

   
 

 اثبت بالاضتكاٞ السٖاض٘ صخٛ:

 ( )( )  
  

(   )   
 

 :   بسَِ صخٛ العلاقٛ وَ أدن  (1

  ( )  
 

(   ) 
 

 ( )( )  
  

(   )   
 

 

(   ) 
 

   ( )   ( )( ) 

 : ٌفسض صخٛ العلاقٛ وَ أدن  (2

 ( )( )  
  

(   )   
 

 :   ٌبرَِ صخٛ العلاقٛ وَ أدن  (3

 (   )( )  
(   ) 

(   )   
 

    
(   )( )  [ ( )( )]

 
 

                 [
  

(   )   
]
 

 

 (   )( )  
    (   )(   ) 

,(   )   - 
 

 
(   ) 

(   )  (   )    
 

 
(   ) 

(   )   
                

 .   فالعلاقٛ لذككٛ وَ أدن 

 العدد المػتلد ٌّاٖٛ حطب تعسٖف إيجا

أٔدد ٌّاٖٛ نن وَ التٕابع التالٗٛ حطب تعسٖف العدد 

 المػتل

   ( )  
√     

 
          

 ٌفسض:

 ( )  √     ( )    

 :الصفس اغتكاق٘ عٍد  ٔالتابع 

  ( )  
 

 √   
   ( )  

 

 
 

 ٌطبل تعسٖف العدد المػتل:

   
   

 ( )   ( )

   
   ( ) 

   
   

√     

 
 
 

 
 

   ( )  
    

     
 
 
  
        

 

 
 

 ٌفسض:

 ( )        .
 

 
/    

الـ اغتكاق٘ عٍد   ٔالتابع 
 

 
: 

  ( )          .
 

 
/     
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 ٌطبل تعسٖف العدد المػتل:

   
  
 
 

 ( )   .
 
 /

  
 
 

   ( ) 

   
  
 
 

      

  
 
 

    

   ( )  
√     √ 

        
          

 ٌفسض:

 ( )  √      ( )  √  

 : اغتكاق٘ عٍد الـ   ٔالتابع 

  ( )  
  

 √    
 

 

√    

   ( )  
 

√ 
 

 ٌطبل تعسٖف العدد المػتل:

   
   

 ( )   ( )

   
   ( ) 

   
  
 
 

√     √ 

        
 

 

√    
 

 دزاضٛ تغيرات

 لٗهَ التابع:

 ( )  
       

   
 

             اثبت أُ:     (1

 .  في دٕاز   وكازب لـ

 ع ٌٔعي ددٔه بْ.ادزع تغيرات التاب (2

 . ِٕ وسنص تٍاظس لـ (     ) اثبت أُ  (3

 . ازضي المكازبات ثي ازضي  (4

 يجب أُ ٖتخكل أُ:  وكازب لـ  لٗهُٕ  (1

   
   

( ( )    )    

 ( )     
       

   
 (    ) 

 
        (    )(   )

   
 

 
                  

   
 

    
 

   
 

   
   

( ( )    )     
   

(
 

   
)    

 لذككٛ.

 التابع وعسف ٔوطتىس ٔاغتكاق٘ عمٜ: (2

    -      , -      ,  

   
    

 ( )          
    

 ( )     

   
 
 
  

 ( )  
 

  
         

   
 
 
  

 ( )  
 

  
         

  ( )  
(    )(   )  (       )

(   ) 
 

  ( )  
                  

(   ) 
 

  ( )  
        

(   ) 
 
 (       )

(   ) 
 

  ( )              
(   )(   )    

 ٔوٍْ:

        :    إوا

       أٔ:    
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 (  )  
      

    
     

 ( )  
     

   
   

                     

  ( )               

 ( )  
 
  
    

 
 
  

 
    

 
 
  

 
 
 

 
  
   

 
                   

            
      

       
 (   ) (    ) النقطة

 

 
 وجاه:

 تابع:لٗهَ ال

 ( )   √      

 .-   ,تحكل أُ التابع وعسف عمٜ  (1

 .   ادزع قابمٗٛ الاغتكام عٍد  (2

أدد وعادلٛ المىاع في الٍكطتين التين  (3

 . فاصمتّىا صفس ٔ 

 ادزع تغيرات التابع ٌٔعي ددٔلًا بْ. (4

 . ازضي الخط البٗاٌ٘  (5

 التابع وعسف عٍدوا:  (1

        
 (   )    

 ٔوٍْ:

 .    أٔ:            إوا:    

               

              
 ×××××× | محققة | ×××××× متراجحة

 : دزاضٛ قابمٗٛ الاغتكام عٍد  (2

 ( )  
 ( )   ( )

   
 
 √     

   
 

 ( )  
 (     )

(   )√     
 

       
  (   )

(   )√     
  

  

√     
 

   
   

 ( )   
 

 
     ( ) 

لا ٖٕدد ٌّاٖٛ حكٗكٗٛ فالتابع لٗظ اغتكاق٘ عٍد 

 . الـ

 دزاضٛ قابمٗٛ الاغتكام عٍد الصفس:

 ( )  
 ( )   ( )

   
 
 √     

 
 

  ( )  √      
   
   

 ( )      ( ) 

 .ٕدد ٌّاٖٛ حكٗكٗٛ فالتابع اغتكاق٘ عٍد الصفسٖ

 وعادلٛ المىاع: (3

 (   )ٌكطٛ التىاع: 

 وعادلٛ المىاع:

    ( )             

 (   )ٌكطٛ التىاع: 
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 وعادلٛ المىاع:

    ( )           0 

ٔاغتكاق٘  -   ,التابع وعسف ٔوطتىس عمٜ (4

 :  ,   -عمٜ 

 ( )        ( )    

  ( )  
       

√     
 

  ( )              
 (     )    

  أٔ         إوا:  
 

 
  . 

 ( )         (
 

 
)  

 √ 

 
 

          
  ( )         

 ( )  
 
  

 √ 

 
 

 
  

 

          

 لمتابع قٗىٛ حدٖٛ نبرٝ:

 (
 

 
)  

 √ 

 
 

 تابع قٗىٛ حدٖٛ صغسٝ:لم

 ( )     ( )    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 وجاه:

 لٗهَ التابع:

 ( )    √      

 . ,    ,المعسف عمٜ:  

 ادزع تغيرات التابع ٌٔعي ددٔلًا بّا. (1

( ) اثبت أُ لمىعادلٛ  (2  حن ٔحٗد.   

 . لمتابع   ازضي الخط البٗاٌ٘  (3

 .,    ,التابع وعسف ٔوطتىس عمٜ:  (1

   
    

 ( )         ( )     

  ( )    
 

 √   
   

 .,    -ٔاغتكاق٘ عمٜ:  

        
  ( ) ||     
 ( )        

( ) المعادلٛ:   (2    

 .,    ,التابع وطتىس ٔوتصاٖد:  

 ( )       
   
    

 ( )       

 ( )     
    

 ( )    

( ) لمىعادلٛ:   حن ٔحٗد عمٜ المجاه:   

,    , 

 السضي:  (3

 
 
 
 
 
 
    

  

  √ 

 
 

   

 
 

 √ 
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 التابع الجرزٙ

 أٔدد ٌّاٖٛ نن وَ التٕابع الآتٗٛ:

     ( )  
√     

 
               

   
   

 ( )  
 

 
 عدً تعٗين    

 ( )  
[√     ][√     ]

 [√     ]
 

 
     

 [√     ]
 

 ( )  
 

√     
 

   
   

 ( )  
 

   
 
 

 
 

     ( )  
  √ 

   
                

   
   

 ( )  
 

 
 عدً تعٗين    

 ( )  

 [  
 

√ 
]

 0  
 
 
1
 

  
 

√ 

  
 
 

 

   
   

 ( )  
   

   
   

     ( )  √    √              

   
   

 ( )  عدً تعٗين         

 ( )  
[√    √ ][√    √ ]

[√    √ ]
 

 ( )  
     

√    √ 
 

  

√    √ 
 

   
   

 ( )  
  

    
   

    ( )  √                

   
    

 ( )  عدً تعٗين         

 ( )  
[√         ][√         ]

√         
 

 ( )  
          

√         
 

 ( )  
  

√         
 

 ( )  
  

√  0  
 
 
1    

 

 ( )  
  

  √  
 
 
   

 

 ( )  
  

 * √  
 
 
  +

 

 ( )  
 

 √  
 
 
  

 

   
    

 ( )  
 

 √     
 
 

  
 

   
    

 ( )   
 

 
 

     ( )  
   

√    
           

    
    

     

   
    

 ( )  
 

 
 عدً تعٗين    
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 ( )  
 0  

 
 
1

√  0  
 
  
1

  
0  

 
 
1

√  
 
  

 

| |فإُ:     ظٕاز الـ     . 

    
    

 ( )     

   
    

 ( )  
 

 
 عدً تعٗين    

 ٌضسب البطط ٔالمكاً:

 ( )  
(   )(√    )

(√    )(√    )
 

 ( )  
(   )(√    )

(√    )
  

 ( )  
(   )(√    )

(   )(   )
 
(√    )

(   )
 

   
    

 ( )  
 

  
   

    ( )  
  √    

√      
         

   
   

 ( )  
 

 
 عدً تعٗين    

 ٌضسب ٌٔكطي بمسافل البطط:

 ( )  
(  √    )(  √    )

(√      )(  √    )
 

 ( )  
(      )

(√      )(  √    )
 

 ٌضسب ٌٔكطي بمسافل المكاً:

 ( )  
(     )(√      )

(      )(  √    )
 

 ( )  
  (   )(√      )

 (   )(  √    )
 

 ( )  
  (√      )

 (  √    )
 

   
   

 ( )  
  (   )

 (   )
 
   

 
 

   
   

 ( )   
 

 
 

 التابع المجمج٘

 ملاحظات:

             
 

 
 

          
 

 
     

 

 
 

    (  )               
               

 أٔدد ٌّاٖٛ نن وَ التٕابع التالٗٛ:

     ( )  
    

    
               

   
   

 ( )  
 

 
 عدً تعٗين    

 ( )  
 (   )

    
 

   
   

 ( )   (   )     

     ( )        
 

 
               

   
   

 ( )  عدً تعٗين        

 ٌفسض:

  
 

 
   

 

 
 



 
 

البتور  محمد               رام عبدو              يوسف حرستاني            

10 

   
   

 

 
   

 ( )  
 

 
     

    

 
 

   
   

 ( )     
   

    

 
   

     ( )  
    

√ 
               

   
   

 ( )  
 

 
 عدً تعٗين    

 ( )  
√      

 
 √   

    

 
 

   
   

 ( )   ( )    

     ( )  
      

    
               

   
   

 ( )  
 

 
 عدً تعٗين    

 ( )  
     

 
 

    
 
 
     

 
 

 
    

 
 

   
 
 

 

   
   

 ( )  
 

 
   

     ( )  
       

      
               

   
   

 ( )  
 

 
 عدً تعٗين    

 ( )  
 .
 
 /
     

 
 
     

 
 

     
 
 

 

 ( )  
 .
 
 /
    

 
 

   
 
 

 

 ٔلهَ:

   
   

   
 
 
 
 

   

   
   

 ( )   ( )( )    

     ( )  
      

  
               

   
   

 ( )  
 

 
 عدً تعٗين    

 ( )  
      

 
 

 .
 
 /
   

 

 
(
   
 
 
 
 

)

 

 

   
   

 ( )   
 

 
( )   

 

 
 

     ( )  
   (  )      

       
          

   
   

 ( )  
 

 
 عدً تعٗين    

 ( )  
                 

       
 

 ( )  
            

       
 

 ( )  
     (       )

       
 

 ( )  
           

       
 

 ( )  
          

 
 

   
   

 ( )    ( )( )     
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 الإحاطٛ

     ( )  
    

 
                

   
    

 ( )  
    

 
 

          

    ٌكطي عمٜ 

 
 

 
 
    

 
 
 

 
 

   
    

 
 

 
  

   
    

 

 
  

}     
    

    

 
   

 (1حطب وبرٍِٛ الإحاطٛ )

     ( )                        

   
    

 ( )         

          

  ٌضٗف 

               
   
    

(   )     

    
    

(      )     

 (2وبرٍِٛ الإحاطٛ )حطب 

     ( )        
 

 
                 

   
   

 ( )        

      
 

 
   

ِـ      ٌضسب ب

      
 

 
   

   
   
(  )   

   
   
( )   

}     
   

(      
 

 
)    

 (1لإحاطٛ )حطب وبرٍِٛ ا

 لٗهَ التابع

 ( )  √    √           ,   , 

 تحكل أُ -1

 ( )  
 

√    √ 
                      

 اضتٍتج أُ -2

 

 √   
  ( )  

 

 √ 
                 

   عٍد   أحطب ٌّاٖٛ  -3

 ( )  
(√    √ )(√    √ )

(√    √ )
 

 ( )  
     

(√    √ )
 

 ( )  
 

(√    √ )
 

  √ٌضٗف   √    √ٌعمي أُ   

√    √   √  

 ٌكمب:

 

√    √ 
 

 

 √ 
 

 ( )  
 

 √ 
     ( ) 

    √ٌضٗف    √    √ٌعمي أُ 

 √    √    √  
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 ٌكمب:

 

 √   
 

 

√    √ 
 

 

 √   
  ( )     ( ) 

 فٗهُٕ:

 

 √   
  ( )  

 

 √ 
 

            
 

 √   
  ( )  

 

 √ 
 

   
    

 

 √   
  

   
    

 

 √ 
  

}
 

 

    
    

 ( )

   

 (1حطب وبرٍِٛ الإحاطٛ )

 لٗهَ التابع

| ( )   |  
    

   
 

   
    

    

   
 
    

 
 

          

    ٌكطي عمٜ 

 
 

   
 
    

   
 

 

   
 

   
    

 
 

   
  

   
    

 

   
  

}     
    

    

   

   

 (3حطب وبرٍِٛ الإحاطٛ )

 ٔوٍْ:

   
    

 ( )    

 التابع المسنب

 لٗهَ التابع

 ( )  
   

   
    -     , 

  ( )        أحطب -1

 (( ) )        ٔاضتٍتج 

  (( ) )        أعد حطاب  -2

 . بدلالٛ  (( ) ) بعد نتابٛ 

   
    

 ( )    

   
    

 ( ( ))     
   

   

   
 

 
   

   
  

 

 
  

 

 
 

 ( ( ))  
.
   
   

/   

.
   
   

/   
 
      

     
 

   
    

 ( ( ))   
 

 
  

 

 
 

 المكازب الماٟن

ٔادزع ٔضعْ   وكازب لـ   أثبت أُ المطتكٗي 

 الٍطبي

 ( )       
  

   
 

         

 يجب أُ ٖهُٕ:  وكازب لـ          لٗهُٕ 

   
    

( ( )    )    

 ( )     
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( ( )    )  
  

 
   

   في دٕاز   وكازب لـ          

 :الٕضع الٍطبي 

 ٌدزع إغازٚ 

 ( )     
  

   
 

 وٕدب دٔواً     ٌعدً البطط 

     كاً ٌعدً الم

 
 
 

 :لٗهَ

 ( )    √     

ٔاغسح التأٖٔن    عٍد   ادزع ٌّاٖٛ  -1

 الهٍدض٘.

   وكازب في دٕاز       أثبت أُ  -2

 .ادزع الٕضع الٍطبي -3

                
    

 ( )       

 ( )  
(  √    )(  √    )

(  √    )
 

 
       

(  √    )
 

  

  √    
 

   
    

 ( )  
  

  
   

    وطتكٗي وكازب أفك٘ وٍطبل عمٜ     

 :يجب أُ ٖتخكل  وكازب لـ        لٗهُٕ   

   
    

( ( )    )    

 ( )     √ 
      

   
    

( ( )    ) دًع تعٗين        

 ( )     
(√      )(√      )

(√      )
 

 ( )     
       

(√      )
 

 ( )     
 

(√      )
 

   
    

( ( )    )  
 

 
 لذككٛ      

   في دٕاز   وكازب لـ        

 الٕضع الٍطبي:  

 ٌدزع إغازٚ 

 ( )     √ 
      

 ( )     √    ⏟    
كبير

  ⏟
صغير

   

   فٕم  

 .أٔ بطسٖكٛ الجدٔه

 لٗهَ التابع

 ( )    
 

√    
 

   وكازب في دٕاز         أثبت أُ  -1

 ادزع الٕضع الٍطبي -2

وكازب في دٕاز           ِن ٖٕدد  -3

       (       ( ( )    )   ) 

يجب أُ   وكازب لـ         لٗهُٕ  -1

 ٖتخكل:

   
    

( ( )    )    

 ( )     
 

√    
   

                           𝑥 

  𝑓(𝑥)  𝑦Δ 

فوق  𝐶   تحت 𝐶 الوضع 
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( ( )    )  
 

 
 عدً تعٗين     

 ( )     
 

√    
   

 ( )     
 

 √  
 
  

   

 ( )     
 

√  
 
  

   

   
    

( ( )    )  
 

√   
 لذككٛ        

 الٕضع الٍطبي: -2

 ٌدزع إغازٚ 

 ( )     
 

√    
   

ٌعمي أُ 
 

√    
     √  لأُ    

 ( )       

   تحت  

 يجب أُ ٖتخكل          -3

   
    

( ( )     )    

 ( )      
 

√    
   

   
    

( ( )     )  
 

 
 عدً تعٗين     

 ( )      
 

  √  
 
  

   

 ( )      
  

√  
 
  

   

   
    

( ( )     )  
  

√   
 لذككٛ        

     وكازب لـ    

 لتابعلٗهَ ا

 ( )  √             

 ( )        أحطب  -1

   في دٕاز   لـ اضتٍتج نن وكازب واٟن  -2

                 
    

 ( )     

 بما أُ           

   
    

 ( )     

  نحطب 

   
    

(
 ( )

 
)    

 ( )

 
 
√       

 
 

 ( )

 
 
 √  

 
 
 
 
  

 
 

   
    

(
 ( )

 
)  √        

    

  نحطب 

 ( )     √          

 
(√         )(√         )

(√         )
 

 ( )     
          

(√         )
 

 ( )     
 .  

 
 /

 (√  
 
 
 
 
  
  )

 

   
    

( ( )    )  
   

√       
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( ( )    )    

    
        

 لٗهَ التابع

 ( )  √             

 ( )        أحطب  -1

 بالصٗغٛ        ثلاث٘ الحدٔد  انتب -2

 الكإٌٌٗٛ

   اضتٍتج نن وكازب واٟن في دٕاز  -3

                 
    

 ( )     

          ( )  √             

 ( )  √(   )    

           

ٌٔبرَِ أٌْ          ٌفسض أُ المطتكٗي 

   واٟن في دٕاز الـ 

 ( )      √(   )
    (   ) 

 
(√(   )    (   )) (√(   )    (   ))

(√(   )    (   ))
 

 
(   )    (   ) 

(√(   )    (   ))
 

 
 

(√(   )    (   ))
 

   
    

( ( )     )  
 

 
 لذككٛ       

   في دٕاز   وكازب لـ    

 (   )      الطسٖكٛ ٌبرَِ أُ  بٍفظ

   في دٕاز   وكازب لـ 

 عدد حمٕه المعادلٛ

( ) لٗهَ التابع  أثبت أُ            

 ( )  ,   -حن ٔحٗد عمٜ المجاه    

 ,     -ٌدزع تغيرات التابع عمٜ المجاه 

   
    

 ( )         
    

 ( )     

  ( )           
  ( )             

        وطتخٗمٛ الحن

 
 
 
 

 ,   -التابع وطتىس ٔوتصاٖد عمٜ المجاه 

 ( )               
 ( )              

 ( )  ( )    

( )    حن ٔحٗد لمىعادلٛ    

 لٗهَ التابع

 ( )                   

( ) وا عدد حمٕه المعادلٛ       

 ,     -ات التابع عمٜ المجاه ٌدزع تغير

   
    

 ( )         
    

 ( )     

  ( )         
  ( )      (   )    

       أٔ            إوا

 ( )            
 ( )    
 
 
 

( ) عدد حمٕه المعادلٛ     . 

                                𝑥 

  𝑓 (𝑥) 

  𝑓(𝑥)    
   

                             𝑥 

  𝑓 (𝑥) 

  𝑓(𝑥) 
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 ,    -التابع وطتىس ٔوتصاٖد عمٜ المجاه 

 (-    ,)  -    , 
   -    , 

 ( )  ,    -ٖٕدد حن ٔحٗد لمىعادلٛ     

 ,   -التابع وطتىس ٔوتٍاقص عمٜ المجاه 

 (-   ,)  ,    , 
   ,    , 

 ( )  ,   -ٖٕدد حن ٔحٗد لمىعادلٛ     

 ,    -التابع وطتىس ٔوتصاٖد عمٜ المجاه 

 (-    ,)  -     , 
   -     , 

 ( )  ,    -دلٛ ٖٕدد حن ٔحٗد لمىعا    

( ) لمىعادلٛ    ثلاخ حمٕه     

 الاضتىساز

 لٗهَ التابع

 ( )  { 
     

 

 
       

                     

 

 عٍد الصفس.  أحطب ٌّاٖٛ  -1

 وطتىس عٍد الصفس.  ِن  -2

 . وطتىس عمٜ   ِن  -3

              
   

 ( )         

      
 

 
   

   ٌضسب بـ 

         
 

 
    

   
   
(   )   

   
   
(  )   

}     
   

 ( )    

 (1حطب وبرٍِٛ الإحاطٛ )

 عٍد الصفسوطتىس   لٗهَ التابع   

   
   

 ( )   ( ) 

 ( )    

   
   

 ( ) لأٔها           وَ الطمب 

( )       ٔوٍْ  فالتابع وطتىس عٍد  ( )  

 الصفس.

( ) التابع           
 

 
 

 - ,  فّٕ وطتىس عمٜ   طتىس عمٜ و    

   
 

 
 - ,  وطتىس عمٜ  

ٔوطتىس عمٜ  - ,  وطتىس عمٜ   التابع  ٔوٍْ

  الصفس بسِاٌاً فّٕ وطتىس عمٜ 

 لٗهَ التابع

 ( )  {
  √    

 
       

                     

 

  لٗهُٕ التابع وطتىس عمٜ   عين قٗىٛ 

 فّٕ وطتىس عٍد الصفس  بما أُ التابع وطتىس عمٜ 

   
   

 ( )   ( ) 

 ( )    

   
   

 ( )  
 

 
 عدً تعٗين    

 ( )  
(  √    )(  √    )

 (  √    )
 

 ( )  
      

 (  √    )
 

 ( )  
  

(  √    )
 

   
   

 ( )  
 

√   
   

   
   

 ( )        
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 ( ) تابع الجصٞ الصخٗح 

    عدد حكٗك٘، ٖٕدد عدد صخٗح ٔحٗد   لٗهَ 

   يحكل 

      

           أٔ

 -   ,وعسف عمٜ المجاه   هَ التابع لٗ

 ( )   ( )  (   ( ))
 

 

 ( ) بعبازٚ وطتكمٛ عَ  ( ) أنتب  -1

 -   ,مٜ ع وطتىس  أثبت أُ التابع  -2

 ( )  {
                                ,   ,

  (   )            ,   ,
                            

 

 عٍد الٕاحدتىساز التابع ٌدزع اض

 ( )   
   
 
     
→   

 ( )   }  التابع وطتىس عٍد   

 2ٌدزع اضتىساز التابع عٍد 

 ( )   
   
 
     
→   

 ( )   }  التابع وطتىس عٍد   

 الحصس

 نمٕذج أٔه:

 :لٗهَ التابع

 ( )  
    

   
  , - 

 ( )        أحطب  -1

( ) ذا ناُ إ  عدداً  دأٔد -2  -       , 

                    
    

 ( )    

              
   

 
 
       

 
   

  
   

 
 
       

 
     

| ( )   |    

|
    

   
  |      

|
 

   
|             

 لأُ       

          

 نمٕذج ثاٌ٘:

 :لٗهَ التابع

 ( )  √     

 ( )        أٔدد  -1

 يحكل الػسط  وسنصٓ   عين المجاه  -2

 ( )  -         , 

      ( )       

     √          

 ٌسبع

(    )  (√    )
 
 (    )  

 (  )ٌضٗف 

(    )          
 (    )    

(    )       (    )    

  ٌكطي عمٜ 

(    )   

 
   

(    )   

 
 

            

 ٔوٍْ     ,         -  
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 نمٕذج ثالح:

 وعسف عمٜ  الخط البٗاٌ٘ لمتابع   لٗهَ 

 ( )  
    

(   ) 
           , - 

ٔ   وَ   بػسط أُ تهُٕ   وسنصٓ   عين لداه 

 ( )      

 ( )      
    

(   ) 
     

      

(   ) 
     

 (   )   

(   ) 
     

 (   )        (   )  
      (   )   (   )    

               

√        

(   )  
   √ 

  
      

(   )  
   √ 

  
       

 ٔوٍْ

      (   )       
            

 ٔوٍْ

  -         , 

 الأٔزام اٌتّت 

 وع التىٍٗات لهي بالتٕفٗل
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