
 

 

 

 درجة لكل سؤال(  40أجب عن أربعة من الأسئلة التالية الخمسة التالية: )أولاً:  ❖

𝐼المعرف على   𝑓الخط البياني للتابع   𝑐ليكن الخط   السؤال الأول:  = [−2, +∞[   

 ؟ علل إجابتك. 1اشتقاقي عند  𝑓هل   .1

 2في النقطة التي فاصلتها  𝑐واكتب معادلة المماس للخط    𝑓 (2)احسب  .2

𝑓 (𝑥)ما مجموعة حلول المتراجحة   .3 ≤  ؟  0

𝑓 (𝑥)ا مجموعة حلول المتراجحة   م .4 >  ؟  0

;𝑂)في معلم متجانس   السؤال الثاني: 𝑖, 𝑗, �⃗⃗�)   نتأمل النقطتين𝐴(2,3,0)   و𝐵(−4,1, −2)  

,𝑀(𝑥المكونة من النقاط   أعط معادلة للمجموعة  𝑦, 𝑧)   التي تحقق𝐴𝑀⃗⃗⃗⃗ ⃗⃗⃗ ∙ 𝐵𝑀⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗ =  وحدد طبيعتها.  0

𝑧ليكن    السؤال الثالث: = −2 + 𝑖   العدد العقدي الممثل للنقطة𝑀  

𝛺(1وفق تحاكٍ مركزه    𝑀صورة   𝑀الممثل للنقطة    𝑧عين العدد العقدي   .1 + 3𝑖)   ونسبته𝑘 = −2   

𝑏في المساواة   Aبالنقطة   Bعين طبيعة التحويل الهندسي الذي يقرن النقطة   .2 + 2 − 𝑖 = 𝑒𝑖
5𝜋

6 (𝑎 + 2 − 𝑖)  . 

,0[التابع المعرف على   𝑓ليكن   السؤال الرابع:
𝜋

2
𝑓(𝑥)وفق:   ] = tan 𝑥  . 

𝑓احسب  (
𝜋

4
)𝑓و   𝑓(𝑥)و    (

𝜋

4
limثم استنتج النهاية الآتية:   (

𝑥→
𝜋

4

tan 𝑥−1

𝑥−
𝜋

4

   . 

,0[التابع المعرف على   𝑓ليكن   :الخامسالسؤال   وفق:  ]∞+

  𝑓(𝑥) =
𝑥2+2+sin 𝑥

𝑥
  𝐶خطه البياني   

:∆أثبت أن المستقيم   𝑦 = 𝑥   مقارب للخط𝐶   في جوار+∞   

 

 درجة لكل تمرين(  60ثانياً: حل التمارين الأربعة الآتية: )  ❖

}المعرفة وفق   𝑛≥1(𝑢𝑛)لتكن المتتالية   التمرين الأول: 

𝑢1 = 𝑒2

𝑢𝑛+1 = √
𝑢𝑛

𝑒

𝑣𝑛ولنتأمل المتتالية    =
1

2
+

1

2
ln 𝑢𝑛   

  𝑣1هندسية واحسب    𝑛≥1(𝑣𝑛)أثبت أن المتتالية   (1

 𝑛بدلالة   𝑢𝑛واستنتج   𝑛بدلالة   𝑣𝑛عبر عن   (2

 وبين أنها متقاربة.  𝑣𝑛احسب نهاية المتتالية   (3

𝑧3لتكن الأعداد المركبة  التمرين الثاني:  = 1  , 𝑧2 = √3 + 𝑖  , 𝑧1 = √2 + 𝑖√2 

, 𝑧2اكتب كلاً من العددين   (1 𝑧1  .بالشكل الأسي 

𝑧3المعادلة   𝐶حل في   (2 = 𝑧3   

)أثبت أن   (3
𝑧1

√2
)

12
+ (𝑧3)12  .حقيقي 
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𝑧اكتب العدد  (4 =
𝑧1

𝑧2
sinبالشكلين الجبري والأسي. ثم استنتج قيمة كل من   

𝜋

12
   ,cos

𝜋

12
  

𝑓(𝑥)وفق   𝑅التابع المعرف على   𝑓ليكن   الثالث:التمرين  =
𝑥+2

|𝑥|+1
 

   𝐴(0,2)اكتب قابلية الاشتقاق عند الصفر من اليمين ثم اكتب معادلة لنصف المماس من اليمين في النقطة   (1

 واستنتج معادلة كل مقارب أفقي  ∞−ثم عند   ∞+دون قيمة مطلقة ثم أوجد نهاية التابع عند   𝑓اكتب التابع   (2

;𝑂)في المستوي المنسوب إلى معلم متجانس   التمرين الرابع: 𝑖, 𝑗)   لدينا النقاط𝐶, 𝐵, 𝐴   التي تمثلها الأعداد العقدية

𝑎التالية   = −1 + 𝑖   ,𝑏 = 2 − 𝑖    ,𝑐 = 1 + 4𝑖  :والمطلوب 

اكتب العدد العقدي  (1
𝑐−𝑎

𝑏−𝑎
   𝐴𝐵𝐶واستنتج طبيعة المثلث   ، بالشكل الجبري ثم بالشكل الأسي  

التي تجعل   𝑀(𝑍)مجموعة النقاط   عين  (2
𝑐−𝑚

𝑏−𝑚
  ً 𝑍، حيث  عدداً تخيلياً بحتا ≠ 𝑏    

التي تجعل   𝑀(𝑍)مجموعة   Ꞙعين  (3
𝑐−𝑚

𝑏−𝑚
𝑍عدداً حقيقياً، حيث    ≠ 𝑏 

 

 درجة لكل مسألة(  100ثالثاً: حل المسألتين الآتيتين: ) ❖

𝐴نتأمل في معلم متجانس النقاط  المسألة الأولى:   (−
1

2
, 3,1) , 𝐵(−1,0,2), 𝐶(2,1,1), 𝐷(−3.3. −1) 

1) (a   أثبت أن النقاط𝐵, 𝐶, 𝐷  .تمثل مستو، أوجد معادلته 

(b   استنتج طبيعة المثلثBCD  .واحسب مساحته 

2) (a   أثبت أن النقطةA    تقع خارج المستوي(𝐵𝐶𝐷)  . 

(b  احسب بعد النقطةA   عن المستوي(𝐵𝐶𝐷)  . 

 .  (𝐴𝐵𝐶𝐷)احسب حجم رباعي الوجوه   (3

4) (a   أثبت أن النقاط𝐵, 𝐶, 𝐷  تقع على كرة مركزهاA  . 

(b  .احسب نصف قطر هذه الكرة واكتب معادلتها 

𝑔(𝑥)الخط البياني للتابع وفق   𝐶ليكن   المسألة الثانية:  =
−𝑥

𝑥+4
 والمطلوب: 𝑅/{−4} المعرف على  

limأوجد   (1
𝑥→+∞

𝑔(𝑥)   ثم استنتجlim
𝑥→+∞

𝑔(𝑔(𝑥)) 

𝑥يحقق إذا كان   𝐴عين عدد حقيقي   (2 > 𝐴   كان𝑔(𝑥)𝜖]−1.2, 0.8[ 

,0[واستنتج على المجال   𝑔(𝑥)أوجد التابع المشتق   (3  مشتق كلاً من:  ]∞+

          ℎ(𝑥) =
−√𝑥

√𝑥+4
                           𝐴(𝑥) =

− cos 𝑥

cos 𝑥+4
 

𝑓(𝑥)بفرض التابع  (4 = ln[𝑔(𝑥)]   أوجد مجموعة تعريف𝑓  واستنتج𝑓(𝑥) 

  𝑓مركز تناظر لــ   𝐴(−2,0)أثبت أن   (5

:∆موازي للمستقيم   𝐶هل يقبل التابع مماس لـــــ   (6 𝑦 − 𝑥 + 𝑒 = 0 

ات  (7  بها وارسم كل مقارب وجدته ثم ارسم   𝑓ادرس تغير
ً
 𝐶ونظم جدولا

 مع تمنياتكم لكم بالتوفيق والنجاح 

ز شحادة ود.   منال البابا إعداد أ. معت 
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