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 مكثّفة التابعين الأسّي و اللوغاريتمي 
 

 

 ....................................................................................................................................................................:  1 سؤالال
 

( ) و المعطى بالعلاقة :  ,    ,التابع المعخّف عمى المجال  fليكن   و المطلوب : (    ) √ 
 . x = 0اشتقاقي عنج  fأثبت أنّ التابع  -9

 . ,    -عمى  f '(x)احدب  -6

  [المعخّف عمى المجال   استنتج مذتق التابع  -3
 

 
( ) وفق  ]  √    (       ) . 

 

 .....................................................................................................................................................................:  2 سؤالال
 

( ) و المعطى بالعلاقة :  ,    ,التابع المعخّف عمى المجال  fليكن   و المطلوب : (   √ )  
 . x = 0اشتقاقي عنج  fأثبت أنّ التابع  -9

 . ,    -عمى  f '(x)احدب  -6

  [المعخّف عمى المجال   استنتج مذتق التابع  -3
 

 
( ) وفق  ]      ( √      ) . 

 

 .......................................................................................................................................................................: 3 سؤالال
 

( ) و المعطى بالعلاقة :  ,    ,التابع المعخّف عمى المجال  fليكن   و المطلوب : (   )   √ 
 . x = 0اشتقاقي عنج  fأثبت أنّ التابع  -9

 . ,    - عمى f '(x)احدب  -6

  [المعخّف عمى المجال   استنتج مذتق التابع  -3
 

 
( ) وفق  ]  √      (      ) . 

 

 .......................................................................................................................................................................: 4 سؤالال
 

( ) و المعطى بالعلاقة :  ,    ,التابع المعخّف عمى المجال  fليكن   و المطلوب : ( √  )    
 . x = 0اشتقاقي عنج  fأثبت أنّ التابع  -9

 . ,    -عمى  f '(x)احدب  -6

( ) وفق  ,    ,المعخّف عمى المجال   استنتج مذتق التابع  -3      (   ) . 
 

 .......................................................................................................................................................................: 5 سؤالال
 

( ) و المعطى بالعلاقة :  ,    ,التابع المعخّف عمى المجال  fليكن   و المطلوب : (   )   √ 
 . x = 1اشتقاقي عنج  fأثبت أنّ التابع  -9

 . ,    -عمى  f '(x)احدب  -6

( ) وفق  ,    -المعخّف عمى المجال   استنتج مذتق التابع  -3  √  √ (√   ) . 
 

 ...........................................................................................................................................................................:  6 سؤالال

( ) وفق :     المعخّف عمى fمتابع الخط البياني ل Cليكن   {
  

   
 

 ⁄
           

                     
 و المطلوب : 

|( ) |أثبت أنّ  -9  مدتمخ عنج الرفخ . f, و استنتج أنّ التابع    من  xمن أجل كل  | |  

 . x = 0عنج  fادرس قابميّة اشتقاق  -6

 . C هخطمقارب مائم ن  y = 2x – 1ذو المعادلة  أثبت أنّ المدتقيم  -3
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 ......................................................................................................................................................................:  7 سؤالال
( ) وفق :      المعخّف عمى fليكن التابع   {

  (     )           
                                

 و المطلوب : 
 . x = 0عنج  fادرس قابميّة اشتقاق  -9

 . ,    -ى عم f '(x)احدب  -6

 . x = 1في النقطة التي فاصمتها  Cلمخط  Tاكتب معادلة المماس  -3

 

 .......................................................................................................................................................................:  8 سؤالال

( ) وفق :      المعخّف عمى fلتابع ليكن ا  {
 

      
              

                         
 و المطلوب : 

 . x = 0عنج  fادرس قابميّة اشتقاق  -9

 . ,    -عمى  f '(x)احدب  -6

 . x = 0في النقطة التي فاصمتها  Cلمخط  Tاكتب معادلة المماس  -3
 

 ........................................................................................................................................................................:  9 سؤالال

( ) وفق :      المعخّف عمى fليكن التابع   {
   

     
              

                      
 و المطلوب : 

 . x = 0عنج  fادرس قابميّة اشتقاق  -9

 . ,    -عمى  f '(x)احدب  -6

 . x = 1في النقطة التي فاصمتها  Cلمخط  Tاكتب معادلة المماس  -3
 

 .......................................................................................................................................................................:  11 سؤالال
( ) وفق :     المعخّف عمى fليكن التابع   {

  (   )              

                       
 و المطلوب : 

 . x = 0عنج  قابل للاشتقاق fأثبت أنّ  -6           .مدتمخ عنج الرفخ fتحقّق أنّ  -9

 . x = 0في النقطة التي فاصمتها  Cلمخط  Tكتب معادلة المماس ا -3

 .........................................................................................................................................................................:  11 سؤالال

( ) وفق :    ,    ,معخّف عمى المجال ال fليكن التابع   {
 

      
              

                        
 و المطلوب : 

 و فدّخ النتيجة هنجسيّاً . x = 0عنج  fادرس قابميّة اشتقاق  -6مدتمخ عنج الرفخ            fتحقّق أنّ  -9
 

 .........................................................................................................................................................................:  21 سؤالال
Cf  وCg  ّوفق : ,     -  عمى المجال  فينان لمتابعين المعخّ هما الخطان البياني ( ) ( )  و          (   )  

 

( ) ادرس اطّخاد التابع   -9  .  عمى  ( ) ثم استنتج إشارة  ( ) و احدب      (   ) 

( ) تحقّق أنّ  -6  . Iمن  xأيّاً كانت  ( )  

 . Tة اكتب معادل , ثم x = 0فاصمتها التي نقطة الفي  Tيقبلان مماساً مذتخكاً  Cgو  Cfأثبت أنّ  -3

 مدتفيجاً من رسم المماس المذتخك . Cgو  Cfارسم في معمم متجانذ الخطّين  -1
 

 ..........................................................................................................................................................................: 31 سؤالال
Cf  وCg ن المعخّفين عمىهما الخطان البيانيّان لمتابعي   

( ) وفق :     √           ( )  لمطلوب :و ا      

( ) تحقّق أنّ  -9   من  xأيّاً كانت  ( )  
  . 

 . Tة ل , ثم اكتب معادلإحجاثياتها نقطة يُطمَب تعيين في  Tيقبلان مماساً مذتخكاً  Cgو  Cfأثبت أنّ  -6
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 ........................................................................................................................................................................:  41 سؤالال
Cf  وCg  هما الخطان البيانيّان لمتابعين المعخّفين عمى  

( ) وفق :      
 

 
        ( )  المطلوب : و      

( ) تحقّق أنّ  -9   من  xأيّاً كانت  ( )  
  . 

 . Tفي نقطة يُطمَب تعيين إحجاثياتها , ثم اكتب معادلة ل  Tيقبلان مماساً مذتخكاً  Cgو  Cfأثبت أنّ  -6

 ........................................................................................................................................................................:  51 سؤالال
Cf  وCg  وفق :  هما الخطان البيانيّان لمتابعين المعخّفين عمى ( )  

      

 
( )   و   المطلوب : . (    √  )   

 فخديّان .  و  fأثبت أنّ التابعين  -9

 و نظّم ججولًا بها . fيّخات التابع ادرس تغ -6

 و نظّم ججولًا بها .  ادرس تغيّخات التابع  -3

 . T, ثم اكتب معادلة ل  (0,0)نقطة الفي  Tيقبلان مماساً مذتخكاً  Cgو  Cfأثبت أنّ  -1

 . Cgو  Cfثم ارسم  Tفي معمم متجانذ ارسم المماس  -5

 . fهه التقابل العكدي لمتابع   التابع أثبت أنّ  -2
 

 .......................................................................................................................................................................:  61 سؤالال
( ) وفق :  ,    -المعخّف عمى المجال  fالخط البياني لمتابع  Cfليكن   

 

 
  (

   

   
)  

( ) وفق :  المعخّف عمى   الخط البياني لمتابع  Cgو ليكن   
     

     
 و المطلوب :  

 فخديّان .  و  fأثبت أنّ التابعين  -9

 و نظّم ججولًا بها . fادرس تغيّخات التابع  -6

 و نظّم ججولًا بها .  ادرس تغيّخات التابع  -3

 . T, ثم اكتب معادلة ل  (0,0)في النقطة  Tمماساً مذتخكاً يقبلان  Cgو  Cfأثبت أنّ  -1

 . Cgو  Cfثم ارسم  Tفي معمم متجانذ ارسم المماس  -5

 . fهه التقابل العكدي لمتابع   أثبت أنّ التابع  -2
 

 .....................................................................................................................................................................:  71 سؤالال
( ) وفق :   ,     -  المجال التابع المعخّف عمى   ليكن أولًا :   و المطلوب :.  (   )      (   ) 

 

 نظّم ججولًا بها . و  ادرس تغيّخات التابع  -9

 .  عمى  ( ) ثم استنتج إشارة  ( ) احدب  -6
 

  f (x) = xوفق :   المعخّف عمى  fالخط البياني لمتابع  Cليكن  ثانياً :
  (   )

   
 و المطلوب : 

 

 عنج أطخاف مجمهعة تعخيفه , و اكتب معادلة كل مقارب أفقي أو شاقهلي . fاحدب نهايات التابع  -9

 و ادرس وضعه انىسثً . , Cمقارب مائم ل  y = xذو المعادلة  أثبت أنّ المدتقيم  -6

( )  أثثث أنّ  -3  
 ( )

(   ) 
 . f, ثم وظّم جذولاً تحغٍرّات   

 . , و اكتب معادلة  مىازٌاً  Tانحً ٌكىن فٍها انمماس  Aعٍهّ إحذاثٍّات انىقطة  -1

 . Cثم ارسم  و  في معمم متجانذ ارسم  -5
 

 . (  )      :     و مه أجم      ة وفق : انمعرّف    (  )نحكه انمححانٍة ثالثاً :
 

( ) أثبت أنّ  -9  . -   ,من المجال  xمن أجل كل  -   , 

 .    من أجل        أثبت بالتجريج صحّة الخاصّة  -6

 و استنتج أنّها متقاربة , ثم عيّن نهايتها .   ادرس اطّخاد المتتالية  -3

 .  x = e – 1و  x = 0 المحين معادلتاهما و المدتقيمين و  Cحرهر بين احدب مداحة الدطح الم -1
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 ...................................................................................................................................................................: 81 سؤالال
  f (x) = x – ln(x + 1)وفق :  ,     -  المجال المعخّف عمى  fلبياني لمتابع الخط ا Cليكن 

 و المطلوب : (  )      و         المعخّفة تجريجيّاً وفق :     (  )و لتكن المتتالية 
 أولًا :
 ارب أفقي أو شاقهلي .عنج أطخاف مجمهعة تعخيفه , واكتب معادلة كل مق fاحدب نهايات التابع  -9

   احدب  -6
    

 
 ( )

 
 و فدّخ النتيجة هنجسيّاً . 

 و نظّم ججولًا بها , و دل عمى القيم الحجيّة . fادرس تغّيخات التابع  -3

 ثانياً :

( ) أثبت أنّ  -9  . -     ,من المجال  xأيّاً كانت  -     , 

 .    من أجل           أثبت بالتجريج صحّة الخاصّة  -6

 متقاربة و عيّن نهايتها .    (  )استنتج أنّ المتتالية  -3

 ثالثاً :

 .  y = xذو المعادلة  بالندبة لممدتقيم  Cادرس وضع  -9

 . Cو ارسم   في معمم متجانذ ارسم المدتقيم  -6

 عهى انرسم وفسه .   و    و    و    انحذود  عهى انرسم انساتق و دون حساب مثمّ -3

 .  x = e – 1و  x = 0و انمسحقٍمٍه  و  Cاحسة مساحة انسطح انمحصىر تٍه  -1
 

 

 .......................................................................................................................................................................: 91 سؤالال
 المطلوب :         = f (x)وفق :   المعخّف عمى  fالخط البياني لمتابع  Cليكن 
 أولًا :
 عنج أطخاف مجمهعة تعخيفه , و اكتب معادلة كل مقارب أفقي أو شاقهلي . fاحدب نهايات التابع  -9

 حجّية .و نظّم ججولًا بها , و دل عمى القيم ال  fادرس تغيّخات التابع  -6

 . Cفي معمم متجانذ ارسم  -3

( ) لمتابع   'C  استنتج رسم الخط البياني -1          . 

 ثانياً :

 .              هه حل لممعادلة التفاضميّة   fأثبت أنّ التابع  -9

 .        المعادلة التفاضميّة  جميع حمهل عين -6

 .        حلّاً لممعادلة  ( h – f )كان                ة حلًا لممعادل hأثبت أنّه إذا كان  -3

 .              استنتج جميع حمهل المعادلة التفاضميّة  -1

 

 .........................................................................................................................................................................: 21 سؤالال

 = f (x)وفق :   المعخّف عمى  fالخط البياني لمتابع  Cليكن 
 

 
 المطلوب :و      (   )

 عنج أطخاف مجمهعة تعخيفه , واكتب معادلة كل مقارب أفقي أو شاقهلي . fاحدب نهايات التابع  -9

 و نظّم ججولًا بها , و دل عمى القيم الحجّية . fتابع ادرس تغيّخات ال -6

 . Cفي معمم متجانذ ارسم  -3

( ) لمتابع   'C  استنتج رسم الخط البياني -1  
 

 
(   )      . 

( ) لمتابع  ''Cاستنتج رسم الخط البياني  -5  
  

 
     . 
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 .....................................................................................................................................................................:  12 سؤالال
( ) وفق :   المعخّف عمى  fليكن التابع  أولًا :  . المطلوب :     (   ) 

 .   ثم ارسم الخط البياني  f (1)و احدب   و نظّم ججولًا بها , fادرس تغيّخات  -9

 .  عمى  f (x)استنتج إشارة  -6
 

( ) وفق :   عمى   المعخّف  ليكن التابع  ثانياً :  المطلوب :       (   ) 
 .   عمى  fتابع أصمي ل   أثبت أنّ  -9
 و نظّم بها ججولًا .  ادرس تغيّخات التابع  -6
 , وادرس وضعه انىسثً .   فً جىار  C هخطمقارب مائم ن y = x + 2ذو المعادلة  أثبت أنّ المدتقيم  -3
 .   و ارسم الخط  في معمم متجانذ ارسم  -1

 

 .......................................................................................................................................................................:  22 سؤالال
 = f (x)وفق :   المعخّف عمى  fالخط البياني لمتابع  Cليكن  

  

 
 و المطلوب :.        

 عنج أطخاف مجمهعة تعخيفه . fاحدب نهايات  -9

 و نظّم ججولًا بها . fادرس تغيّخات التابع  -6

 . x = 0عنج النقطة التي فاصمتها  Cلمخط  Tاكتب معادلة المماس  -3

 , و ادرس وضعه الندبي .   في جهار  C مخطمقارب مائل لهه  T ماسأثبت أنّ الم -1

 . Cثم ارسم  Tفي معمم متجانذ ارسم  -5
 

 ........................................................................................................................................................................:  32 سؤالال
 وفق :  التابع المعخّف عمى   و ليكن  (    )  = f (x)وفق :   المعخّف عمى  fالخط البياني لمتابع  Cليكن  

 ( )  و المطلوب :.      (   ) 
 .  عمى  ( ) و نظّم ججولًا بها , ثم استنتج إشارة   ادرس تغيّخات التابع  -9

 عنج أطخاف مجمهعة تعخيفه . fاحدب نهايات  -6

 و نظّم ججولًا بها . fادرس تغيّخات التابع  -3

 , و ادرس وضعه انىسثً .   فً جىار  C هخطمقارب مائم ن y = x ذو المعادلة  أثبت أنّ المدتقيم  -1

 ., و ادرس وضعه الندبي  x = 0عنج النقطة التي فاصمتها  Cلمخط  Tاكتب معادلة المماس  -5

 . Cثم ارسم  Tفي معمم متجانذ ارسم  -2

( ) لمتابع   'C  استنتج رسم الخط البياني -7           . 

( ) لمتابع  ''Cاستنتج رسم الخط البياني  -6   (     ) . 
 

 ......................................................................................................................................................................:  42 سؤالال

( ) وفق :  التابع المعخّف عمى   ليكن  أولًا :  المطلوب :         
 

 و نظّم ججولًا بها .  ادرس تغيّخات التابع  -9

 .  عمى  ( ) ثم استنتج إشارة  ( ) احدب   -6
 

 و المطلوب :.  (     )  = f (x)وفق :   المعخّف عمى  fالخط البياني لمتابع  Cليكن  ثانياً :
 

 عنج أطخاف مجمهعة تعخيفه . fاحدب نهايات  -9

 = f '(x)أثبت أنّ  -6
 ( )

  
 . fثمّ نظّم ججولًا بتغيّخات  
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 ادرس وضعه انىسثً . , و   فً جىار  C هخطمقارب مائم ن y = x ذو المعادلة  أثبت أنّ المدتقيم  -3

  . Cثم ارسم  في معمم متجانذ ارسم  -1

( ) لمتابع   'C  استنتج رسم الخط البياني -5           . 

( ) لمتابع  ''Cاستنتج رسم الخط البياني  -2   (     ) . 

 .    حٍث    = xو  x = 0و المدتقيمين ذوي المعادلتين  و  Cمداحة الدطح المحرهر بين  ( ) عيّن  -7

   احسة  -6
    

  ( ) . 

 .             هى حم نهمعادنة انحفاضهٍّة  y = f (x)أثثث أنّ  -1
 

 و المطلوب : (  )      و       المعخّفة تجريجيّاً وفق :     (  )لتكن المتتالية  ثالثاً :
 

( ) أثبت أنّ  -9  . -   ,من المجال  xاً كانت أيّ  -   , 

 .          صحّة الخاصّة     أثبت من أجل كل عجد طبيعي  -6

 متقاربة , و احدب نهايتها .   استنتج أنّ المتتالية  -3

 

 ........................................................................................................................................................................:  52 سؤالال
 

 و المطلوب : (        )  = f (x)وفق :   المعخّف عمى  fالخط البياني لمتابع  Cليكن 
 . x = 0في النقطة التي فاصمتها  Cلمخط  T اكتب معادلة المماس -9

 , و ادرس وضعه الندبي .   في جهار  Cئل لمخط هه مقارب ما Tأثبت أنّ المماس  -6
 

 .......................................................................................................................................................................:  62 سؤالال
 

( ) وفق :  التابع المعخّف عمى   ليكن  أولًا :     
 المطلوب :        

 

 و نظّم ججولًا بها .  ادرس تغيّخات التابع  -9

( ) استنتج أنّ   -6  .  من  xمن أجل كل    
 

 

      )  = f (x)وفق :   المعخّف عمى  fالخط البياني لمتابع  Cليكن  ثانياً :
 و المطلوب :  (

 
 

 فخدي . fأنّ التابع  أثبت -9

 . Dfعنج أطخاف  fاحدب نهايات التابع  -6

 , و ادرس وضعه الندبي . Cمقارب مائل لمخط  y = xذو المعادلة  dأثبت أنّ المدتقيم  -3

 = f '(x)أثبت أنّ  -1
 ( )

 . fثم نظّم ججولًا بتغيّخات     

 . Cثمّ ارسم  dفي معمم متجانذ ارسم  -5

 .    √ = xو  x = 0 المحين معادلتاهما  و المدتقيمين dو  Cلمحرهر بين احدب مداحة الدطح ا -2

( ) لمتابع  'Cاستنتج رسم الخط البياني  -7   (    
  ) . 

 
 

 و المطلوب : (  )      و       المعخّفة تجريجيّاً وفق :     (  )لتكن المتتالية  ثالثاً :
 

 

( ) أنّ أثبت  -9  . -   ,من المجال  xأيّاً كانت  -   , 

 .          صحّة الخاصّة     أثبت من أجل كل عجد طبيعي  -6

 نهايتها . احدبمتقاربة , و    استنتج أنّ المتتالية  -3
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 ..................................................................................................................................................................:  72 سؤالال
 

 و المطلوب :       = f (x)وفق :   المعخّف عمى  fالخط البياني لمتابع  Cليكن 
 و نظّم ججولًا بها . fادرس تغيّخات التابع  -9

 . x = 0فاصمتها  في النقطة التي Cلمخط  Tاكتب معادلة المماس  -6

 . Cو  Tارسم كلّاً من  -3

 . x = 1و  x = 0و محهر الفهاصل و المدتقيمين المحين معادلتاهما  Cاحدب مداحة الدطح المحرهر بين  -1

 .          هه حل لممعادلة التفاضميّة  fأثبت أنّ  -5
( )( ) يُعطى وفق :  fلمتابع  nأثبت أنّ المذتق من الختبة  -2  .    حيث      (   ) (  ) 

 

 ....................................................................................................................................................................:  82 سؤالال
 

   = f (x)وفق :   المعخّف عمى  fالخط البياني لمتابع  Cليكن 
    

    
 و المطلوب : 

 عنج أطخاف مجمهعة تعخيفه . fاحدب نهايات التابع  -9

 , و ادرس وضعه انىسثً .   فً جىار  Cمقارب مائم نهخط  y = x – 1ذو المعادلة  أثبت أنّ المدتقيم  -6

 , و ادرس وضعه انىسثً .   ً جىار ف Cمقارب مائم نهخط  y = x + 1ذو المعادلة  أثبت أنّ المدتقيم  -3

 و نظّم بها ججولًا . fادرس تغيّخات التابع  -1

 . x = 0في نقطة منه فاصمتها  Cلمخط  Tاكتب معادلة المماس  -5

 . Cثم ارسم  Tو  و  في معمم متجانذ ارسم  -2

 . x = ln2و  x = 0و المدتقيمين ذوي المعادلتين  و  Cاحدب مداحة الدطح المحرهر بين  -7

 

 .....................................................................................................................................................................:  92 سؤالال
 

)   = f (x)وفق :   المعخّف عمى  fالخط البياني لمتابع  Cليكن 
      

 
 و المطلوب : (

 زوجي . fأثبت أنّ التابع  -9

 عنج أطخاف مجمهعة تعخيفه . fاحدب نهايات التابع  -6

 , و ادرس وضعه انىسثً .   فً جىار  Cمقارب مائم نهخط  y = x – ln2ذو المعادلة  أثبت أنّ المدتقيم  -3

 , و ادرس وضعه انىسثً .   فً جىار  Cمقارب مائم نهخط  y = – x – ln2ذو المعادلة  أثبت أنّ المدتقيم  -1

 و نظّم ججولًا بها , و دل عمى القيم الحجّية )إن وُجِجت( . fادرس تغيّخات التابع  -5

 . Cثم ارسم  و  في معمم متجانذ ارسم  -2

 

 ....................................................................................................................................................................:  31 سؤالال
 

 و المطلوب : |      |   = f (x)وفق :    المعخّف عمى  fالخط البياني لمتابع  Cليكن 
 . زوجي fأثبت أنّ التابع  -9

 لة كل مقارب أفقي أو شاقهلي .عنج أطخاف مجمهعة تعخيفه , و اكتب معاد fاحدب نهايات التابع  -6

 , و ادرس وضعه انىسثً .   فً جىار  Cمقارب مائم نهخط   y = xذو المعادلة  أثبت أنّ المدتقيم  -3

 , و ادرس وضعه انىسثً .   فً جىار  Cمقارب مائم نهخط   y = – xذو المعادلة  أثبت أنّ المدتقيم  -1

 و نظّم ججولًا بها . fادرس تغيّخات التابع  -5

 . Cثم ارسم  و  في معمم متجانذ ارسم  -2
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 .................................................................................................................................................................:  13 سؤالال
 

 و المطلوب : (         )   = f (x) وفق    مى المعخّف ع fالخط البياني لمتابع  Cليكن 
 عنج أطخاف مجمهعة تعخيفه , و اكتب معادلة كل مقارب أفقي أو شاقهلي . fاحدب نهايات  -9
 و نظّم ججولًا بها . fادرس تغيّخات التابع  -6

 درس وضعه الندبي .و ا,    في جهار  Cمقارب مائل لمخط  y = 2xذو المعادلة  dأثبت أنّ المدتقيم  -3

 . Cثم ارسم  dفي معمم متجانذ ارسم  -1
 

 ...................................................................................................................................................................:  23 سؤالال
. 

( ) وفق :  معخّف عمى التابع ال  ليكن  أولًا :  المطلوب :         
 

 و نظّم ججولًا بها .  ادرس تغيّخات التابع  -9

 .  عمى  ( ) ثم استنتج إشارة  ( ) احدب   -6
 

 = f (x) وفق   المعخّف عمى  fالخط البياني لمتابع  Cليكن  ثانياً :
   

     
 . المطلوب :   

 و ادرس وضعه الندبي .فقي الأمقارب المجمهعة تعخيفه , و اكتب معادلة  عنج أطخاف fاحدب نهايات  -9
 = f '(x)أثبت أنّ  -6

   ( )

(    ) 
 و دل عمى القيم الحجّية .,  fثم نظّم ججولًا بتغيّخات  

 و ادرس وضعه الندبي .,  Cمقارب مائل لمخط  y = xذو المعادلة  dأثبت أنّ المدتقيم  -3

 . Cثم ارسم  dمتجانذ ارسم  في معمم -1
 

 و المطلوب : (  )      و       المعخّفة تجريجيّاً وفق :     (  )لتكن المتتالية  ثالثاً :
 

( ) أثبت أنّ  -9  . -   ,من المجال  xأيّاً كانت  -   , 

 .          صحّة الخاصّة     أثبت من أجل كل عجد طبيعي  -6

 متقاربة , و احدب نهايتها .   استنتج أنّ المتتالية  -3
 

 ......................................................................................................................................................................:  33 سؤالال
 

( ) وفق :  التابع المعخّف عمى   ليكن  أولًا :  المطلوب :      (    )   
 

 و نظّم ججولًا بها .  ادرس تغيّخات التابع  -9

( ) استنتج أنّ  -6  .  من  xأيّاً تكن    
 

  . المطلوب :     (   )   = f (x) وفق   المعخّف عمى  fالخط البياني لمتابع  Cليكن  ثانياً :
   احدب  -9

    
   و   ( )  

    
  ( ). 

 و ادرس وضعه الندبي . ,   في جهار  Cمقارب مائل لمخط  y = xذو المعادلة  المدتقيم أثبت أنّ  -6

 . fثم نظّم ججولًا بتغيّخات التابع  ( )  = f '(x)أثبت أنّ  -3

      ق أنّ , ثم تحقّ   عمى   تقبل حلًا وحيجاً  f (x)أثبت أنّ المعادلة  -1
 

 
 . 

 . ثم اكتب معادلة المماس  مهازياً لممدتقيم  Tالتي يكهن فيها المماس  Cمن  Aعيّن إحجاثيّات النقطة  -5

 . Cثم ارسم  و  في معمم متجانذ ارسم  -2

 ٌعُطى وفق : fنهحاتع  nأنّ انمشحق مه انرجثة أثثث     عذد طثٍعً  تحٍث  nنٍكه  -7

 ( )( )  (  )   (      )     

 . (      )        هى حم نهمعادنة انحفاضهٍّة  y = f (x)أثبت أنّ  -6
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  المعخّف عمى  fالخط البياني لمتابع  Cليكن 
 = f (x) وفق   

     

 
 . المطلوب : 

 عنج أطخاف مجمهعة تعخيفه و اكتب معادلة كل مقارب أفقي أو شاقهلي . fاحدب نهايات التابع  -9

 و نظّم ججولًا بها . fادرس تغيّخات التابع  -6

 . f (x) = 0حل المعادلة  -3

 . Cفي معمم متجانذ ارسم الخط البياني  -1

( ) لمتابع  'Cاستنتج رسم الخط البياني  -5  
       

 
 . 

        و محهر الفهاصل و المدتقيمين المحين معادلتاهما  Cاحدب مداحة الدطح المحرهر بين  -2
 

 
  . 

 

 ......................................................................................................................................................................:  35 سؤالال

  المعخّف عمى  fالخط البياني لمتابع  Cليكن 
 = f (x) وفق   

    

 
 . المطلوب : 

 و اكتب معادلة كل مقارب أفقي أو شاقهلي ., عخيفه عنج أطخاف مجمهعة ت fاحدب نهايات التابع  -9

 و نظّم ججولًا بها , و دل عمى القيم الحجيّة . fادرس تغيّخات التابع  -6

 . Cفي معمم متجانذ ارسم الخط البياني  -3

( ) لمتابع  'Cاستنتج رسم الخط البياني  -1  
 

 
  (

 

 
) . 

        فهاصل و المدتقيمين المحين معادلتاهما و محهر ال Cاحدب مداحة الدطح المحرهر بين  -5
 

 
  . 

 

 ......................................................................................................................................................................:  36 سؤالال

,   -  المجال المعخّف عمى  fاني لمتابع الخط البي Cليكن   = f (x) وفق  ,    - 
 

     
 . المطلوب : 

 عنج أطخاف مجمهعة تعخيفه , و اكتب معادلة كل مقارب أفقي أو شاقهلي . fاحدب نهايات التابع  -9

 و نظّم ججولًا بها , و دل عمى القيم الحجيّة . fادرس تغيّخات التابع  -6

 . Cذ ارسم الخط البياني في معمم متجان -3

 .            و محهر الفهاصل و المدتقيمين المحين معادلتاهما  Cاحدب مداحة الدطح المحرهر بين  -1
 

 ......................................................................................................................................................................:  37 سؤالال

)     √ = f (x) وفق   المعخّف عمى  fالخط البياني لمتابع  Cليكن 
 

 
 . المطلوب : (   

 فخدي . fأثبت أنّ التابع  -9

 و نظّم ججولًا بها , و دل عمى القيم الحجيّة . fادرس تغيّخات التابع  -6

 . x = 0عنج النقطة التي فاصمتها  Cلمخط  Tاكتب معادلة المماس  -3

 . Cفي معمم متجانذ ارسم الخط البياني  -1

  و محهر الفهاصل و المدتقيمين المحين معادلتاهما  Cاحدب مداحة الدطح المحرهر بين  -5
 

√ 
        . 

 

 ......................................................................................................................................................................:  38 سؤالال

 . المطلوب :    (    ) = f (x) وفق    المعخّف عمى fالخط البياني لمتابع  Cليكن 

   احدب  -9
    

   و   ( )  
    

  ( ). 

 , و ادرس وضعه انىسثً .    فً جىار Cمقارب مائم نهخط  y = x + 1ذو المعادلة  المدتقيم  أثبت أنّ  -6

 و وظّم تها جذولاً . fادرس جغٍرّات انحاتع  -3

 و ادرس وضعه الندبي . , ثم اكتب معادلة لممماس  ٌىازي انمسحقٍم  Tٌقثم مماساً  Cأثثث أنّ  -1

 . Cثم ارسم  Tو  فً معهم محجاوس ارسم  -5

 و محهر التخاتيب . و انمسحقٍم  Cحسة مساحة انسطح انمحصىر انمحذدّ تانخط ا -2
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 ......................................................................................................................................................................:  39 سؤالال

 = f (x)  : وفق ,    -المجال   المعخّف عمى fالخط البياني لمتابع  Cليكن 
 

| |
 . المطلوب : (| |  )  

 .فخدي  fأثبت أنّ التابع  -9

 دون رمد القيمة المطمقة . f (x)اكتب عبارة  -6

 . ,   ,عمى المجال  fادرس تغيّخات التابع  -3

 . x = 0اشتقاقي عنج  fأثبت أنّ التابع  -1

 . f (0.01), و احدب قيمة تقخيبيّة ل  x = 0عنج النقطة التي فاصمتها  Cلمخط  Tة المماس معادل كتبا -5

 . ,    -عمى المجال  Cثم ارسم  Tفي معمم متجانذ ارسم  -2
 

 ......................................................................................................................................................................:  41 سؤالال

|     = f (x)  : وفق +    *    المعخّف عمى fالخط البياني لمتابع  Cليكن 
   

   
 . المطلوب : |

 فخدي . fأثبت أنّ التابع  -9

,   ,عمى المجال  fادرس تغيّخات التابع  -6  -    , . 

 , و ادرس وضعه الندبي . Cمقارب مائل لمخط  y = xلمعادلة ذو ا أثبت أنّ المدقيم  -3

 . , ثم اكتب معادلة لممماس  ٌعامذ انمسحقٍم  Tٌقثم مماساً  Cأثثث أنّ  -1

 . +    *  عمى  Cثم ارسم  T و  في معمم متجانذ ارسم -5

 . x = 3و  x = 2و المدتقيمين المحين معادلتاهما  و   Cاحدب مداحة الدطح المحرهر بين  -2
 

 ......................................................................................................................................................................:  14 سؤالال

  )    = f (x) و f (0) = 0وفق : المعخّف  fالخط البياني لمتابع  Cليكن 
 

 
,     -  في حالة   (  -    , . 

 عنج الرفخ من اليمين . fمدتمخ عنج الرفخ , ثم ادرس قابميّة اشتقاق  fأثبت أنّ  -9

 عنج أطخاف مجمهعة تعخيفه , و اكتب معادلة كل مقارب أفقي أو شاقهلي . fاحدب نهايات  -6

 و نظّم ججولًا بها . fادرس تغيّخات التابع  -3

  . Cفي معمم متجانذ ارسم  -1
 

 ......................................................................................................................................................................:  42 سؤالال

,   -  المجال   المعخّف عمى fالخط البياني لمتابع  Cليكن   = f (x)  : وفق  ,    - 
   

 (     )
 . المطلوب : 

 عنج أطخاف مجمهعة تعخيفه , و اكتب معادلة كل مقارب أفقي أو شاقهلي . fاحدب نهايات  -9

 و نظّم ججولًا بها . fادرس تغيّخات التابع  -6

 . x = 1عنج النقطة التي فاصمتها  Cلمخط  Tاكتب معادلة المماس  -3

  . C و ارسم Tه من مقاربات , ثم ارسم المماس ما وججت في معمم متجانذ ارسم -1

( ) حيث :   عمى  fتابع أصمي ل  Fأثبت أن  -5        |     | . 

 = xو محهر الفهاصل و المدتقيمين المحين معادلتاهما  Cاحدب مداحة الدطح المحرهر بين  -2
 

 
 = xو   

 

  
 . 

 

 ......................................................................................................................................................................:  34 سؤالال

,   -  المجال   المعخّف عمى fالخط البياني لمتابع  Cليكن   = f (x)  : وفق  ,    - 
 

 (     )
 ب :. المطلو  

 عنج أطخاف مجمهعة تعخيفه , و اكتب معادلة كل مقارب أفقي أو شاقهلي . fاحدب نهايات  -9

 و نظّم ججولًا بها , و دل عمى القيم الحجيّة . fادرس تغيّخات التابع  -6

  . Cارسم ما وججته من مقاربات , ثم  في معمم متجانذ ارسم -3

 = xمدتقيمين المحين معادلتاهما و محهر الفهاصل و ال Cاحدب مداحة الدطح المحرهر بين  -1
 

 
 = xو   

 

  
 . 
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 ......................................................................................................................................................................:  44 سؤالال
 

| |    = f (x) و   f (0) = 0وفق   المعخّف fي لمتابع الخط البيان Cليكن   . المطلوب :  x  0في حالة    

 .  عمى  fادرس استمخاريّة  -9

   احدب  -6
   

 
 ( )  ( )

 
 و فدّخ النتيجة هنجسيّاً . 

 فخدي . fأثبت أنّ التابع  -3

 قيم الحجيّة .و دل عمى ال ,    ,عمى المجال   fادرس تغيّخات التابع  -1

 . Cفي معمم متجانذ ارسم  -5

 . x = eو   x = 1و محهر الفهاصل و المدتقيمين المحين معادلتاهما  Cاحدب مداحة الدطح المحرهر بين  -2
 

 ......................................................................................................................................................................:  54 سؤالال
 

  = f (x)  و  f (0) = 0 وفق :  عمى  المعخّف fالخط البياني لمتابع  Cليكن 
  

 المطلوب :.  x   0في حالة   
 اشتقاقي عنج الرفخ من اليمين .   fأثبت أنّ  -9

   احدب  -6
    

    و( )  
    

   و  ( )  
 اكتب معادلة كل مقارب أفقي أو شاقهلي .و  ( )      

 و نظّم ججولًا بها . fادرس تغيّخات التابع  -3

  . Cفي معمم متجانذ ارسم ما وججته من مقاربات , ثم ارسم  -1
 

 ......................................................................................................................................................................:  64 سؤالال
 

 = f (x) وفق :  +  *  عمى  المعخّف fالخط البياني لمتابع  Cليكن 
  

   
 المطلوب :. 

 قارب أفقي أو شاقهلي .عنج أطخاف مجمهعة تعخيفه , و اكتب معادلة كل م fاحدب نهايات التابع  -9

 و نظّم ججولًا بها , و دل عمى القيم الحجيّة . fادرس تغيّخات التابع  -6

 . Cفي معمم متجانذ ارسم  -3

( ) وفق  + *  استنتج رسم الخط البياني لمتابع المعخّف عمى  -1  
 

      
 . 

 

 ......................................................................................................................................................................:  47 سؤالال
 

 المطلوب :.      = f (x) وفق :   عمى  المعخّف fالخط البياني لمتابع  Cليكن 

 و نظّم ججولًا بها . fادرس تغيّخات التابع  -9

 . Cمم متجانذ الخط البياني ارسم في مع -6

 .....................................................................................................................................................................:  84 سؤالال

  ( )                المعادلة التفاضميّة نتأمل

( ) حتى يكهن التابع   و   عيّن العجدين الحقيقيين  -9  . (1)حلّاً لممعادلة              

 .  ( )          عيّن جميع حمهل المعادلة التفاضميّة  -6

 . (1)حلّاً لممعادلة  vالتابع إذا و فقط إذا كان  (2)حل لممعادلة  ( u – v )أثبت أنّ التابع  -3

 . (1)استنتج جميع حمهل المعادلة  -1

 

 
 --انتهت الأسئلة    --


