
 

 

  اٌعلالبد ٚاٌذٚاي ا٤ع١خ ٚاٌٍٛغبس٠ز١ّخ(2)اٌفصً 

 

: اٌز١ٙئخ ٌٍفصً اٌثبٟٔ

: اخزجبس عش٠ع
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: ٚظح.   َ  ٥ٌخشٜحذد ِب إرا وبٔذ وً داٌز١ٓ ِّب ٠يرٟ داٌخ عىغ١خ 
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2 . س٠ب اً  xٟٚ٘ رعطٟ عذد ا٦ظبفبد اٌزٟ ٠حصً ع١ٍٙب شخص دفع  8

 

 

 

 

 

 



 

 

اً (2-1)  رّث١ً اٌذٚاي ا٤ع١خ ث١ب١ٔب

 

 : رحمك ِٓ فّٙه∎
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y عٕذ yاٌزّث١ً اٌج١بٟٔ ٌٍذاٌخ ٠مطع اٌّحٛس  1 
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 : رحمك ِٓ فّٙه∎
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 : رحمك ِٓ فّٙه∎
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 : رحمك ِٓ فّٙه∎
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 : رحمك ِٓ فّٙه∎
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 رذسة ٚحً اٌّغبئً

اً، ٚحذّد ِدبٌٙب، ِٚذا٘ب  :ِثًّ وً داٌخ ِّب ٠يرٟ ث١ب١ٔب
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اً ٚحذد ِدبٌٙب ِٚذا٘ب  :ِثً وً داٌخ ِّب ٠يرٟ ث١ب١ٔب
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اً ٚحذد ِدبٌٙب ِٚذا٘ب  :ِثً وً داٌخ ِّب ٠يرٟ ث١ب١ٔب
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(  :٘ٛارف 21(

(aث١ب١ٔب :  

 

 

 

 
 

(bٌفظ١ب  :

            ٠ّثً اٌّمطع  P x َ٘ـ ٚخػ اٌزمبسة ٘ٛ اٌّحٛس 1420عذد اٌٙٛارف اٌع١ِّٛخ عب 

x ِٓ ٚرٌه ِٕطمٟ ٤ٔخ ع١ىْٛ 0 ٌٚٓ ٠صً إٌٝ 0، ٠ٚزٕبلص عذد اٌٙٛارف اٌع١ِّٛخ ١ٌمزشة ،

. ٕ٘بن حبخخ دائّب ٌٍٙٛارف اٌع١ِّٛخ
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إرا وبٔذ  f x اً  دٔبٖ، اٌزّث١ً اٌج١بٟٔ ٌٍذاٌخ  (ا٤َ) ٟ٘ اٌذاٌخ اٌشئ١غ١خ ٌىً داٌخ ِّثٍخ ث١ب١ٔب

 g x رح٠ًٛ ٌٍزّث١ً اٌج١بٟٔ ٌٍذاٌخ ٛ٘   f x فيٚخذ اٌذاٌخ ، g x: 
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(  :رّث١لاد ِزعذدح 26(

(aث١ب١ٔب :  

           ( )f x                               ( )g x                                        ( )h x 

 

 

 

 

 

 

 

 

(bٌفظ١ب :  

         

) ثّث١ً اٌذاٌخ  )f x اٌج١بٟٔ ٘ٛ إٔعىبط فٟ اٌّحٛس xٚل١ُ اٌّخشخبد فٟ اٌدذٚي عبٌجخ  .

 

(cرح١ٍ١ٍب :  

          ( )h x 

 

(dرح١ٍ١ٍب :  

( )f x ٚ ( )g x ْ  ٓداٌزٟ ّٔٛ  عٟ عٍٝ ح١( )h x داٌخ اظّحلاي  عٟ ٚاٌم١ُ اٌّطٍمخ 

. ٌٍّخشخبد ِزضا٠ذح ٌذٚاي إٌّٛ ا٤عٟ ِٚزٕبلصخ ٌذٚاي ا ظّحلاي
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: ِغبئً ِٙبساد اٌزفى١ش اٌع١ٍب

(  :رحذ 28(
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(   :رجش٠ش  29(

(a ْاً، ِدبي اٌذاٌخ ا٤ع١خ ٘ٛ ِدّٛعخ ا٤عذاد اٌحم١م١خ ٌزا فئ   ح١حخ دائّب ,y0   ًا دائّب

.     ِٛخٛدح

(bاً، اٌزّث١ً اٌج١بٟٔ ٌٍذاٌخ ا٤ع١خ ٠مطع اٌّحٛس K عٕذx  ح١حخ  ح١بٔب  0 
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(  :اوزشف اٌخطي 30(
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(  : وزت 33(

اٌذاٌخ اٌشئ١غ١خ ا٤َ ٟ٘   x
g x b ٠زّذد رّث١ٍٙب اٌج١بٟٔ إرا وبٔذ a   ٚرزمٍص إرا وبٔذ 1

a   ِٛخجخ، ٥ٌٚعفً إرا k ٚحذح ٥ٌعٍٝ إرا وبٔذ k، ثُ رزجعٙب إٔغحبة ٌٍزّث١ً اٌج١بٟٔ 1

اً إرا وبٔذ hوبٔذ عبٌجخ، ثُ ٠زجعٙب إٔغحبة  .  ٠غبسااً إرا وبٔذ عبٌجخh ِٛخجخ ٚ h ٚحذح ١ّ٠ٕب

 
ِشاخعخ رشاو١ّخ 

اعزعًّ اٌزّث١ً اٌج١بٟٔ ٌىً ِٓ اٌذاٌز١ٓ  دٔبٖ ٌزمذ٠ش اٌفزشاد اٌزٟ رىْٛ ف١ٙب اٌذاٌخ ِزضا٠ذح،  ٚ 

اً إٌٝ  لشة  0.ِزٕبلصخ  ٚ ثبثزخ ِمشثب اً 5 :  ٚحذح، ثُ عضص إخبثزه عذد٠ب
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اعزعًّ ِٕحٕٝ  f x  ٓاٌذاٌخ ٌزّث١ً وً ِٓ اٌذاٌز١    h x f x ،    g x f x 
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 :وً ِّب ٠يرٟ ٚحذد ِدبي وً ِٓ اٌذٚاي إٌبردخ
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: رذسة عٍٝ اخزجبس
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 :اعزعًّ اٌحبعجخ اٌج١ب١ٔخ ٌحً وً ِعبدٌخ ِّب ٠يرٟ
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 :اعزعًّ اٌحبعجخ اٌج١ب١ٔخ ٌحً وً ِزجب٠ٕخ ِّب ٠يرٟ
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(  : وزت 13(

ثّب  ْ إٌظبَ ٠زىْٛ ِٓ عجبساد فٟ وً ِٓ اٌطشف١ٓ، فّّٙب وبٔذ ل١ُ حٍٛي إٌظبَ عزحمك  ٞ ِٓ 

. اٌّعبدٌخ  ٚ اٌّزجب٠ٕخ

 

حً اٌّعبد د ٚاٌّزجب٠ٕبد ا٤ع١خ (2-2)
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 : رحمك ِٓ فّٙه∎
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 رذسة ٚحً اٌّغبئً

: حً وً ِعبدٌخ ِّب ٠يرٟ
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: حً وً ِزجب٠ٕخ ِّب ٠يرٟ ثُ رحمك ِٓ  حخ حٍه ٚخذ ِدّٛعخ 
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  : ٚخذ ِدّٛعخ حً وً ِزجب٠ٕخ ِّب ٠يرٟ، ثُ رحمك ِٓ  حخ حٍه
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(  : ٛد 27(
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(  :رّث١لاد ِزعذدح 29(

(a  ًا    x، ِٚمطع اٌّحٛسy اٌزّث١لاْ اٌج١ب١ٔبْ ِزشبثٙبْ ٚخػ اٌزمبسة ٌىً ِّٕٙب اٌّحٛس:رح١ٍ١ٍب

.  ٌّٙب1     ٘ٛ 

 

 

(b ًا اً ٌجععّٙب فٟ اٌّحٛس :  ٌفظ١ب . xاٌزّث١لاْ اٌج١ب١ٔبْ ٠ّثلاْ إٔعىبعب

 

 

 

(c  ًا اً ٌجععّٙب فٟ اٌّحٛس : رح١ٍ١ٍب ، xاٌزّث١لاْ اٌج١ب١ٔبْ ٠ّثلاْ إٔعىبعب
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(b ٚ٘زا ٠عٕٟ  ْ عذد ٚحذاد اٌذ٠غ١جً رزت١ش ثّمذاس 2 رزت١ش لٛح اٌٍٛغبس٠زُ ثّمذاس 
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: ِغبئً ِٙبساد اٌزفى١ش اٌع١ٍب

(  : وزشف اٌخطي 32(

 

.  حٌٛذ اٌصٛسح اٌٍٛغبس٠ز١ّخ إٌٝ  ٛسح  ع١خ ثشىً خبغئٕ٘بء، ٤ْ س٠ُ                      
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(   :رجش٠ش 34(

b              إرا وبْ  0 log فئْ 1 log
b b

x y  ْفمػ إرا وب  x y  إٔعىغذ ،

.  ٠ىْٛ   تش عٕذ سفعخ ٌمٛح  وجش1              إشبسح اٌّزجب٠ٕخ ٤ْ اٌىغش ا٤ تش ِٓ 

 

  

(  : وزت 35(

log                اٌذاٌخ اٌٍٛغبس٠ز١ّخ عٍٝ اٌصٛسح 
b

y x  اٌذٌخ اٌعىغ١خ ٌٍذاٌخ ا٤ع١خ ٟ٘ 

               ِٓ اٌصٛسح 
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y bِٜٚدبي  حذّ٘ب ٠غبٚٞ ِدبي ا٤خش ، .

 

 

(   :ِغيٌخ ِفزٛحخ 36(
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(  :رجش٠ش 37(

      (a                                              ِٓ تش   (b  ِٓ تش   

      (c                                             حً ٌٙب   (d  ٌٙب عذد  ٔٙبئٟ ِٓ اٌحٍٛي 
 

 

 

 

 

 

( :  وزت 38(

 ٌٍذاٌخ ا٤ع١خ yِمطع اٌّحٛس 
x

y b ٛ٘  ,0  ٠زت١ش y ٚعٕذ لٍت ا٦حذاث١بد فئْ اٌّمطع 1

 عٕذ إٌمطخ xإٌٝ ِمطع اٌّحٛس  ,1  عٕذ إٌمطخ xٚثّب  ٔخ   ٠ٛخذِمطع ٌٍّحٛس . 0 ,0 1 

ٌٍذاٌخ ا٤ع١خ 
x

y b فئٔٗ عٕذ لٍت ا٦حذاث١بد فٍٓ ٠ىْٛ ٕ٘بن ٔمطخ رٕبظش عٕذ إٌمطخ  ,0 1 

.  ٌٍذاٌخyٌٚٓ ٠ىْٛ ٕ٘بن ِمطع اٌّحٛس 

 
 



 

 

 

: ِشاخعخ رشاو١ّخ

 :حً وً ِّب ٠يرٟ، ثُ رحمك ِٓ  حخ حٍه
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:  ٚخذ ل١ّخ وً عجبسح ِّب ٠يرٟ

 
( )42 

                                                                               
log l

l

o

og

g  4

4 4

4
25

4

6

4 4 4
 

 

 
( )43 

                                                                        

log log

log

    3

2 2

2

1

8

2 3 2 3

 

 

 
( )44    

                                                                            
log l

l

o

og

g  3

6 6

6
21

6

6

3 6 3
 

 

 
( )45 

                                                                           
log l

g

o

lo

g  4

7 7

7
240

7 4 7

1

4
 

 

 

اً ِٓ اٌّزت١شاد   ٠غبٚٞ اٌصفش اً  ْ  ٠ب : ثغػ ولااً ِّب ٠يرٟ، ِفزشظب
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: رذسة عٍٝ اخزجبس
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اٌٍٛغبس٠زّبد اٌعشش٠خ  (2-6)

 

 : رحمك ِٓ فّٙه∎
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 : رحمك ِٓ فّٙه∎
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 : رحمك ِٓ فّٙه∎
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 رذسة ٚحً اٌّغبئً

 

اً إٌٝ  لشة خضء ِٓ عششح آ ف : اعزعًّ اٌحبعجخ ٠٦دبد ل١ّخ وً ِّب ٠يرٟ ِمشثب
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( :  ٛد 11(
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(b 19952623 93. ِشح، إٌغجخ 7Ä ًا  رمش٠جب

 

: حً وً ِعبدٌخ ِّب ٠يرٟ، ٚلشة إٌبرح إٌٝ  لشة خضء ِٓ عششح آ ف
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: حً وً ِّب ٠يرٟ، ٚلشة إٌبرح إٌٝ  لشة خضء ِٓ عششح آ ف
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اً إٌٝ  لشة خضء ِٓ عششح   وزت ولااً ِّب ٠يرٟ ثذ ٌخ اٌٍٛغبس٠زُ اٌعششٞ، ثُ  ٚخذ ل١ّزخ ِمشثب

: آ ف
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( : شحٓ 32(
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(  :عٍَٛ ث١ئخ 33(
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(  :٘ضاد  سظ١خ 34(
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(  :رّث١لاد ِزعذدح 35(

 

(a ًا 1.اٌحً ٠مع ث١ٓ     :  خذ١ٌٚب 8   ، .1 9 

 

(bث١ب١ٔب                                : . ,1 85 13 

 

(c ًا 1.ٔعُ خ١ّع اٌطشق رعطٟ إٌز١دخ ٔفغٙب :  عذد٠ب ، ٤ٔه ثذ د ِٓ اٌّعبدٌخ ٔفغٙب ٚإْ ٌُ ٠ىٓ 8

.  وزٌه فمذ  خطيد

                         

 

: ِغبئً ِٙبساد اٌزفى١ش اٌع١ٍب

(  : وزشف اٌخطي 36(

 

.  عٕذ  حذ اٌٍٛغبس٠زّبد3 ٔغٟ  ْ ٠عشة فٟ اٌعذد خبٌذ؛ ٤ْ  ثلاي         
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(  : وزت 38(

log

log
log

l
log

og
b

x
x

b b
x 

1
 

.    ٘ٛ حب ً ظشة ثبثذ فٟ اٌٍٛغبس٠زُ اٌطج١عٟ إٌّبظش bٌٗ     ٌزا اٌٍٛغبس٠زُ رٚ ا٤عبط 
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(  : وزت 40(

اٌٍٛغبس٠زّبد ٟ٘  عظ ٌٚحً ِعبد رٙب  وزت ولااً ِٓ اٌطشف١ٓ ثبٌصٛسح ا٤ع١خ ٚحٍٙب ثئعزعّبي 

. خب ١خ اٌّعىٛط ٥ٌعظ ٚاٌٍٛغبس٠زّبد

ثئعزعّبي خب ١خ اٌّغبٚاٖ ٌٍذٚاي اٌٍٛغبس٠ز١ّخ ٚخب ١خ اٌمٛح فٟ : ٌٚحً ِعبدٌخ  ع١خ

. اٌٍٛغبس٠زّبد

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

: ِشاخعخ رشاو١ّخ

 

 :حً وً ِعبدٌخ ِّب ٠يرٟ ٚرحمك ِٓ  حخ حٍه
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 :حً وً ِزجب٠ٕخ ِّب ٠يرٟ ٚرحمك ِٓ  حخ حٍه
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C3  عٕٛاد 

 

 

: رذسة عٍٝ اخزجبس
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  حً اٌّعبد د ٚاٌّزجب٠ٕبد اٌٍٛغبس٠ز١ّخ             ِعًّ اٌحبعجخ اٌج١ب١ٔخ
 

: رّبس٠ٓ

 

TIاعزعًّ اٌحبعجخ اٌج١ب١ٔخ nspireٌحً وً ِعبدٌخ ف١ّب ٠يرٟ، ٚرحمك ِٓ  حخ حٍه : 
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 د١ًٌ اٌذساعخ ٚ اٌّشاخعخ

 

اً ٚحذد ِدبٌٙب ِٚذا٘ب   :ِثً وً داٌخ ِّب ٠يرٟ ث١ب١ٔب
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 R: اٌّدبي
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 :حً وً ِعبدٌخ  ٚ ِزجب٠ٕخ ِّب ٠ٍٟ، ٚلشة إٌبرح إٌٝ  لشة  سثع ِٕبصي عشش٠خ وٍّب ٌضَ رٌه 
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