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ػاضخلاصظػسيػاضطتتاضغات
ػػ ℝ(ػطدتػرعاػػℕ)أوػأيػطجطورظػزغرػطظتؼغظػطنػػ ℕتابعػطظطضػهػػ:تطرغفػاضطتتاضغظػ

ػرددػحدودػاضطتتاضغظػزغرػطظتؼغظػبعضػاضظظرػرنػشغمػعذهػاضحدود.
ػغتمػبإحدىػاضطرقػاضتاضغظ:ػػاضطتتاضغظ(صغازظػاضطتتاضغظ)ذصلػ

ػ    وذضكػػ Un=2n +2:طثلػ       أوػظصتبػػnبدلاضظػػبذصرػاضحدػاضطامػ)اضحدػاضصرغح( .1

}بذصرػاضطلاشظػاضتدرغجغظ .2
    

          
     وذضكػػU0=2 , Un+1=3Un -5:ػطثلػ{

 الأخغرػغوضدػجطغعػحدودػاضطجطوعػطثل:بذصرػاضطتتاضغظػرضىػذصلػطجطوعػحدود)طتتاضغظػطجاطغع(ػاضحدػ .3

     
 

  
 

 

  
 

 

  
   

 

  
          حغثػػػػػػػػػ 

 

  
       

 

  
 

 

  
 (1=!0.)ػػ

ػػ:ػاطرادػاضطتتاضغظ

Un=2+5.(-1):ػ)اضطتظاوبظ(:عظاكػطتتاضغاتػضغدتػططردةػ,ػطثالػطلاحظظ
nػ    وذضكػػ

    أوػػUn+1=Unأوػػ Un+1-Un=0واحداًػططاػغضي:ػ:عيػاضتيػتحػقاضطتتاضغظػاضثابتظػ

  
ػ.ػػ  

ػرػطظتؼغظ.ـــاػزغــودعدوتبػىػرددػحػ nطتتاضغظػثابتظػطؼطاػصاظتػشغمػػػػ Un =7ػ:طثال
           يػطتتاضغظػثابتظػ:عــــ:ػأغضا"ػاضطتتاضغظػاضتاضغظػطثالػ

 

 
     وذضكػػ    

ػغتمػبإحدىػاضطرقػاضتاضغظ:ػ
 (ػوظطغزػاضحالاتػاضتاضغظػ:Un+1-Un)درادظػإذارةػاضغرقػ .1

ػػػػ

ػ.اضطداواةػ:ػػتػــوإذاػتحػ
ػ:طعػاضواحدػ,ػوظطغزػاضحالاتػػاضظدبظػغطصنػطػارظظػطوجبظػػUnإذاػصاظتػحدودػاضطتتاضغظػ.ػػػ2ػػػػػ

اضطداواةػ:ػتػــوإذاػتحػػػػػػػػػػ
وطنػثمػدرادظػػUn=f(n)ػ(غطصنػتذصغلػاضتابعnطصازظػػباضحدػاضصرغحػ)بدلاضظػػUnإذاػصاظتػاضطتتاضغظػ 

طباذرةػطنػUn]ػوادتظتاجػظوعػاطرادػ∞+,0رضىػاضطجالػ[ػfاطرادػاضتابعػ

}الأطرػغختضفػسيػحاضظػػ
    

          
ػ.ػUnلاػغطظيػأبدا"ػتزاغدػاضطتتاضغظػػf(x)سطثلا"ػتزاغدػاضتابعػ,{
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صلػحدػغظتجػرنػدابػهػبإضاسظػرددػاضتطرغف
ثابتػغدطىػاضطددػاضثابتػبالأداسػ

دػغظتجػرنػدابػهػبضربهػبطددػصلػح
ثابتػغدطىػاضطددػاضثابتػبالأداس

اضطلاشظػاضتدرغجغظ
اضحدػاضطام)اضصرغح(
اضطلاشظػبغنػحدغن

لإغجادػالأداس 

حداًػnطجطوعػ

𝒂اضحدػالأولػسيػاضطجطوع,ػ𝓁اضحدػالأخغرػسيػاضطجطوع 
 nظوجدهػباضذصلػرددػاضحدودػسيػاضطجطوع 

 (1اضدضغلػالأولػ+ػ–الأخغرػ)اضدضغلػ

𝒂سيػاضطجطوع,اضحدػالأولػػq أداسػاضطتتاضغظػ
 اضؼظددغظ

nرددػاضحدودػسيػاضطجطوعػظوجدهػباضذصل 
(1اضدضغلػالأولػ+ػ–)اضدضغلػالأخغرػ

ثلاثظػحدودػطنػطتتاضغظػإذاػصاظت
        سإنػػحدابغظ

ثلاثظػحدودػطنػطتتاضغظػػإذاػصاظت
      سإنػػعظددغظ

 طلاحظظػعاطظ:
ػخدمرظدطاػتصونػاضطتتاضغظػاضطططاةػباضطلاشظػاضتدرغجغظػسإظهػلإثباتػصحظػرلاشظػأوػطتراجحظػظدت 

)رادة(ػالإثباتػباضتدرغج
ضدرادظػاطرادػاضطتتاضغظػاضطططاةػباضطلاشظػاضتدرغجغظػظغترضػ 

ثمػظثبتػصحظػاضغرضغظػبادتخدامػالاثباتػباضتدرغج
والادتغادةػطن:ػfودرادظػاطرادػاضتابعػػUn+1 = f(Un)طنػاضذصلػػغطصنػتذصغلػتابطاً 

 f'ػػطوجبfإذاػصانػػػػػػطتزاغدتابعػػ(a ≤ b) سإنػػf(a) ≤ f(b)ػضمػظعغرػجؼظػاضطتراجحظ.ػػ

f'ػػداضبػػfإذاػصانػػػػتابعػطتظاشصػػ(a ≤ b) سإنػػf(a) ≥ f(b)ػزغّـــرظاػجؼظػاضطتراجحظ.ػػ
ػ.ػn+1رظدػالاظتػالػطنػطرحضظػسرضغظػالاثباتػباضتدرغجػإضىػإثباتػصحظػاضطلاشظػطنػأجلػ
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