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 المدة: ثلاث ساعات
 

 الدرجة: ستمئة
 

 (درجة لكؿ سؤاؿ 44) أولًا: أجب عن خمسة فقط من الأسئلة الستة الآتية:
 

 المطلوب :.   ℝالمعرّؼ عمى fجدوؿ تغيّرات التابع نتأمّؿ جانباً  السؤال الأول:
 

   أوجد  (1
       

   و       
    +  

 .و اكتب معادلة كؿ مقارب أفقي      
 

 . مبيّناً نوعهادؿ عمى القيـ الحديّة لمتابع  (2
 

 . f ([  0  ,  ln2  ])أوجد  (3
 

 ؟ f (x) = 0ما عدد حموؿ المعادلة  (4

 

∫احسب التكامؿ السؤال الثاني:           
    

1

4
 . 

 

 )التي تحقّؽ المساواة  nعيّف قيمة : السؤال الثالث
 
)  (  

   
) . 

 

 . المطلوب :        √      = p(z)ليكف كثير الحدود   السؤال الرابع:
 

 . p(z) = 0حؿ المعادلة  (1
 

 متساوي الأضلاع . OAB، أثبت أفّ المثمّث  p(z) = 0  حمَّي المعادلة   و    الممثمتاف بالعدديف العقديّيف  Bو  Aلتكف النقطتاف  (2

 

 ℝالوعشّف على fالخظ البٍاًً للحابع  Cليكف  السؤال الخامس:
  = f (x)  وفك    

       

            
 المطلوب :.    

 

 . x = 1فً الٌمطة الحً فاصلحها  Cٌوس الخظ   y = x  الزي هعادلحَ T إرا علوث أىّ الوسحمٍن bو  aعٍيّ العذدٌي الحمٍمٍٍّي  (1
 

 . C  بالٌسبة لــ Tلوواس ل الٌسبً ىضعالادسس  (2

 

 : و المطلوب  A(3,2,1) , B(0,2,7) , C(1,2,1)  لتكف النقاط        ⃗     ⃗         معمـ متجانس في السؤال السادس: 
 

 . (C,3) , (B,2) , (A,1)مركز الأبعاد المتناسبة لمنقاط المثقمة  Gأوجد إحداثيّات النقطة  (1
 

⃗⃗    ‖ مف الفراغ التي تحقّؽ  M( x , y , z )مجموعة النقاط  صؼ  (2 ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗       ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗       ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗‖   ‖    ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗       ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗       ⃗⃗ ⃗⃗ ⃗⃗  ⃗‖ . 

 
 (درجة لمتمريف الثالث  64 –درجة لكؿ مف التمرينيف الأوؿ و الثاني  74 ) ثانياً: حل التمارين الثلاثة الآتية:

 

 و متساوي الساقيف ، P القائـ في 'OPP المثمث OP متوازي أضلاع . ننشئ عمى الضمع  OPQR  التمرين الأوّل:

    ⃗⃗     ⃗⃗          المباشرنتخذ المعمـ المتجانس  و متساوي الساقيف . R القائـ في 'ORR المثمث OR و ننشئ عمى الضمع
 

 : المطلوببالترتيب .  'P , Q , R , P' , R نقاطالممثّمة لم  'p , q , r , p' , r ولتكف الأعداد
 

 . r' = (1   i) r  و   p' = (1 + i) p  أثبت أفّ  (1
 

 . r و  p  بدلالة  q  اكتب العدد العقدي (2
 

 احسب العدد  (3
      

      
 . 'QP'R ثـ استنتج طبيعة المثمث  

 

 
 يتبع في الصفحة الثانية
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4          لتكف المتتالية: التمرين الثاني

              و    2   4   المعرّفة تدريجيّاً وفؽ 

 

  
 المطلوب :.  4  عند كؿ       

 

    = f (x)  أثبت أفّ التابع (1
 

 
 . ] ∞  , 1 ] متزايد تماماً عمى المجاؿ    

 

 .  4  و ذلؾ أياً كاف العدد الطبيعي            أثبت بالتدريج أفّ  (2
 

 و احسب نهايتها .متقاربة ،     استنتج أفّ المتتالية (3

 

 .   2،  1و كشجاى بٍضاواى جحولاى الشلوٍي   2،  1، 2  ٌححىي صٌذوق على خوس كشات ، هٌها ذلاخ كشات حوشاء جحول الأسلام: التمرين الثالث
 : يف معاً ، و نتأمؿ الحدثيفنسحب مف الصندوؽ كرت

 

A " :  سحب كرتيف مف لونيف مختمفيف "     B " سحب كشجٍي جحولاى ًفس الشلن ": 
 

 . ℙ(B)  و ℙ(A)احسب  (1
 

 ما احتماؿ أف تحملا نفس الرقـ ؟إذا عممت أفّ الكرتيف المسحوبتيف مف لونيف مختمفيف ،  (2
 

 توقعه الرياضي .و احسب  X ػػػػػالمتحوؿ العشوائي الذي يدؿ عمى مجموع رقمَي الكرتيف المسحوبتيف . اكتب جدوؿ القانوف الاحتمالي ل X ليكف (3
 

 ( درجة لكؿ مسألة 144 ) ثالثاً: حل المسألتين الآتيتين:
 

 المطلوب:.  A(2,0,0)  ،B(0,2,0)  ،C(0,0,1)النقاط        ⃗     ⃗         معمـ متجانس نتأمّؿ في  المسألة الأولى:
 
 

 . ABCمعادلة لممستوي                   أثبت أفّ  (1
 

 . ABCعمودياً عمى المستوي  Oالمار بالنقطة  لممستقيـ  استنتج تمثيلًا وسيطيّاً  (2
 

 . ABCمع المستوي  ًمطة جماطع الوسحمٍن  Hأوجد إحداثيّات النقطة  (3
 

 . ABCهي نقطة تلاقي ارتفاعات المثمّث  Hتحقّؽ مف أفّ  (4
 

  . ABCذن اسحٌحج هساحة الورلد  OABCاحسب حجن سباعً الىجىٍ  (5
 

   f (x)  وفؽ  ] ∞  , I = ] 0 , 2 [∪] 2  المعرّؼ عمى المجاؿ fالخط البياني لمتابع  Cليكف  المسألة الثانية:
      

         
 ℝالتابع المعرّؼ عمى  gو ليكف 

 = g(x)وفؽ   
 

 المطلوب:.                       
 

 و نظّـ جدولًا بها . gادرس تغيّرات التابع  (1
 

 ℝعمى  g(x)استنتج إشارة  (2
  . 

 

 عند أطراؼ مجموعة تعريفه ، و اكتب معادلة كؿ مقارب أفقي أو شاقولي . fاحسب نهايات  (3
 

 

 = f '(x)  أفّ  Iمف  xمف أجؿ كؿ  أثبت (4
        

(       )
 . fثـ نظّـ جدولًا بتغيّرات التابع ،    

 

 . x = 1في النقطة التي فاصمتها  Cلمخط  Tاكتب معادلة المماس  (5
 

 . C ثـ ارسـ T في معمـ متجانس ارسـ (6
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