
 

 

 
 
 
 



 

 

 

 

 
  
 
 

 

  

 
 ΚϠΜϤϟا Ϧϋ ΔΟέΎΨϟا Δϳϭاΰϟا = ϦϴΗΪϴόΒϟا ϦϴΘϠاخΪϟا ϦϴΘϳϭاΰϟا ωϮϤΠϣ 
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 :  ΎϤΑ أϥ اϊϴϤΟ ΚϠΜϤϟ أοاΫ· ΔϘΑΎτΘϣ Ϫϋا
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  ϭί ϊϴϤΟ =60اΎϤΑ :ϭ ΔϘΑΎτΘϣ ΓΎϳ أϥ اϊϴϤΟ ΚϠΜϤϟ أοاΫ· ΔϘΑΎτΘϣ Ϫϋا
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 ΚϠΜϤϟا ςϴΤϣ  = Ϫϋاοأ ϝاϮρأ ωϮϤΠϣ  
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 ΓΪΟϭ νΎϳήϟا ϦϴΑ ΔفΎδϤϟ80=  ا 9.8 5 905 800 90x     
  ΎϬΑأϭ νΎϳήϟا ϦϴΑ ΔفΎδϤϟ88.5= ا 9840.8 .5 88.5x   

 ΎϬΑأϭ ΓΪΟ ϦϴΑ ΔفΎδϤϟ53.4= ا 9507.3 .5 53.4x   
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 ϢϬΑήο ϞصΎΣ   =1 ϥاΪϣΎόΘϣ ΎϤϬا فΫ·  
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    2 .180 8 2 .180 1080   n  

 

 
 

 ΓΎϳاϭί ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ= 
                                                  2 .180 5 2 .18 540 0   n  
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 ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ =    2 .180 8 2 .180 1080   n  

 ΔϴϠاخΩ Δϳϭاί ΐϛ αΎϴق = ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ÷ Ύϳϭاΰϟا ΩΪϋ
ΔϴϠاخΪϟا 
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 ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ = 

    2 .180 9 2 .180 1260n      
 ΔϴϠاخΩ Δϳϭاί ΐϛ αΎϴق = ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ÷ Ύϳϭاΰϟا ΩΪϋ

ΔϴϠاخΪϟا 
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  144n = (n – 2) . 180                                     (ΔϟΩΎόϣ ΔΑΎΘϛ) 

144n = 180n – 360                                        (ϊϳίϮΘϟا ΔϴصΎخ) 
–36n = –360                                    ( ΡήτΑ180nϦϴفήτϟا اϛ Ϧϣ ) 

n = 10                                              ( ϰϠϋ Ϧϴفήτϟا اϛ ΔϤδϘΑ–36 )
 ϊϠπϤϠϟ ϥΫ·10ωاοأ  

 

 
(ϊϠπϤϠϟ ΔϴΟέΎΨϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ Δϳήψϧ) 
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  12n = 360               (ϊضلϤلل Δϴا الخارجϳواΰال Εاساϴق ωوϤمج Δϳήψϧ) 

n = 30                                           
 ϱΫ ϢψΘϨϤϟا ϊϠπϤϠϟ ΔϴΟέΎخ Δϳϭاί Ϟϛ αΎϴق ϥΫ·12 ϱϭΎδϳ ΎόϠο 30º 

 



 

 

 

 
 

10n     2 .180 10 2 .180 1440n      

 
5n     2 .180 5 2 .18 400 5n      

 

 
 ϞϜشϟا Ύϳاϭί ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ= 

                                                  2 .180 4 2 .18 600 3n      
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 ϞϜشϟا Ύϳاϭί ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ= 
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 ΪϨϋ ϊϠπϤϟا Ύϳاϭί ωϮϤΠϣ 15n   =  

    2 .180 15 2 .180 2340n      

 Ϫϟ ΔϴϠاخΩ Δϳϭاί ϱأ αΎϴ23= ق
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150n = (n – 2) . 180                                     (ΔϟΩΎόϣ ΔΑΎΘϛ) 
150n = 180n – 360                                        (ϊϳίϮΘϟا ΔϴصΎخ) 

–30n = –360                                    ( ΡήτΑ180nϦϴفήτϟا اϛ Ϧϣ ) 
n = 12                                              ( ϰϠϋ Ϧϴفήτϟا اϛ ΔϤδϘΑ–30 )

 ϊϠπϤϠϟ ϥΫ·12 ϊϠο 
 

170n = (n – 2) . 180                                     (ΔϟΩΎόϣ ΔΑΎΘϛ) 
170n = 180n – 360                                        (ϊϳίϮΘϟا ΔϴصΎخ) 

–10n = –360                                    ( ΡήτΑ180nϦϴفήτϟا اϛ Ϧϣ ) 
n = 36                                              ( ϰϠϋ Ϧϴفήτϟا اϛ ΔϤδϘΑ–30 )

 ϊϠπϤϠϟ ϥΫ·36 ϊϠο 
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(ϊϠπϤϠϟ ΔϴΟέΎΨϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ Δϳήψϧ)    79 10 1 2 360
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 4 360n                   (ϊضلϤلل Δϴا الخارجϳواΰال Εاساϴق ωوϤمج Δϳήψϧ) 
 90n                                   

 ϱΫ ϢψΘϨϤϟا ϊϠπϤϠϟ ΔϴΟέΎخ Δϳϭاί Ϟϛ αΎϴق ϥΫ·4ϱϭΎδϳ ΎόϠο 90   

 
8 360n                   (ϊضلϤلل Δϴا الخارجϳواΰال Εاساϴق ωوϤمج Δϳήψϧ) 

 45n                                   
 ϱΫ ϢψΘϨϤϟا ϊϠπϤϠϟ ΔϴΟέΎخ Δϳϭاί Ϟϛ αΎϴق ϥΫ·4ϱϭΎδϳ ΎόϠο 45   

 
 



 

 

 

 

 
  n = 12       2 .180 12 2 .180 1800n      

 
n = 20       2 .180 20 2 .180 3240n      

 
n = 29       2 .180 29 2 .180 4860n      

 
n = 32       2 .180 32 2 .180 4500n      

 

 
 Ϫϟ ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ϥΫ· ϲϋΎΑέ ϞϜشϟا ϥأ ΎϤΑ =    2 .180 4 2 .180 360n      
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 Ϫϟ ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ϥΫ· ϲϋΎΑέ ϞϜشϟا ϥأ ΎϤΑ =    2 .180 4 2 .180 360n      
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 Ϫϟ ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ϥΫ· ϲγΎϤخ ϞϜشϟا ϥأ ΎϤΑ =    2 .180 5 2 .180 540n      
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 Ϫϟ ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ϥΫ· ϲγΎϤخ ϞϜشϟا ϥأ ΎϤΑ =    2 .180 5 2 .180 540n      
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n = 10                 2 .180 10 2 .18 1440

14

0

14
1

4
40
0

n    





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ϱΫ ϢψΘϨϤϟا ϊϠπϤϠϟ ΔϴΟέΎخ Δϳϭاί Ϟϛ αΎϴق ϥΫ·3 ϱϭΎδϳ ΎόϠο 60º 
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 ϱΫ ϢψΘϨϤϟا ϊϠπϤϠϟ ΔϴΟέΎخ Δϳϭاί Ϟϛ αΎϴق ϥΫ·4 ϱϭΎδϳ ΎόϠο 60º 
 
 



 

 

 
 

  120 2 .180

120 180 360

120 180 360

60 0

6

36

n n

n n

n n

n

n
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  
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 ϱΫ ϢψΘϨϤϟا ϊϠπϤϠϟ ΔϴΟέΎخ Δϳϭاί Ϟϛ αΎϴق ϥΫ·6 ϱϭΎδϳ ΎόϠο 120º 
  156 2 .180

156 180 360

156 180

1

360

24 360

5

n n

n n

n n

n

n

 
 
  

  


 

 ϱΫ ϢψΘϨϤϟا ϊϠπϤϠϟ ΔϴΟέΎخ Δϳϭاί Ϟϛ αΎϴق ϥΫ·15 ϱϭΎδϳ ΎόϠο 156º 
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        2 10 18 3 1 360

9 27 360

9 333

333
9

37

x x x x x x

x

x

x

        
 

 



 

 
 
10 360n               ϊضلϤلل Δϴا الخارجϳواΰال ωوϤمج Δϳήψϧ 
360
1

36
0

n     

 
5 360n               ϊضلϤلل Δϴا الخارجϳواΰال ωوϤمج Δϳήψϧ 

360
5

72n     

 
 6 360n               ϊضلϤلل Δϴا الخارجϳواΰال ωوϤمج Δϳήψϧ 

360
6

60n     

 
15 360n               ϊضلϤلل Δϴا الخارجϳواΰال ωوϤمج Δϳήψϧ 
360
1

24
5

n     

 
 
 
 



 

 

 
 

 
  
 

 
  14 2 .180 2160               n = 14 

 ΔϴϠاخΪϟا Δϳϭاΰϟا αΎϴ2160  =ق
14

154.3 ΎΒϳήϘΗ  

 
    14n = 360º                       (ϊضلϤلل Δϴا الخارجϳواΰال Εاساϴق ωوϤمج Δϳήψϧ) 

n = 25.7         (                                ϰلϋ Ϧϴفήكا الط ΔϤ14 بقس) 
 ϊϠπϤϠϟ ΔϴΟέΎخ Δϳϭاί Ϟϛ αΎϴق ϥΫ· =25.7ط  ً ΎΒϳήϘΗ 

 
 

  7 2 .180 900               n = 7 

 ΔϴϠاخΪϟا Δϳϭاΰϟا αΎϴ1  =ق
900
7

28.6  ً ΎΒϳήϘΗ  

7n = 360º                       (ϊضلϤلل Δϴا الخارجϳواΰال Εاساϴق ωوϤمج Δϳήψϧ) 
n = 51.4         (                                ϰلϋ Ϧϴفήكا الط ΔϤ7 بقس) 

 ϊϠπϤϠϟ ΔϴΟέΎخ Δϳϭاί Ϟϛ αΎϴق ϥΫ· =51.4ط  ً ΎΒϳήϘΗ 

  13 2 .180 1980               n = 13 

 ΔϴϠاخΪϟا Δϳϭاΰϟا αΎϴ1980  =ق
13

152.3  ً ΎΒϳήϘΗ  

 



 

 

 
 

13n = 360º                       (ϊضلϤلل Δϴا الخارجϳواΰال Εاساϴق ωوϤمج Δϳήψϧ) 
n = 51.4         (                                ϰلϋ Ϧϴفήكا الط ΔϤ13 بقس) 

 ϊϠπϤϠϟ ΔϴΟέΎخ Δϳϭاί Ϟϛ αΎϴق ϥΫ· =27.7ط  ً ΎΒϳήϘΗ 

 

  
ΕΎΜϠΜϣ ϥΎϤΛ ϰϟا ϊϠπϤϟا ϢδϘϳ 

 Ύϳاϭί ωϮϤΠϣ8  ΕΎΜϠΜϣ  =1440 180 8   
 ΰϛήϤϟا ΔτϘϧ ϝϮΣ Ύϳاϭΰϟا ωϮϤΠϣ =360 ∴ ΔϴϠاخΪϟا ϲϧΎϤΜϟا ϊϠπϤϟا Ύϳاϭί ωϮϤΠϣ  =1080 360 1440    

 ϢψΘϨϤϟا ϲϧΎϤΜϟا ϊϠπϤϠϟ ΔϴϠاخΪϟا Δϳϭاΰϟا αΎϴ135= ق 8 1080   

  
 ϥأ νήافN Ϫϋاοأ ΩΪϋ ϊϠπϤϟ ΔϴΟέΎΨϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ϱϭΎδΗ n. 

N ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ϪϨϣ ًΎΣϭήτϣ ΔϴτΨϟا Νاϭίاأ ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ϱϭΎδΗ 
ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا. 

= 180n – 180 (n – 2)                             
= 180n – 180n + 360 = 360                  

 ϱϭΎδϳ ΏΪΤϣ ϊϠπϣ ϱأ ΔϴΟέΎΨϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ϥΈا، فάϟ360ط. 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 

 
 

    2 .180 10 2 .180 1440n               
         
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x x x x x
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 
 
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   ϲϫ Ύϳاϭΰϟ190 ط  :اº, 180º, 170º, 160º, 140º, 135º, 130º, 120º, 110º, 105 
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       
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   ϥϮϜΗ ΔϳίاϮΘϤϟا ΕΎϤϴϘΘδϤϟا Ϧϣ ϦϴΟϭί Ϧϣ ϥϮϜΘϤϟا ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϲف  
 ϥΎΘϳϭاΰϟا   ϥΎΘϠΑΎϘΘϤϟا
ϦϴΘϘΑΎτΘϣ.

 
 ϥϮϜΗ ΔϳίاϮΘϤϟا ΕΎϤϴϘΘδϤϟا Ϧϣ ϦϴΟϭί Ϧϣ ϥϮϜΘϤϟا ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϲف

ϦϴΘϠϣΎϜΘϣ ϥΎΘفϟΎΤΘϤϟا ϥΎΘϳϭاΰϟا .
 
 

 
 ϥϮϜΗ ΔϳίاϮΘϤϟا ΕΎϤϴϘΘδϤϟا Ϧϣ ϦϴΟϭί Ϧϣ ϥϮϜΘϤϟا ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϲف

ϦϴϘΑΎτΘϣ ϥاΑΎϘΘϤϟا ϥΎόϠπϟا. 



 

 

 
 

  
 

 

 

 
 

 ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ϥϮϜϴγ ،ΔϴΟέΎΨϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ Δϳήψϧ ΐδΣ ؛ϰϨΒϟ
 ϱϭΎδϳ ΏΪΤϣ ϊϠπϣ ϱأ ΔϴΟέΎΨϟا Ύϳاϭΰϟ360طا. 

 

 
30º, 90º, 60º ωϮϤΠϣ ϥϮϜϳ ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ Δϳήψϧ ΐδΣ ؛

 ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴ720طق ϊϠπϤϟا ϥأ ΎϤΑϭ ،QRSTVX Ϫϟ ϥΈف ϢψΘϨϣ 6 
ΔϘΑΎτΘϣ Ύϳاϭί . Δϳϭاί Ϟϛ αΎϴقϭ120ط Ϛϟάϟ ، 

120m XVT m XQR     Ϛϟάϛϭ XQ QR 
ϥϮϜϳ ϦϴόϠπϟق اΑΎτΘϣ ΚϠΜϤϟا Δϳήψϧ ΐδΣϭ 

 m QXR m QRX   
 ΚϠΜϤϠϟ ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ϥأ ΎϤΑϭ180ط ϥΈف ، 

180m QXR m QRX m XQR       
ϥأ ΞΘϨϳ ξϳϮόΘϟΎΑϭ     120 180a a     ϥأ ϱ2، أ 60a   ΎϬϨϣϭ 30a    

 Ύϳاϭΰϟا ϊϤΟ ΔϤϠδϣ ΐδΣϭm QRS m QRX m XRS     
 ،ξϳϮόΘϟΎΑϭ 30 120m XRS    

  30 120m XRS    ϥϮϜϳ ΡήτϟΎΑϭ 90m XRS   
 ϥΫ·طb = 90   

 ΐδΣϭ(SAS) ϥϮϜϳ XVT XQR   ϭ XTS XRS    



 

 

 
 

 ϥϮϜϳ Ύϳاϭΰϟا ϊϤΟ ΔϤϠδϣ ϰϠϋ ًءΎϨΑϭ 
 
 

m VXQ m VXT m TXS m SXR m RXQ         
ξϳϮόΘϟΎΑϭ  

30 30 120m TXS m SXR        
ϥΫ·60m TXS m SXR     ϥأ ΎϤΑϭ  

 m TXS m SXR   ϦϴϘΑΎτΘϤϟا ϦϴΜϠΜϤϟا ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا ϥأϭ
 ϥΈف ،ΔϘΑΎτΘϣ30m TXS m SXR     

  ϲفϭXTS ،180m XTS m TSX m SXT         
 ξϳϮόΘϟΎΑϭ 30 +ط90 + ط 180 =ط c ϥΫ· ،طc = 60 

 
   ً ΎϤ΋اΩΔϴΟέΎΨϟا Ύϳاϭΰϟا ωϮϤΠϣ Δϳήψϧ ΐδΣ ؛ 

60 , 60m QRP m QPR     
 ϱϭΎδϳ ΚϠΜϣ ϱأ ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ϥΎϛ ΎϤϟϭ180طϥΈف ، 

180 m QPR m QRP m PQR      
 180ط – 60ط – 60ط 60 =ط 

 ΚϠΜϤϟΎف ϥΫ· PQRωاοق اأΑΎτΘϣ. 

 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 

 

 
ϱϭΎδϳ ϊϠπϤϟا اάϬϟ ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ 5 2 .18540 0      

 ϱϭΎδϳ ωϮϤΠϤϟا اάϫ اΜϣ˶ϭ2. (540) ϭ1080 أ  
 ΔϴϠاخΪϟا ϩΎϳاϭί ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ϱάϟا ϊϠπϤϟا ωاοأ ΩΪϋϭ1080ط 

 ΔϟΩΎόϤϟا ϞΣ Ϯϫط 1080 =ط(n – 2) . 180 ΎϬϨϣϭ n = 8. 

 
 ςΑήϳ ϱάϟا ςϤϨϟا Ϧϣ ϊϠπϤϠϟ ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ Δϳήψϧ ΖϘΘاش

ΕΎΜϠΜϤϟا ΩΪόΑ ϊϠπϤϟا ωاοأ ΩΪϋ . ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ Ώήο ϞصΎΣ ϲϫ Δغϴμϟاϭ
 ϱأ ΚϠΜϤϟا Ύϳاϭί180طϊϠπϤϟا ϲف ΕΎΜϠΜϤϟا ΩΪϋ ϲف . 
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WD DS ,WZ ZS   (ϰτόϣ)  

ZD ZDαΎϜόϧاا ΔϴصΎخ ΐδΣ   
Ϋ·ZWDا  ZSD   ΐδΣ SSS  

 
 
  
 

 

 
CB CE , AC CD    (ϰτόϣ)  

 ACB ECD   αأήϟΎΑ ϞΑΎϘΘϟΎΑ  
  ACB ECD   ΐδΣ SAS 

   
 
 
 
 
 



 

 

 
 

      
     

CBD ABD

CBD ABD

BDC BDA

  
  
  

 

        (αΎϜόϧاا ΔϴصΎخ)  BD BD  

 
 
 
 
 
 
 

SV SV (αΎϜόϧاا ΔϴصΎخ ΐδΣ)  
ST SR (ϰτόϣ) 
VR VT (ϰτόϣ)  

TSV RSV  
SVT SVR  
SVT SVR   Ύϳاϭΰϟا ϊϴϤΟϭ ΔϘΑΎτΘϣ ΓήυΎϨΘϤϟا ωاοاأ ϊϴϤΟ ϥأ 
 ΔϘΑΎτΘϣ ΓήυΎϨΘϤϟا 

 
 



 

 

 
 

 

 
 

   Ύϳاϭΰϟ1اϭ 5 4؛ϭ 6 2؛ϭ 8 3؛ϭ 7 

 
 Ύϳاϭΰϟ1اϭ 4 2؛ϭ 3 1؛ϭ 2 3؛ϭ 4 8؛ϭ 7 6؛ϭ 5 
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2
C
A

 

 
   2 2A E 

 
 0º- 180ط   

 
 Ϫδفϧ ϯϮΘδϤϟا ϲف ϊϘΗ ΔϤϴϘΘδϣ ϊτق Ϧϣ ϥϮϜϣ قϠغϣ ϞϜش ϊϠπϤϟا ϥا؛ أ  .
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  ،ΔϴϠاخΩ Δϳϭاί Ϟϛ αΎϴق ϥϮϜϴγ 180طϊϠπϤϠϟ ϦϜϤϣ ήϴا غάϫϭ  .
 



 

 

 

  

 
LK = MJ                              (ϥΎϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴόϠο Ϟϛ) 
= 8cm    

 
     m L m J  (ϥΎΘϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴΘϠΑΎϘΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ) 

= 47º                 

 
 ϯήاأخ Ύϳاϭΰϟا Ϧϣ Ϟϛ αΎϴق ϥϮϜϴγ90ط ΔϳήψϨϠϟ ًΎόΒΗ 1.6 .

 

 
(ΔϤϴϘΘδϤϟا ϊτϘϟق اΑΎτΗ فϳήόΗ) 8 5y y  
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(ήخϵا ΎϤϬϨϣ اϛ فμϨϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ اήτق)                 3 4 5z z   

 
4.5

2 9z

z


 

 

  ΎϤϬόρΎϘΗ ΔτϘϧ ϥΈف ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ اϛ فμϨϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϱήτق ϥأ ΎϤΑ
 Ϧϣ Ϟϛ فμΘϨϣ ΔτϘϧ ϲϫRT  , SU . فμΘϨϣ ΔτϘϧ ΪΟϭأRT ΎϫΎفήρ ϲΘϟا    8 2 , 6 7 ،، 

1 2 1 2,
2 2

x x y y      = 
8 6 2 7

,
2 2

        (صϴغΔτϘϧ Δ اμΘϨϤϟف)       

 1 2.5  ،                                                      (ςϴδΒΘϟΎΑ) 
 ϱήτق ϊρΎϘΗ ΔτϘϧ ΎϴΛاΪΣ· ϥΫ·RSTU ΎϤϫ  1 2.5 ، 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
 
 ΕΎϴτόϤϟا : ωاοاأ ΎϳίاϮΘϣHJKP, PKLM 

ΏϮϠτϤϟا :HJ  ML 
ϥΎϫήΒϟا :

 ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :
(1 HJKP, PKLM   ωاοأ ΎϳίاϮΘϣ (ΕΎϴτόϣ) 
(2 HJ  PK , PK  ML            ( ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ

ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ) 
(3 HJ = ML                               (ϱΪόΘϟا ΔϴصΎخ) 

 



 

 

 

 
 2NP in ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϳήυΎϨΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥأ    

 
 ϢϬϋϮϤΠϣ ϦϴΘفϟΎΤΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ =180 

38 180

180 38

142

m NMQ

m NMQ

m NMQ

  
  
 





 

 
 ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ص΋Ύμخ Ϧϣ 

128MNP     
 

 
 ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ص΋Ύμخ Ϧϣ 
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 ωاοاأ ϱίاϮϨϣ اήτق Δϳήψϧ ΐδΣ 
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 ϲϫ ΎϤϬόρΎϘΗ ΔτϘϧ ϥΈف ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ اϛ فμϨϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϱήτق ϥأ ΎϤΑ
 Ϧϣ Ϟϛ فμΘϨϣ ΔτϘϧAC , BD . فμΘϨϣ ΔτϘϧ ΪΟϭأAC ΎϫΎفήρ ϲΘϟا    4 6 , 4 2 ،، 

1 2 1 2,
2 2

x x y y      = 
4 4 6 2

,
2 2

       (صϴغΔτϘϧ Δ اμΘϨϤϟف)       
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   
   
 



    
 
   





                                                            

(ςϴδΒΘϟΎΑ) 
ϱήτق ϊρΎϘΗ ΔτϘϧ ΎϴΛاΪΣ· ϥΫ·ABCD ΎϤϫ  0 2، 

 
 

 

 
ΕΎϴτόϤϟا :ABCD Δϳϭاΰϟا Ϫϴف ωاοأ ϱίاϮΘϣ AΔϤ΋Ύق  .
ΏϮϠτϤϟا : ΎϳاϭΰϟاB, C, DϢ΋اϮق  .( ΔϳήψϨϟ5.6ا .)
ϥΎϫήΒϟا : ωاοاأ ϱίاϮΘϣ فϳήόΗ ΐδΣAD ||CB 

 ϥأϭA ϥΈف ΔϤ΋Ύق  AD AB .
 ϥϮϜϳ ϱΩϮϤόϟا ϊρΎϘϟا Δϳήψϧ ΐδΣϭAB CB .

 ϥΫ·B  ΔϤ΋Ύق Δϳϭاί ϥاϜشϳ ϦϳΪϣΎόΘϤϟا ϦϴϤϴϘΘδϤϟا ϥأ ΔϤ΋Ύق  
  ϚϟάϛϭD B  ϭ A C  ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ϥأ 

ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ .
 Ύϳاϭΰϟا ϥΫ·C, DϪδفϧ αΎϴϘϟا ΔϘΑΎτΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ϊϴϤΠϟ ϥأ ϥΎΘϤ΋Ύق  .



 

 

 
 

 
ΕΎϴτόϤϟا : ωاοاأ ΎϳίاϮΘϣDCGF, ABCH .
ΏϮϠτϤϟا :A F  
ϥΎϫήΒϟا :

 ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :
(1  ABCH ϭDCGFωاοأ ΎϳίاϮΘϣ          .(ϰτόϣ) 
(2 Ê BCH  ÊDCG            (ϥΎΘϘΑΎτΘϣ αأήϟΎΑ ϥΎΘϠΑΎϘΘϤϟا ϥΎΘϳϭاΰϟا) 
(3 Ê A  Ê BCHϭ ÊDCG  Ê F     ( ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا

ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ) 
(4 Ê A  Ê F                                     (ϱΪόΘϟا ΔϴصΎخ) 

 



 

 

 

 
 ϢϬϋϮϤΠϣ ϦϴΘفϟΎΤΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ =180 

128 180

180 1 8
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m QRS

m QRS

m QRS

  
  
 



 



 

 
 ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϳήυΎϨΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ 

    3QR PS cm  
 

 ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϳήυΎϨΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ 
    5QP RS cm  

 
 ϦϴΘϳϭΎδΘϣ ϦϴΘϠΑΎϘΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ 

128m Q m S     

 
    

 ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴόϠο Ϟϛ 
    1FG JH in   



 

 

 
 

         
 ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴόϠο Ϟϛ      

    3
4

FG GH in   

 
 ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ 

62m JHG m JFG     
 

 ϢϬϋϮϤΠϣ ϦϴΘفϟΎΤΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ =180 
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 ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥΫ· ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϞϜشϟا ϥأ ΎϤΑ 
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 ϢϬϋϮϤΠϣ ϦϴΘفϟΎΤΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ =180 
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ήاأخ ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ اήτق 
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 ϲϫ ΎϤϬόρΎϘΗ ΔτϘϧ ϥΈف ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ اϛ فμϨϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϱήτق ϥأ ΎϤΑ
 Ϧϣ Ϟϛ فμΘϨϣ ΔτϘϧWY , XZ . فμΘϨϣ ΔτϘϧ ΪΟϭأWY ΎϫΎفήρ ϲΘϟا    1 7 , 6 2 ،، 

1 2 1 2,
2 2

x x y y      = 
1 6 7 2

,
2 2

            (فμΘϨϤϟا ΔτϘϧ Δغϴص) 

 2.5 2.5،                                                            (ςϴδΒΘϟΎΑ) 
ϱήτق ϊρΎϘΗ ΔτϘϧ ΎϴΛاΪΣ· ϥΫ·ABCD ΎϤϫ  2.5 2.5، 

   

 ϲϫ ΎϤϬόρΎϘΗ ΔτϘϧ ϥΈف ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ اϛ فμϨϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϱήτق ϥأ ΎϤΑ
 Ϧϣ Ϟϛ فμΘϨϣ ΔτϘϧWY , XZ . فμΘϨϣ ΔτϘϧ ΪΟϭأWY ΎϫΎفήρ ϲΘϟا    4 5 , 4 2 ،، 

1 2 1 2,
2 2

x x y y      = 
4 4 5 2

,
2 2

       (صϴغΔτϘϧ Δ اμΘϨϤϟف)       

 0 1.5،                                                            (ςϴδΒΘϟΎΑ) 
ϱήτق ϊρΎϘΗ ΔτϘϧ ΎϴΛاΪΣ· ϥΫ·ABCD ΎϤϫ  0 1.5،  

 
ΕΎϴτόϤϟا : ωاοاأ ΎϳίاϮΘϣWXTV , ZYVT .
ΏϮϠτϤϟا :WX  ZY 
ϥΎϫήΒϟا:  ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :

(1 ωاοاأ ΎϳίاϮΘϣ WXTV , ZYVT         (ϰτόϣ) 
 
 



 

 

 
 

(2 WX VT , VT YZ.       ( ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ
ΔϘΑΎτΘϣ) 

(3 WX YZ                                      (ϱΪόΘϟا ΔϴصΎخ) 

 

      
  

 ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ 
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 
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180 19 76 85

CAB AFB ABF
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     

 

                                 ΎϴϠاخΩ ϝΩΎΒΘϟΎΑ  85ACD CAB    
  

                                                αأήϟΎΑ ϞΑΎϘΘϟΎΑ76AFD   
1

180 76 22 82

8 8 672 5

DAF

DAB DAF CAB

DAB

    
  
    

 

 

 
         ΔϳίاϮΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ

 Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑϭBC ϱϭΎδϳ 6
2
 Ϟϴϣ ϥΈف AD ϱϭΎδϳ 6

2
 ً Ύπϳأ .           

 αأήϟا ϦϴϴόΘϟϭD αأήϟا Ϧϣ أΪΑا ،A Ϟفγاأ ϰϟ· ϙήΤΗϭ 6 ϦϴϤϴϟا ϰϟ·ϭ ΕاΪΣϭ 
ϦϴΗΪΣϭ .

 αأήϟا ϥΫ· 0, 1 D  
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 

 
ϥΎϫήΒϟا :

 ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :
(1 ωاοاأ ϱίاϮΘϣ GKLM                 (ϰτόϣ) 
(2 GK ||ML  , GM ||KL      ( ωاοاأ ϱίاϮΘϤϟ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ

ΔϳίاϮΘϣ) 
3 )Ê K  ϭ ÊG ، Ê K ϭ Ê L ، Ê L ϭ ÊM ، ÊM ϭ ÊG  

            ΔϠϣΎϜΘϣ Ύϳاϭί
        (ϦϴΘϠϣΎϜΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴΘفϟΎΤΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
ϥΎϫήΒϟا :

 ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :
2)  ωاοاأ ϱίاϮΘϣWXYZ                (ϰτόϣ)  

,WX ZY XY WZ  ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϳήυΎϨΘϣ ϦϴόϠο   
XZ ZX αΎϜόϧاا ΔϴصΎخ    

3 ) XYZ YZX         SSS 

 
ϥΎϫήΒϟا :

 ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :
(1 ωاοاأ ϱίاϮΘϣ PQRS                  (ϰτόϣ) 
(2ΓΪϋΎδϣ ΔϤϴϘΘδϣ Δότق Ϣγέا PR  ( ήτقPQRS)  Ύϳاϭΰϟا Ϣ˶γϭ1 ،2 ،3 ،4 

ϦϴΒϣ Ϯϫ ΎϤϛ .
(3 PQ ||SR , PS ||QR      (ΔϳίاϮΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϤϟ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ) 

 



 

 

 
(4 1 = 2 ϭ ،3 = 4            ( ً ΎϴϠاخΩ ΔϟΩΎΒΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا Δϳήψϧ) 

 
 

PR = RP (5                                  (αΎϜόϧاا ΔϴصΎخ) 
(6  SAS QRP SRP   

(7 PQ  RS  , QR  SP      ( ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴΜϠΜϣ ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا
ΔϘΑΎτΘϣ) 

 
ϥΎϫήΒϟا : ϥأ ϰτόϣACDEωاοأ ϱίاϮΘϣ  .

 ϥΈف ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϤϟ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ϥأ ΎϤΑEA  DC .
         ωاοاأ ϱίاϮΘϣ فϳήόΗ ϦϣϭEA ||DC 

 ϥϮϜΗϭAEB  DCB ϭ EAB  CDB ΔϟΩΎΒΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ϥأ 
ΔϘΑΎτΘϣ ًΎϴϠاخΩ  .

ΔϘΑΎτΘϣ ًΎϴϠاخΩ ΔϟΩΎΒΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ϥأ . ϥΫ· EBA CBD  ΐδΣASA. 
ϭEB  BCϭ AB  BD ϦϴϘΑΎτΘϤϟا ϦϴΜϠΜϤϟا ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا ϥأ

 ϥΈف ΔϤϴϘΘδϤϟا ΔότϘϟف اμϨϣ فϳήόΗ Ϧϣϭ ΔϘΑΎτΘϣEC فμϨΗ AD ϭ 
AD فμϨΗ EC .

 
 
 
 
 
 



 

 

 

 
    

   2 2

3,2 2,5

3 2 2 5

34

PK

PK


    


،

 

    
   2 2

8, 1 3,2

8

34

3 1 2

34

MP

M

MP PK

P

  
   









،

 

   
   2 2

, 1, 1 3,2

1 3 1 2

13

L P

LP

LP

   
     


،

 

   
   2 2

, 5,5 3,2

5 3 5

13

2

13

J P

JP L

J

P

P

JP

  
 



 




،

 

 
 ϥأ ΎϤΑJP = LP, MP = KPήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ ϦϳήτϘϟا ϥΈف  .

 



 

 

 
 

JPا؛  LP MP KP   
 

 Ϟϴϣ ا؛JK ϱϭΎδϳ 0 Ϟϴϣϭ ،JM ϱϭΎδϳ 2 αϮϜόϣ ΐϟΎγ ϱϭΎδϳ ا ΎϤϫΪΣ؛ أ
ήخϵا .

 
      Ύϳاϭΰϟا C, E, GΔϨϜϤϣ ΔΑΎΟ· ؛ : C A  ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ϥأ 

      ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ .  E A ،ϥΎϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϲϳίاϮΘϣ ϥأ  G   E Ύϳاϭΰϟا ϥأ 
.  ΐδΣ خΎصΔϴ اAϱΪόΘϟاΔϠΑΎϘΘϤϟ فϮΘϣ ϲاϱί اأοاΑΎτΗϭ ΔϘΑΎτΘϣ ωق 

 
AD ,DE ,GF 

 AD BCΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ϥأ  .
  DE BC ϥΎϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϲϳίاϮΘϣ ϥأ 

GF DE قΑΎτΗϭ ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ϥأ 
BCϱΪόΘϟا ΔϴصΎخ ΐδΣ  .

 
ΎϳاϭΰϟاABC , ADC , EDG , EFG    

ABCϭ ADC ϥΎΘϠϤϜϣ C ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔفϟΎΤΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ϥ؛ أ
ΔϠϣΎϜΘϣ .EDG ΔϠϤϜϣ C قΑΎτΗ ΎϬϧأ ADC ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا Δϳήψϧ ΐδΣ 

ΔϠϤϜϣϭ αأήϟΎΑ C ،ξϳϮόΘϟΎΑ EFG قΑΎτΗ EDG Ύϳاϭΰϟا ϥأ 
 ΔϠϤϜϣϭ ،ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟاCξϳϮόΘϟΎΑ  .

 
 
 
 
 



 

 

 
 
 

 
 

 
 

 
 ϞϜشϟا

 ϲϋΎΑήϟا
 ωاοاأ Ϟϫ

اΔϘΑΎτΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟ؟ 
 Ύϳاϭΰϟا Ϟϫ

اΔϘΑΎτΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟ؟ 
 ϞϜشϟا Ϟϫ

ϮΘϣاϱί أοاω؟ 
ABCD  Ϣόϧ Ϣόϧ Ϣόϧ
MNOP  Ϣόϧ Ϣόϧ Ϣόϧ
WXYZ  Ϣόϧ Ϣόϧ Ϣόϧ

 

 
 ϱίاϮΘϣ ϞϜشϟا اάϫ ϥΈف ϥΎϘΑΎτΘϣϭ ϥΎϳίاϮΘϣ ϥΎόϠο ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϲف ϥΎϛ اΫ·

ωاοأ. 



 

 

  
 
 
 
 

 

 
    ϥمتطابقا ωاأضا ϱίمتوا ϲف ΔتقابلϤال ωاأضا 

,
2 1 3 4 , 3 2 1
3 2 1
2 3

3
2

           

AB CD and AD BC
y w and x x w
x x w
x w

wx

 

 ςϴΤϤϟا   =ωاοاأ ϝاϮρأ ωϮϤΠϣ 
 2 1 1 3 4 3 2 22        y x w w x 

 ϦϴϳϭΎδΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥا ΚϴΣ     
2 1 3 4 , 3 2 1      y w and x x w 

ϥا ϱأ     2 3 4 3 2 22
3 4 10

    w x
x w

 

 ΔϤϴق Ϧϋ ξϳϮόΘϟΎΑ     x 

   

33 4 10
2

9 3 8 20
11 11

1

         

w w

w w
w

w

 

 ΔϤϴϘΑ ξϳϮόΘϟΎΑ  wωاοاا ϝاϮρا ϲف  

 3 4 1 7
7

DC
AB DC in

     

 



 

 

 

 

 
 ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϊϴϤΟ βϴϟϭ ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥأ ΪΟϮΗ ا       

 

 

 

          
ϥΫ· ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϞϜشϟا ϥأ ΎϤΑ          : 10  ΎϬγΎϴق ϲΘϟا ΔϳϭاΰϠϟ ΔϠϤϜϣ 65ط ϱίاϮΘϣ ϲف ΔفϟΎΤΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ϥأ 

ΔϠϣΎϜΘϣ ωاοاأ. 

        
10 65 180

10 180 65

110 15

  
  
 

 

 



 

                                                ήυΎϨΘϟΎΑ ϥΎΘϳϭΎδΘϣ                   2 64   
 2 ΔϳϭاΰϠϟ ΔϠϤϜϣ1 ΔϠϣΎϜΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔفϟΎΤΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ϥأ. 

1 64 180

1 1 0

16

64

1

8

1

  
  
 

 

 



        

  
 ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ύϳاϭΰϟاϭ ،ΔϘΑΎτΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ϥϮϜΗ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف

ϦϴΘϠϣΎϜΘϣ ϦϴΘفϟΎΤΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ ϥϮϜΗϭ ،ΔϘΑΎτΘϣ .
Ϣ΋اϮق ϩΎϳاϭί ϊϴϤΟ ϥϮϜΗ ΔϤ΋Ύق Ύϳاϭΰϟا ϯΪΣ· ΖϧΎϛ اΫ·ϭ . ωاοاأ ϱίاϮΘϣ اήτقϭ

ήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ .
 
 



 

 

 
 

ϱέΎϴόϤϟا έΎΒΘااخ ϰϠϋ ΐϳέΪΗ :

 
 έΎϴΘااخ D 

3 42 9 18 180

12 24 180

12 180 24

12 156

13

3 42 3 13 42 81

999 18 9 13 18

x x

x

x

x

x

x

x

   
 
 



     
     





 

          
6 7 11 180

13 180 11

13 6

3

1

1

9

x x

x

x

x

  
 



 

    
 
 
 
 
 



 

 

 

 
 

 
 

  108 2 180n n .                                      (ΔϟΩΎόϣ ΔΑΎΘϛ) 
 108 180 360n n                                   (ϊϳίϮΘϟا ΔϴصΎخ) 

72 360n                                     ( ΡήτΑ180nϦϴفήτϟا اϛ Ϧϣ ) 
n = 5                                              ( ϰϠϋ Ϧϴفήτϟا اϛ ΔϤδϘΑ 72 )

 ϊϠπϤϠϟ ϥΫ·5 ωاοأ 
  140 2 180n n .                                      (ΔϟΩΎόϣ ΔΑΎΘϛ) 

 140 180 360n n                                   (ϊϳίϮΘϟا ΔϴصΎخ) 
40 360n                                     ( ΡήτΑ180nϦϴفήτϟا اϛ Ϧϣ ) 

n = 9                                              ( ϰϠϋ Ϧϴفήτϟا اϛ ΔϤδϘΑ 40 )
 ϊϠπϤϠϟ ϥΫ·9 ωاοأ 

  147 3 2 180. n n .                                      (ΔϟΩΎόϣ ΔΑΎΘϛ) 
 147 3 180 360. n n                                   (ϊϳίϮΘϟا ΔϴصΎخ) 

32 7 360. n                                     ( ΡήτΑ180nϦϴفήτϟا اϛ Ϧϣ ) 
n = 11                                           ( ϰϠϋ Ϧϴفήτϟا اϛ ΔϤδϘΑ 32 7. )

 ϊϠπϤϠϟ ϥΫ·11 ϊϠο 

  160 2 180n n .                                      (ΔϟΩΎόϣ ΔΑΎΘϛ) 
 160 180 360n n                                   (ϊϳίϮΘϟا ΔϴصΎخ) 

20 360n                                     ( ΡήτΑ180nϦϴفήτϟا اϛ Ϧϣ ) 
n = 18                                              ( ϰϠϋ Ϧϴفήτϟا اϛ ΔϤδϘΑ 20 )

 ϊϠπϤϠϟ ϥΫ·18 ϊϠο 
  135 2 180n n .                                      (ΔϟΩΎόϣ ΔΑΎΘϛ) 

 135 180 360n n                                   (ϊϳίϮΘϟا ΔϴصΎخ) 



 

 

 
 

45 360n                                     ( ΡήτΑ180nϦϴفήτϟا اϛ Ϧϣ ) 
n = 8                                              ( ϰϠϋ Ϧϴفήτϟا اϛ ΔϤδϘΑ 45 )

 ϊϠπϤϠϟ ϥΫ·8 ωاοأ 
  176 4 2 180. n n .                                      (ΔϟΩΎόϣ ΔΑΎΘϛ) 

 176 4 180 360. n n                                   (ϊϳίϮΘϟا ΔϴصΎخ) 
3 6 360. n                                     ( ΡήτΑ180nϦϴفήτϟا اϛ Ϧϣ ) 

n = 100                                          ( ϰϠϋ Ϧϴفήτϟا اϛ ΔϤδϘΑ 3 6. )
 ϊϠπϤϠϟ ϥΫ·100 ϊϠο 

 

 
6

20

y x

y x

  
  

 ϞϣΎόϣx ϦϴϳίاϮΘϣ ϥΎϤϴϘΘδϤϟا ϥΫ· ϦϴϳϭΎδΘϣ ΔϟΩΎόϣ Ϟϛ ϲف  

 
6 7

8
7 7

y x

x
y

 
  

 ϞϣΎόϣ Ώήο ϞصΎΣx ΔϟΩΎόϣ Ϟϛ ϲ1=  ف ϦϳΪϣΎόΘϣ ϥΎϤϴϘΘδϤϟا ϥΫ·  

 
3

4 12 3 3
4

2 6 6 3 3

y x y x

y x y x

    
    

 

 ϞϣΎόϣxϚϟΫ ήϴغ ΎϤϫ اΫ· ϦϴϳϭΎδΘϣ ήϴغ ϦϴΘϟΩΎόϤϟا Ϧϣ Ϟϛ ϲف  

 
 



 

 

 
 
 
 5 1 2y x   

10 4 20
5 2 10

2 2 2
y x

y x
    

 ϞϣΎόϣ  x ϦϴϳίاϮΘϣ ϥΎϤϴϘΘδϤϟا ϥΫ· ϦϴϳϭΎδΘϣ ΔϟΩΎόϣ Ϟϛ ϲف  
 

 
 ΔϨϳΎΒΘϤϟا Δϳήψϧ ΐδΣSAS ΚϠΜϤϟا Ύϳاϭί ϯΪΣ· ϥΈف ،ϞϴϤΗ ΓήΠشϟا ΕأΪΑ اΫ· ،

 ϞΑΎϘϤϟا ϊϠπϟاϭ ،ήϴغΘΗ فϮγ ΔϣΎϋΪϟاϭ νέاأ ΢τγϭ ΓήΠشϟا Ϧϣ ϥϮϜΘϤϟا
ήϴغΘϳ فϮγ Δϳϭاΰϟا ϚϠΘϟ .

 ϱأ ϝϮρ ήϴغΘϳ Ϧϟ ϪϧΈف ΓήΠشϟا ϲف ΔΘΒΜϣϭ νέاأ ϰϠϋ ΰϜΗήΗ ΔϣΎϋΪϟا ϥأϭ
ΚϠΜϤϟا ωاοأ Ϧϣ ϊϠο .Δϳϭاί ϱأ ήϴغΘΗ ϥأ ϦϜϤϳ ا Ϛϟάϟ . ΓήΠشϟا ϥأ ΪϛΆϳ اάϫϭ

ΔϤϴϘΘδϣ ϰϘΒΘγ .
 

  
 

 
 

 
ϞϴϤϟ؛ اϊϠο = 3 0

2 3
3

   

 

       ϞϴϤϟ؛ اήτ1 = ق
35

3
2

4      

 
ϞϴϤϟ؛ اϊϠο :11

6
0
3 3



   

 



 

 

 
 

 

  

 
ϥΎϘΑΎτΘϣ Ϫϴف ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥ؛ أϢόϧ .

 
ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ΕاέΎΒΘاخ Ϧϣ ΪΣاϭ ϱق أϘΤϳ ا Ϫϧا؛ أ .

 
  

 

 
 ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϲف ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥأ ΎϤΑABCD ϥΈف ϥΎϘΑΎτΘϣ 

ABCD ϥΫ· ωاοأ ϱίاϮΘϣ AB DC฀ 
 
 
 



 

 

 
 

 

 
 ϦϴΘϘΑΎτΘϣ ϦϴΘϠΑΎϘΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ 

7 56

5 2

8

3

6 4 4

4 26 0

x

x

y y

y



  
  

 

 

 
ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ 

4 9 2 5

4 2 5 9

2 14

3 4 5 2

3 5 2

6

3

4

7

2

y y

y y

y

y

x x

x x

x

x

  
  


  
   

  


 

 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
         

    
   
   
   

2 2

2 2

, 3,3 , 8,2

3 2 3 8

1 25

, 6, 1 , 1,0

1 0 6 1

1

2

5 22

6

6

A B

AB

AB

C D

CD

CD


   
  
 

    
  

 

    
   
   
   

2 2

2 2

13

, 8,2 , 6, 1

2 1 8 6

9 4

, 3,3 , 1,0

3 0 3 1

9 4 13

B C

BC

BC

A D

AD

AD

 
   
  

   
  

 

 
ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϪϧΈف ΔϘΑΎτΘϣ ϲϋΎΑέ ϞϜشϟ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ΖϧΎϛ اΫ· .

 AB = 26 ؛DC = 26 ؛BC = 13 ؛AD = 13 .
 ϦϴΘτϘϧ ϱأ ϦϴΑ ΔفΎδϤϟا ϥأ ΚϴΣ =   2 2

1 2 1 2x x y y   

 ϥأ ΎϤΑAB = DC ϭAD = BC ϥΈف AB = DC ϭAD = BC ϞϜشϟΎف Ϛϟάϟ 
 ϲϋΎΑήϟاABCD ΔϳήψϨϟا ΐδΣ ωاοأ ϱίاϮΘϣ 5.9 .

 
 



 

 

 
 

 
 
 ،ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϪϧΈف ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ ϲϋΎΑέ ϞϜا شήτق ϥΎϛ اΫ·

 ΎϤϬϴفμΘϨϣ ΎΘτϘϧ ΖϧΎϛ اΫ· ήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ ϲϋΎΑέ ϞϜا شήτف قμϨϳϭ
ϦϴΘϘΑΎτΘϣ .

 ήτϘϟف اμΘϨϣ ΔτϘϧFH ϲϫ (1, 1) . ήτϘϟف اμΘϨϣ ΔτϘϧϭGJ ϲϫ 
   1 0 5, ..  

ΚϴΣ =1 أΔτϘϧ ϥ اμΘϨϤϟف  2 1 2

2 2
x x y y

,
     

 ϦϳήτϘϟا ϲفμΘϨϣ ϲΘτϘϧ ϥأ ΎϤΑϭFHϭ GJ ،ΎϬδفϧ ΕΎϴΛاΪΣاإ ΎϤϬϟ βϴϟ 
 ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϥΈفFGHJωاοأ ϱίاϮΘϣ βϴϟ . 

 
     

 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
 

 
ΕΎϴτόϤϟا :ABCDωاοأ ϱίاϮΘϣ  .
ΏϮϠτϤϟا :AB = CD, AD = BC 

 
ϲΛاΪΣ· ϥΎϫήΑ :

AB = 2 2((a 0) (0 0) )    = a 
DC = 2 2(( ) ( ) )b a b c c     = a 

AD = 2 2(( 0) ( 0) )c b    = 2 2( )c b 
BC = 2 2(( ( )) ( 0)a b a c     =  2 2( )c b 

 ϥأ ΎϤΑAB = DCϭ AD = BC ϥΈف ،AB = DCϭ AD = BC .
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
 
 
 
 

 

 
ϥΎΘϘΑΎτΘϣ ϦϴΘϠΑΎϘΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ ϥ؛ أϢόϧ. 

 
ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ρϭήش Ϧϣ ρήش ϱق أϘΤϳ ا Ϫϧا؛ أ .

 
 ϥΎϛ اΫ· ϥϮϜϳ ϲϟΎΘϟΎΑϭ ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϞϜشϟا ϥΈف ϥΎϘΑΎτΘϣ ϥΎϴΒشΨϟا ϥΎόρΎϘϟا

ϥΎϳίاϮΘϣ ϦϴϴΒشΨϟا ϥΎόρΎϘϟا . 
 

 
 
 



 

 

 
8 8 6 14

8 6 14 8

2 22

x x

x x

x

  
  


 

 
 
 

7 2 6 16

7 6 6

1

4

1

1

1

2

x

y y

y y

y


  
  


 

 
7 2

4

3

2 7 3

x x

x x

x

  
  


 

 
3 5 11

3 11 5

2

8

16

y y

y y

y

y

  
  



 

 
 

 
 Ϟϴϣ7 2 5

:
0 4 4

AB
    

 

 Ϟϴϣ3 5 8
:

5 4 1
BC

  



 

 

 

 Ϟϴϣ9 8 1
:

5 0
CD

 

 

 Ϟϴϣ1 2 1
:

5 4 1
AD

     

 
  ΎϤΑ Ϟϴϣ ϥأBCب  ϞϴϣAD ϥΈف ،ABCDωاοأ ϱίاϮΘϣ βϴϟ  .

 
 

 
 Ϧϣ Ϟϛ فμΘϨϣ ΔτϘϧ ؛ϢόϧWYϭ XZ ϲϫ   

1
2,

2
    

 ϞϜشϟا ϥΈف ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ ϦϳήτϘϟا ϥأ ΎϤΑϭWXYZωاοأ ϱίاϮΘϣ  .
 

 

 
 

ΕΎϴτόϤϟا :ABCDωاοأ ϱίاϮΘϣ . 



 

 

 
 

ΏϮϠτϤϟا :ACϭ DBήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ . 

 
 

 
ϥΎϫήΒϟا :

 μΘϨϣ ΔτϘϧACف 

= 
0 ( ) 0

,
2 2
a b c      a b c

,
2 2
    

 μΘϨϣ ΔτϘϧϭDBف 

=
a b 0 c

,
2 2
     a b c

,
2 2
    

 ،ϥΫ·AC ϭ DBήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ  .
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



 

 

 

 
 

 
ϥΎϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥ؛ أϢόϧ. 

 
ϥΎϘΑΎτΘϣϭ ϥΎϳίاϮΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϫϴف ϥ؛ أϢόϧ. 

 
ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ΕاέΎΒΘاخ Ϧϣ ΪΣاϭ ϱق أϘΤϳ ا Ϫϧا؛ أ. 

 
(ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ΕاέΎΒΘاخ Ϧϣ ΪΣاϭ ϱق أϘΤϳ ا Ϫϧا؛ أ. 

 
ήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ Δϳήτق ϥ؛ أϢόϧ .

 
 
 



 

 

 
 

 
ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ΕاέΎΒΘاخ Ϧϣ ΪΣاϭ ϱق أϘΤϳ ا Ϫϧا؛ أ .

 
ΕΎϴτόϤϟا :WXYZ Ϫϴف ωاοأ ϱίاϮΘϣ X   Wϭ M ΔτϘϧ 
. μΘϨϣWXف

ΏϮϠτϤϟا :ZMY ϦϴόϠπϟق اΑΎτΘϣ .
ϥΎϫήΒϟا : ϥأ ΎϤΑWXYZ ϥΈف ،ωاοأ ϱίاϮΘϣ WZ  XY. 
 ϥأ ΎϤΑϭM فμΘϨϣ ΔτϘϧ WX ϥΈف ،WM = MX .

 ϥأ ϰτόϣϭW X  ΐδΣϭ Ϛϟάϟ ،SASϥΈف YXM ZWM    
 ϥΈف ،ΔϘΑΎτΘϣ ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴΜϠΜϣ ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا ϥأϭZM YM .

 ϥΫ·ZMYϦϴόϠπϟق اΑΎτΘϣ ΚϠΜϤϟف اϳήόΗ ΐδΤΑ ϦϴόϠπϟق اΑΎτΘϣ ΚϠΜϣ  .
 
 

 

 
ΕΎϴτόϤϟا:ABEF  ؛ωاοأ ϱίاϮΘϣ BCDEωاοأ ϱίاϮΘϣ  .
ΏϮϠτϤϟا :ACDFωاοأ ϱίاϮΘϣ  .
ϥΎϫήΒϟا:  ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :

(1 ABEF ؛ωاοأ ϱίاϮΘϣ BCDE          ωاοأ ϱίاϮΘϣ (ΕΎϴτόϣ) 
 



 

 

 
 

(2 AF = BE , BE = CD, AF BE฀ , BE CD฀   ( ϱίاϮΘϣ فϳήόΗ
ωاοاأ)  

AF = CD, AF CD฀  (3                      (ϱΪόΘϟا ΔϴصΎخ) 
(4 ACDFωاοأ ϱίاϮΘϣ  .( ϦϴϘΑΎτΘϣ ϲϋΎΑέ ϞϜش ϲف ϥΎόϠο ϥΎϛ اΫ·

ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϪϧΈف ϦϴϳίاϮΘϣϭ) 
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 Ϟϴϣ ؛ϢόϧAB Ϟϴϣ ϱϭΎδϳ CD ϱϭΎδϳϭ 1
7

 Ϛϟάϟ AB ฀CD .

 ϞϴϤϟا ϥأ ΚϴΣ =2 1

2 1

y y
x x


  



 

 

 
 

 Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑϭBC Ϟϴϣ ϱϭΎδϳ AD ϱϭΎδϳϭ – 6 
 ϥΈفBC ฀AD ϥΈف ϥΎϳίاϮΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥأϭ ABCD ϱίاϮΘϣ 

ωاοأ .
                                    

 
 

ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥϮϜϳ ϥأ ΐΠϳ ا؛ .
 ϦϴΑ ΔفΎδϤϟاϭKϭ LϱϭΎδΗ 53. ϦϴΑ ΔفΎδϤϟاϭLϭ MϱϭΎδΗ 37 .

 
ϦϴΑ ΔفΎδϤϟاϭM ϭ JϱϭΎδΗ 50 . ϦϴΑ ΔفΎδϤϟاϭJϭ KϱϭΎδΗ 26 .

 
 ϦϴΘτϘϧ ϱأ ϦϴΑ ΔفΎδϤϟا ϥأ ΚϴΣ =   2 2

1 2 1 2x x y y   
 

 ϥΈف ،ϦϴϘΑΎτΘϣ Ύδϴϟ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥأ ΎϤΑϭJKLMωاοأ ϱίاϮΘϣ βϴϟ  .
 

 
 

 
 



 

 

 
 

 
 Ϟϴϣ2 4 6

:
5 7 2

YX
   

 

 Ϟϴϣ7 6 1
:

4 2 2
XW

    

 

 Ϟϴϣ2 2 1 3
:

7 7 2 5
WV

     

 

 Ϟϴϣ7 4 3
:

2 7 5
YV

     

 ϞϴϣYV ϱϭΎδϳ 7
2
 Ϟϴϣϭ ،XW ϱϭΎδϳ 7

4
 Ϟϴϣϭ ،YX ϱϭΎδϳ 2

5
 ،

 ϞϴϣϭVWϱϭΎδϳ 2
7

 .ΎϤΑϭ  Ϟϴϣ ϥأYV Ϟϴϣ ϱϭΎδϳ ا XW Ϟϴϣϭ ،YX 

Ϟϴϣ ϱϭΎδϳ اVW ϥΈف   VWXYωاοأ ϱίاϮΘϣ βϴϟ  .

 
 

 Ϟϴϣ2 2 5 3
:

7 7 1 6
TS

      

 

 Ϟϴϣ        2 4 2
:

7 3 4
RQ

  

 



 

 

 
ϦϴϘΑΎτΘϣϭ ϦϴϳίاϮΘϣ ϥاΑΎϘΘϣ ϥΎόϠο Ϫϴف ϥϮϜϳ ϥأ ΐΠϳ . Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑϭ

RQ Ϟϴϣ ϱϭΎδϳTS ϱϭΎδϳϭ 2
7

 ϥΈف ،QR TS฀ ||ST ϥأϭ QR = ST 

= 53 
 ϥΈفQR TS  ،ϥΫ· QRSTωاοأ ϱίاϮΘϣ . 
 

  
 

 
ΕΎϴτόϤϟا :AB CD , AD  BC 
ΏϮϠτϤϟا :ωاοأ ϱίاϮΘϣ ABCD. 

  

 
ϥΎϫήΒϟا :

ϞϴϣAD :m = 
0
0

c
b

  = 

c
b

 

             

ϞϴϣAB :m = 
0 0

0a

  = 0 

                     

ϞϴϣBC :m = 
0c

b a a


   = 
c
b

 



 

 

              

ϞϴϣDC :m = 
c c

b a b


   = 0 

         Ϛϟάϟ AD BC฀ ϭ AB CD฀. 
 ϥϮϜϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ فϳήόΗ ΐδΣϭ ϥΫ·ABCDωاοأ ϱίاϮΘϣ  .

 
ΕΎϴτόϤϟا :ABCD Δϳϭاΰϟا ،ωاοأ ϱίاϮΘϣ AΔϤ΋Ύق Δϳϭاί  .
ΏϮϠτϤϟا : ΎϳاϭΰϟاB, C, DϢ΋اϮق  .

 
ϥΎϫήΒϟا :

ϞϴϣBC :m = 
0

b b
a

  = 0Ϟϴϣ ،CD : فήόϣ ήϴغ

                     

ϞϴϣAD :m = 
0 0

0a

  = 0Ϟϴϣ ،AB : فήόϣ ήϴغ

                 
 ϚϟάϟBC CD , CD AD , AB BC .

 Ύϳاϭΰϟا ،ϥΫ·D, C, BϢ΋اϮق . 

 
ΕΎϴτόϤϟا :A   C , B   D 
ΏϮϠτϤϟا :ABCDωاοأ ϱίاϮΘϣ  .

 
ϥΎϫήΒϟا : ϢγέاACϦϴΜϠΜϣ ϞϜشΘϟ  .

 ϱϭΎδϳ ΚϠΜϣ ϱأ Ύϳاϭί ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ϥأ ΎϤΑϭ180º ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ ϥΈف 
 ϱϭΎδϳ ϦϴΜϠΜϤϟا Ύϳاϭί360º .



 

 

 
 

 ϥΫ·mA + mB + mC + mD = 360º 
 ϥأ ΎϤΑϭA   Cϭ B   D ϥΈف mA = mC  

ϭmB = mD .
 ξϳϮόΘϟΎΑϭmA + mA + mB + mB = 360º 

 ϥΫ·2 (mA) + 2 (mB) = 360º 
 ϰϠϋ Ϧϴفήτϟا اϛ ΔϤδϘΑϭ2 ΞΘϨϳ mA + mB = 180º ϦϴΘϳϭاΰϟا ϥΈا فάϟ 

ϭ ϥΎΘϠϣΎϜΘϣ ϦϴΘفϟΎΤΘϤϟاAD ||BC .
 ϞΜϤϟΎΑϭ2(mA) + 2(mD) = 360º ϭأ mA + mD = 180º  

ϭ ϥΎΘϠϣΎϜΘϣ ϥΎΘفϟΎΤΘϤϟا ϥΎΘϳϭاΰϟا ϥΎΗΎϫ ϥΫ·AB ||CD .
 ϞϜشϟΎف Ϛϟάϟ ،ΔϳίاϮΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ϥΫ·ABCDωاοأ ϱίاϮΘϣ . 

 

 
 

ΕΎϴτόϤϟا :AC CF , AB CD  BE  , DF  DE 
ΏϮϠτϤϟا :BE ||CD .
ϥΎϫήΒϟا : ϥأ ϢϠόϧAC CF , AB CD  BE  , DF  DE 

 ϥΫ·AC = CF قΑΎτΘϟف اϳήόΗ ΐδΣ 
 AC = AB + BCϭ CF = CD + DF     ( ϊτϘϟا ϊϤΟ ΔϤϠδϣ ΐδΣ

ΔϤϴϘΘδϤϟا) 
 ϥϮϜϳ ،ξϳϮόΘϟΎΑϭAB + BC = CD + DF Γήϣ ξϳϮόΘϟا ϝΎϤόΘγΎΑϭ ،

 ϥϮϜϳ ϯήأخAB + BC = AB + DF Ρήτϟا ΔϴصΎخ ΐδΣϭ BC DF 
 ϥΫ·BC  DFϭ ،قΑΎτΘϟف اϳήόΗ ΐδΣ BC  DE    ( ΔϴصΎخ ΐδΣ

ϱΪόΘϟا) 
 
 



 

 

 
 

 ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϥΈف ϦϴϘΑΎτΘϣ ϲϋΎΑέ ϞϜشϟ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥΎϛ اΫ·ϭ
ωاοأ ϱίاϮΘϣ . ϥΫ·BCDE ωاοاأ ϱίاϮΘϣ فϳήόΗ Ϧϣϭ ωاοأ ϱίاϮΘϣ 

 ϥϮϜϳBE CD฀ .
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ΕΎϴτόϤϟا :DE  EB , AE  EC 
ΏϮϠτϤϟا :ABCD ωاοأ ϱίاϮΘϣ .

 
 ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :

(1 AE  EC , DE  EB                      (ΕΎϴτόϣ) 
(2 1  2, 3  4         (ϥΎΘϘΑΎτΘϣ αأήϟΎΑ ϥΎΘϠΑΎϘΘϤϟا ϥΎΘϳϭاΰϟا) 
(3   ADE CBE ,   ABE CDE     (SAS) 

 



 

 

 
 
(4 AB  DC , AD  BC        ( ϦϴΜϠΜϤϟا ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا

ΔϘΑΎτΘϣ ϦϴϘΑΎτΘϤϟا) 
(5 ABCD ωاοأ ϱίاϮΘϣ ( ϲϋΎΑέ ϞϜش ϲف ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥΎϛ اΫ·

ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϪϧΈف ϦϴϘΑΎτΘϣ) 

 

      
C (a , c) , D (- b , c) 

 
Y (a – b , c) , X (a , 0) 

 
ΕΎϴτόϤϟا :RSTV ϲϋΎΑέ ϞϜش 
 ρΎϘϨϟاϭA, B, C, Dωاοاأ ΕΎفμΘϨϣ RS , ST , TV , VR ϰϠϋ 
ΐϴΗήΘϟا .

ΏϮϠτϤϟا :ABCDωاοأ ϱίاϮΘϣ  .

 
 
 
 



 

 

 
 

ϥΎϫήΒϟا :
 ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϢγέاRSTV Ϯϫ ΎϤϛ ΕΎϴΛاΪΣاإ Ϣ˶γϭ ،ϲΛاΪΣاإ ϯϮΘδϤϟا ϲف 

 ϞϜشϟا ϲف ϦϴΒϣ( ΩΪόϟا ΕΎفϋΎπϣ Ϧϣ ΕΎϴΛاΪΣ· ϝΎϤόΘγ2ا ΕΎΑΎδΤϟا ϞόΠϴγ 
ϞϬγأ)  ρΎϘϨϟا ΕΎϴΛاΪΣ· ϥϮϜΗ فμΘϨϤϟا ΔτϘϧ Δغϴص ϦϣϭA, B, C, Dϲϫ  :

2 2
2 2
a f

A ,     = (a , f) 

      

 2 2 2 2
, ,

2 2
d a f b

B d a f b
          

                                             
2 2 2

2 2
d c b

C ,
     = (d + c , b) 

                       
2 0
2 2
c

D ,     = (c , 0) 

 Ϧϣ Ϟϛ Ϟϴϣ ΪΟϭأAB ϭ DC .
        ϲϠϴϣ ϥأϭABϭ DCϥΎΘϳίاϮΘϣ ϦϴΘϤϴϘΘδϤϟا ϦϴΘότϘϟا ϥΈف ،ϥΎϳϭΎδΘϣ  .

 ΩΎΠϳإ ϦϴΘτϘϧ ϦϴΑ ΔفΎδϤϟا Δغϴص ϞϤόΘγاAB ,DC .
 AB  = 2 2(( ) ( ) )d a a f b f     

= 2 2(d b ) 
 AB  = 2 20(( ) ( ) )d c c b    

 
= 2 2( d b ) 

 ϥΫ·AB ฀DC ϭ AB  DC . ϚϟάϟABCD ϥΎϛ اΫ· Ϫϧأ ωاοأ ϱίاϮΘϣ 
ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϪϧΈف ϦϴϘΑΎτΘϣϭ ϦϴϳίاϮΘϣ ϲϋΎΑέ ϞϜش ϲف ϥاΑΎϘΘϣ ϥΎόϠο .

 
 
 

 



 

 

 
 

 

  

 
 

 
 ϞϴτΘδϤϟا ήτϘϟا ϝϮτϟا

ABCD 
AC 3.3 cm 
BD 3.3 cm 

MNOP 
MO 2.8 cm 
NP 2.8 cm 

WXYZ WY 2.0 cm 
XZ 2.0 cm 

 
 



 

 

 
 

 
 ϥΎϘΑΎτΘϣ ϞϴτΘδϤϟا اήτق .



 

 

 

 
 ήاأخ ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ اήτق    , , ,  2 2 3 1 

 
 

        ϯήاأخ βϜϋ ΎϤϫاΪΣ· ϥΎΘϳήψϨϟا 
 ΔϳήψϨϟا Δϴοή1.3ف" ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϞϜشϟا "

 ΔϳήψϨϟا Δϴοήفϭ1.9" ΔϘΑΎτΘϣ ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ."
 ΔϳήψϨϟا ΔΠϴΘϧ1.3 ΔϳήψϨϟا ΔΠϴΘϧϭ ΔϘΑΎτΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاο1.9 اأ ϞϜشϟا 

ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϲϋΎΑήϟا .

 
 ً ΎϧΎϴΣ؛أ  ϞόΟ ًΎπϳأ ϚϨϜϤϳ Ϫϧا أ· ،ϦϴϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ΎϳίاϮΘϣ ϥϮϜϳ ϥأ ϦϜϤϳ

 ΕΎγΎϴق ήϴϴغΗ ϥϭΩϭ ωاοاأ ϝاϮρأ ήϴϴغΘΑ ήأصغ ϭأ ήΒϛأ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ
Ύϳاϭΰϟا .

 
 
 



 

 

 
 

 
ΕΎϴτόϤϟا :ABCDϭ ωاοأ ϱίاϮΘϣ AJ  KC .
ΏϮϠτϤϟا :JBKDωاοأ ϱίاϮΘϣ  .

 
ϥΎϫήΒϟا: ϢγέاDB .
 ϥأ ΎϤΑABCD ϦϳήτϘϟا ϥΈف ،ωاοأ ϱίاϮΘϣ DBϭ AC ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ 

 ΔϳήψϨϟا ΐδΣ ήخϵ1.7ا.  ΎϤϬόρΎϘΗ ΔτϘϧ Ϣ˶γP .
 ϥϮϜϳ فμΘϨϤϟا ΔτϘϧ فϳήόΗ ϦϣϭAP  PC ϥΫ· ،AP = PC. 

 ϥΈف ΔϤϴϘΘδϤϟا ϊτϘϟا ϊϤΟ ΔϤϠδϣ ΐδΣϭ
AP AJ JP , PC PK KC       ξϳϮόΘϟΎΑϭ

AJ JP PK KC   ϥأ ΎϤΑϭAJ  KC ϥΈف ،AJ = KC ΐδΣ 
. ϳήόΗف اΑΎτΘϟق

KC JP PK KC   
 ξϳϮόΘϟΎΑϭKC JP PK KC     ϥϮϜϳ Ρήτϟا ΔϴصΎخ Ϧϣϭ

 JP PK .
 ϥϮϜΗ قΑΎτΘϟف اϳήόΗ Ϧϣϭ ϥΫ· 

JP  PK ϥΫ· PفμΘϨϣ ΔτϘϧ JK .
 ϥأ ΎϤΑϭJKϭ DBϯήاأخ ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨΗ  .

 ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϠϟ ϥاήτق ΎϤϫϭJBKD ΔϳήψϨϟا ΐδΤ1.11، ف ϞϜشϟا ϥϮϜϳ 
 ϲϋΎΑήϟاJBKDωاοأ ϱίاϮΘϣ  .

 
 
 



 

 

 
 

 
ϥأ ϥΎϴΑ ϚϨϜϣا أΫ· ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϥϮϜϳ: 

 ،ϥΎΘϘΑΎτΘϣ ϦϴΘϠΑΎϘΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ ϭأ ،ϥΎϳίاϮΘϣ ϭأ ϥΎϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ
ϥΎϳίاϮΘϣϭ ϥΎϘΑΎτΘϣ ϥاΑΎϘΘϣ ϥΎόϠο ϭأ ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ ϥاήτϘϟا ϭأ .

 

 
        

         
B : AB DC 
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 ϲϫ ΎϤϬόρΎϘΗ ΔτϘϧ ϥΈف ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ اϛ فμϨϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϱήτق ϥأ ΎϤΑ

 Ϧϣ Ϟϛ فμΘϨϣ ΔτϘϧAC  , BD . فμΘϨϣ ΔτϘϧ ΪΟϭأAC ΎϫΎفήρ ϲΘϟا    3 5 , 5 4 ،، 

1 2 1 2,
2 2

x x y y      = 
3 5 5 4

,
2 2

            (فμΘϨϤϟا ΔτϘϧ Δغϴص) 

 1 0.5 ،                                                       (ςϴδΒΘϟΎΑ) 
 ϱήτق ϊρΎϘΗ ΔτϘϧ ΎϴΛاΪΣ· ϥΫ·RSTU ΎϤϫ  1 0.5، 

 
 ϲϫ ΎϤϬόρΎϘΗ ΔτϘϧ ϥΈف ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ اϛ فμϨϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϱήτق ϥأ ΎϤΑ

 Ϧϣ Ϟϛ فμΘϨϣ ΔτϘϧAC  , BD . فμΘϨϣ ΔτϘϧ ΪΟϭأAC ΎϫΎفήρ ϲΘϟا    2 5 , 7 2،، 

1 2 1 2,
2 2

x x y y      = 
2 7 5 2

,
2 2
      (صϴغΔτϘϧ Δ اμΘϨϤϟف)       

 4.5 1.5 ،                                                       (ςϴδΒΘϟΎΑ) 
 ϱήτق ϊρΎϘΗ ΔτϘϧ ΎϴΛاΪΣ· ϥΫ·RSTU ΎϤϫ  4.5 1.5، 
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  160 2 .180

160 180 360

160 180 360

20 3

18

60

n n

n n

n n

n

n

 
 
  

  


 

 
  168 2 180

168 180 360
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  162 2 180

162 180 360

180 162 360
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n n

n n

n
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 
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 Ϟϴϣ   2 2 0
2

1 2 1
XY

      

 Ϟϴϣ   4 4 0
0 1 1

YZ
  

  ϦϴΗΪϣΎόΘϣ ήϴغ ϱϭΎδϳ ا ϢϬϨϣ Ϟϛ Ϟϴϣ Ώήο ϞصΎΣ ϥ1 أ 
 

 Ϟϴϣ   1 1 4 5
2 2 1 3

XY
     

 Ϟϴϣ   1 5 6
1

1 3 2
YZ

     

  ϦϴΗΪϣΎόΘϣ ήϴغ ϱϭΎδϳ ا ϢϬϨϣ Ϟϛ Ϟϴϣ Ώήο ϞصΎΣ ϥ1 أ 
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    2 .180 7 2 .180 9 0

7

0

n

n    


  
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24WZ XY  

 
105XYZ ZWX    

 
P ϭ S ϥΎΘϠϣΎϜΘϣ ϥΎΘϳϭاί 

180 6 64 11P     
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 

3 6 2 8

3 2 8 6

56 3 2 180

54 3 180

3 180 5
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ϥΎϫήΒϟا:  ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :

(1 ωاοاأ ΎϳίاϮΘϣ GFBA, HACD        .(ΕΎϴτόϣ) 
(2 F A, A D    (ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ΔϘΑΎτΘϣ) 
(3 F D                                       (ϱΪόΘϟا ΔϴصΎخ) 
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3 2 2 6

3 2 6 2
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6 4 6 8
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 ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ ΚϴΤΑ ϥΎقΎδϟا ϞϤϋ˵

ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ًΎϤ΋اΩ ϥϮϜϳ ϦϴقΎδϟاف اήρأ Ϧϣ ϥϮϜΘϤϟا ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟΎف ϥΫ· .
νέاأ ΢τδϟ ًΎϳίاϮϣ ϰϘΒϳ ϱϮϠόϟا ΔϟϭΎτϟا ΢τδف Ϛϟάϟ .



 

 

 
 

 

 
 

 
 

ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥϮϜϳ ϥأ ΐΠϳ ؛Ϣόϧ .
 ϦϴΑ ΔفΎδϤϟاA ϭ BϱϭΎδΗ 26 . ϦϴΑ ΔفΎδϤϟاϭBϭ CϱϭΎδΗ 10 .

 ϦϴΑ ΔفΎδϤϟاϭCϭ DϱϭΎδΗ 26 . ϦϴΑ ΔفΎδϤϟاϭD ϭ AϱϭΎδΗ 10 .
 ϥΈف ،ϥΎϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥأ ΎϤΑϭABCDωاοأ ϱίاϮΘϣ  .

 ϝخا Ϧϣ ΐδΤΗ ϦϴΘτϘϧ ϦϴΑ ΔفΎδϤϟا ϥأ ΚϴΣ   2 2

2 1 2 1x x y y   

 
 Ϟϴϣ1 2 5 3

:
4 8 2 6

QR
      

 

 Ϟϴϣ5 5 3 2
:

8 8 6 2
RS

      

 

 Ϟϴϣ3 2 1
:

4 2 6
ST

  

 

 Ϟϴϣ1 2 1
:

5 4 1
OT

     

  ΎϤΑ Ϟϴϣ ϥأQRϱϭΎδϳ ا  ϞϴϣST ϥΈف ،QRSTωاοأ ϱίاϮΘϣ βϴϟ  .
 



 

 

 

 
 

120TS  ϰτόϣ          
120 2 240QS   ήاأخ ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ ϞϴτΘδϤϟا اήτق    

240QS PR  ϥΎϘΑΎτΘϣ ϥاήτϘϟا ϞϴτΘδϤϟص ا΋Ύμخ Ϧϣ   
 

 ϞϴτΘδϤϠϟ Ϣ΋اϮق ϊΑέاأ Ύϳاϭΰϟا 
 ϥΫ·90SRQ   

  90 6 264QRT SQR       
 

ήاأخ ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳϭ ϥΎϘΑΎτΘϣ ϞϴτΘδϤϟا اήτق 
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 ϞϜشΗ ΎϬ΋اτΑ ϡΎق ϲΘϟا ΔϘτϨϤϟا ϥΈف ،ΔϘΑΎτΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ϥأ ΎϤΑ ؛Ϣόϧ
ωاοأ ϱίاϮΘϣ . Ύϳاϭΰϟا ϊϴϤΟ ϥΈف ΔϤ΋Ύق ωاοأ ϱίاϮΘϣ Ύϳاϭί ϯΪΣ· ΖϧΎϛ اΫ·ϭ

ΔϤ΋Ύق .
 ΐδΣϭ Ϛϟάϟ ،ΔϤ΋Ύق Ύϳاϭΰϟا ϊϴϤΟ ϥΈف ΔϤ΋Ύق έΎδϴϟا ϰϟ· ϰϠفδϟا Δϳϭاΰϟا ϥأ ΎϤΑϭ

. اϳήόΘϟف، ϥϮϜϳ اΪϤϟخϴτΘδϣ Ϟاً 
 

  
 Ϟϴϣ1 2 10 8

:
4 8 2 6

JK
      

 

 Ϟϴϣ3 5 2
:

8 3 5
ML

    

  ΎϤΑ Ϟϴϣ ϥأJKϱϭΎδϳ ا  ϞϴϣML ، ϥΎϳίاϮΘϣ ήϴغ ΎϤϬϧأ ϱأ·Ϋ ϥJKLM 
ϡ βϴϟϞϴτΘγ. 



 

 

 

 

 

(ϥΎϘΑΎτΘϣ ϞϴτΘδϤϟا ϲف ϥاΑΎϘΘϤϟا ϥΎόϠπϟا) 
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 ϥΎϘΑΎτΘϣ ϞϴτΘδϤϟا اήτق 
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ΕΎϴτόϤϟا :ABDE ،ϞϴτΘδϣ BC  DC .
ΏϮϠτϤϟا :AC  EC 
ϥΎϫήΒϟا:  ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :

1 )ABDE ،ϞϴτΘδϣ BC  DC           .(ΕΎϴτόϣ) 
2 )ABDEωاοأ ϱίاϮΘϣ                     .(ϞϴτΘδϤϟف اϳήόΗ) 
3 )AB  DE                (ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ) 
4 )Bϭ DϥΎΘϤ΋Ύق                         .(ϞϴτΘδϤϟف اϳήόΗ) 
5 )BD                                   (ΔϘΑΎτΘϣ ΔϤ΋ΎϘϟا Ύϳاϭΰϟا ϊϴϤΟ) 
6)ABC EDC                        (SAS )
7 )AC  EC            (ΔϘΑΎτΘϣ ϦϴϘΑΎτΘϤϟا ϦϴΜϠΜϤϟا ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا) 
 
 
 
 
 
 

 



 

 

 

 

 
 

 
 Ϟϴϣ5 5 4 1

:
2 2 3 5

WX
     

 

 Ϟϴϣ5 3 2
:

3 1 2
YZ

   

 
  ΎϤΑ Ϟϴϣ ϥأWXϱϭΎδϳ ا  ϞϴϣYZ ، ϥΎϳίاϮΘϣ ήϴغ ΎϤϬϧأ ϱأ·Ϋ ϥWXYZ 

 βϴϟ Ϛϟάϟ ωاοأ ϱίاϮΘϣWXYZ βϴϟ ϡϞϴτΘγ. 
 

 
 

    
   
   
   

2 2

2 2

2 2

2 2

4 4 3 2 25 5

4 4 2 2 64 8

4 4 2 3 25 5

4 4 3 3 64 8

AB

BC

CD

AD

    
     
      
    

 

 
 



 

 

 
 ϥأ ΎϤΑAB = 5 = CD, BC = 8 = AD ϥΈف ،ABCDωاοأ ϱίاϮΘϣ  . ΎϤΑϭ

 ϥأBD = 89  = ACϥΎϘΑΎτΘϣ ϦϳήτϘϟا ϥΈف ، . ϞϜشϟΎف ϚϟάϟABCD 
ϞϴτΘδϣ .

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 



 

 

 

 
2BD AC ft  

      
     
 

2 2 2

2 2 2

2

6 2

3

6 3

6 4

CB

. ft

AB AC

CB

CB

CB

 
 
 


 

 
 ήاأخ ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳϭ ϥΎϘΑΎτΘϣ ϞϴτΘδϤϟا اήτق 

 65

180 65 65

50

50

AE CE

m CAE m ACE

m AEC

m AEC

m AEC m DEB


   
   
 
   



  





 

      
65

90 65 25

m ACE

m ECD

 
   



  
 

 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
 

2 3 4

2 4 3

4

5

1

ZY WX

x x

x x

x

WX x

WX


  
  


 


 

     

3 5 2 11

11 5

16

3 5 2 11

5 6

5 16 6 86

8

43

6

2

86 2

PY WP

x x

x

x

WY WP PY

WY x x

WY x

WY

ZX WY

ZX ZP PX

ZP PX

ZX ZP

ZP

ZP


  
 


 
   
 
   
 
 






 

 



 

 

 
 

90

2 5 2 7 90

4 2 90

4 92

23

3

2 7 2 23 7

9

m ZYW m WYX

x x

x

x

x

m ZYW x

m ZYW

   
   
 


     
 





 

 

 
 

4 9 2 5

4 2 5 9

2 14

7

2

2 4 9

38

2 28 9

ZP PY

x x

x x

x

x

ZP PX

ZX ZP PX

ZX ZP

ZX x

ZX

ZX


  
  



 

 
 
 

 
90

5 12 3 6

2 18

9

m XZY m XZW

x x

x

x

   
  



 

 
 
 



 

 

 

              

3 6

3 9 6 33

57

33

90 33

m XZY x

m XZY

m ZXW

m ZXY

  
    
 
   





 

 
 

         

90

9 11 90

2 20 90

2 110

55

11 55 11 44

90 44 46

m WZX m ZXW

x x

x

x

x

m ZXW x

m ZXY



 

   
   
 


     
   

 

 
ϥΎϫήΒϟا:  ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :

1 )ABCDϞϴτΘδϣ                         .(ϰτόϣ) 
2 )ABCDωاοأ ϱίاϮΘϣ                .(ϞϴτΘδϤϟف اϳήόΗ) 
3 )AD  BC                 (ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϤϟ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ) 
4 )DC CD                               (αΎϜόϧاا ΔϴصΎخ) 
5 ) AC BD                               (ϥΎϘΑΎτΘϣ ϞϴτΘδϤϟا اήτق) 
6)ADC BCD  (                     SSS )
 



 

 

 

 
ϥΎϫήΒϟا:  ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :

1 )QTVW ؛ϞϴτΘδϣ QR  ST                 .(ΕΎϴτόϣ) 
2 )QTVWωاοأ ϱίاϮΘϣ                           .(ϞϴτΘδϤϟف اϳήόΗ) 
3 )WQ VT                 (ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϤϟ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ) 
4 )Q ϭ TϥΎΘϤ΋Ύق                                    .(ϞϴτΘδϤϟف اϳήόΗ) 
5 )Q  T                                 (ΔϘΑΎτΘϣ ΔϤ΋ΎϘϟا Ύϳاϭΰϟا ϊϴϤΟ) 
6 )QR = ST                               (ΔϤϴϘΘδϤϟا ϊτϘϟق اΑΎτΗ فϳήόΗ) 
7 )RS  RS                                            (αΎϜόϧاا ΔϴصΎخ) 
8 )RS = RS                               (ΔϤϴϘΘδϤϟا ϊτϘϟق اΑΎτΗ فϳήόΗ) 
9 )QR + RS = RS + ST                          (ΔفΎοاإ ΔϴصΎخ) 

10 )QS = QR + RS , RT = RS + ST      ( ϊτϘϟا ϊϤΟ ΔϤϠδϣ
ΔϤϴϘΘδϤϟا) 

11 )QS = RT                                          (ξϳϮόΘϟΎΑ) 
12 )QS RT                          (ΔϤϴϘΘδϤϟا ϊτϘϟق اΑΎτΗ فϳήόΗ) 
13 ) SWQ RVT  (                               SAS )

 
 

 
 

 Ϟϴϣ2 5
7

4 5
WX

   

 Ϟϴϣ6 1
7

2 3
YZ

   

 



 

 

 Ϟϴϣ1 5 6
7 5 2

XY
   

 Ϟϴϣ1 2 1
7 4 3

ZW
    

 Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑ ؛Ϣόϧ WX Ϟϴϣ ϱϭΎδϳ YZ ϱϭΎδϳϭ 7 Ϟϴϣϭ ،XY ϱϭΎδϳ 

 ϞϴϣZWϱϭΎδϳϭ 1
7
 . ϥΈفWXYZωاοأ ϱίاϮΘϣ .  Ώήο ϞصΎΣ ϥأ ΎϤΑϭ

 ϱϭΎδϳ ϦϳέϭΎΠΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϲϠϴϣ -1 ΓΪϣΎόΘϣ ΓέϭΎΠΘϤϟا ωاοاأ ϥΈف ،
ΔϤ΋Ύق Ύϳϭاί ϞϜشΗϭ . ϞϜشϟΎف ϚϟάϟWXYZϞϴτΘδϣ . 

 
    

   
   
   

2 2

2 2

2 2

2 2

4 3 3 3 37

5 4 2 4 37

4 4 4 3 65

3 5 3 2 65

MJ

KL

LM

JK

     
     
      
    

 

      ϥأ ΎϤΑJK =  LM  , KL  = MJ  ϥΈفJKLMωاοأ ϱίاϮΘϣ  . 

   
   

2 2

2 2

3 4 3 4 98

5 4 2 3 106

JL

KM

    
     

 

 ϥأ ΎϤΑϭKM  = 106, JL = 98 .
 ϥΈفKM KLϦϴϘΑΎτΘϣ ήϴغ ϥاήτϘϟΎف ϥΫ· ، . ϞϜشϟΎف ϚϟάϟJKLM βϴϟ 

  .ϴτΘδϣاً 
 



 

 

 

 
    

   
   
   

2 2

2 2

2 2

2 2

2 4 2 5 45

0 6 2 1 45

2 0 2 2 20

6 4 1 5 20

TQ

RS

QR

ST

     
     
     
    

 

          ϥأ ΎϤΑQR = ST, RS  = TQ   ϥΈفQRSTωاοأ ϱίاϮΘϣ   .
        ϥأ ΎϤΑϭQS = 65  = RTϥΎϘΑΎτΘϣ ϦϳήτϘϟا ϥΈف ، . ϞϜشϟΎف ϥΫ·QRST  

        ϞϴτΘδϣ .
 

 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 Ϟϴϣ1 1 2
6 8 2

KG
   

 

 Ϟϴϣ1 7 6
6 7 1

HJ
    

 

 Ϟϴϣ8 6 2
8

1 1 2
JK

      

 

 Ϟϴϣ8 1 7
8

1 8 7
GH

   

 Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑ ؛ϢόϧKG Ϟϴϣ ϱϭΎδϳ HJ ϱϭΎδϳϭ 1
6
 Ϟϴϣϭ ،JK ϱϭΎδϳ 

ϞϴϣGHϱϭΎδϳϭ 8 . ϥΈفGHJKωاοأ ϱίاϮΘϣ .  Ώήο ϞصΎΣ ϥأ ΎϤΑϭ
 ϦϳέϭΎΠΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϲϠϴϣ  اϱϭΎδϳ1 ΓέϭΎΠΘϤϟا ωاοاأ ϥΈف ، Ζδϴϟ

ϭ ΓΪϣΎόΘϣ اΔϤ΋Ύق Ύϳϭاί ϞϜشΗ . ϞϜشϟΎف ϚϟάϟWXYZ  βϴϟϞϴτΘδϣ. 
 

 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 

 
1 2 90

1 40 90

1 90 4

1 50

0

  
  
  
 



 

 



 

  
 

                         ΎϴϠاخΩ ϝΩΎΒΘϟΎΑ47 0ACB    
 

                                 ΎϴϠاخΩ ϝΩΎΒΘϟΎΑ3 2 40    
  

   

 

4 90 3

4 90 40 50

6 4 50

5 180 50 50 80

  
   
  
    



  





 

 
                                      ϦϴόϠπϟق اΑΎτΘϣ ΚϠΜϣ        6 4 50                                     

 
8 ΔϠϤϜϣ 5  

8 180 8 1000       
 
 
 
 
 
 
 

 



 

 

 

 
ΔϳϭΎδΘϣ ΔϳΪϳΪΤϟا Ϣ΋ΎϋΪϟا ϝاϮρأ ϥϮϜΗ ϥأ ΐΠϳ Ϣ΋اϮق Ύϳاϭΰϟا ϥϮϜΗ ϰΘΣ . ΎϤΑϭ

 Δϳήψϧ ϝΎϤόΘγا ϦϜϤϴف ،ΔϣϮϠόϣ فϮفήϟا ϦϴΑ ΔفΎδϤϟاϭ ϡϮϠόϣ فήϟا ϝϮρ ϥأ
 ΔϣΎϋΪϟا ϝϮρ ϥأ ΪΟϭ Ϊقϭ ،ΔϳΪϳΪΤϟا ΔϣΎϋΪϟا ϝϮρ ΩΎΠϳإ ΙέϮغΎΜϴ3فϭ ϡاΪ3 أق 

ΕΎصϮΑ.     
   
 

2 22

2 22

2

3

15 3 12

15 3 12

225 1296 1521

39
39

12

NP

NP

N

i t

P

NP n f

  
  
  

  
 

 
ΕΎϴτόϤϟا :WXYZ ϩاήτق ϞϴτΘδϣ WYϭ XZ .
ΏϮϠτϤϟا :WY  XZ 

 
ϥΎϫήΒϟا :

1 )WXYZ ϩاήτق ϞϴτΘδϣ WY ϭXZ     .(ΕΎϴτόϣ) 
2 )WY  XZ            (ΔϘΑΎτΘϣ ϞϴτΘδϤϠϟ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ) 
3 )WZ  WZ                                    (αΎϜόϧاا ΔϴصΎخ) 
4 ) YZW , XWZ ϥΎΘϤ΋Ύق            .(ϞϴτΘδϤϟف اϳήόΗ) 
5 ) YZW XWZ                  (ΔϘΑΎτΘϣ ΔϤ΋ΎϘϟا Ύϳاϭΰϟا ϊϴϤΟ) 
 



 

 

 
6  )XWZ YZW  (                      SAS )
7 ) XZ WY        (ΔϘΑΎτΘϣ ϦϴϘΑΎτΘϤϟا ϦϴΜϠΜϤϟا ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا) 

 

 
ΕΎϴτόϤϟا :WXYZϭ ωاοأ ϱίاϮΘϣ  WY  XZ 
ΏϮϠτϤϟا :WXYZϞϴτΘδϣ  .
ϥΎϫήΒϟا:  

1 )WXYZϭ ωاοأ ϱίاϮΘϣ  WY  XZ  (ΕΎϴτόϣ) 
2 )WX  YZ , XY  WZ       ( ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ

ϥΎϘΑΎτΘϣ ωاοاأ) 
3 ) WZX XYW  (                           SSS )
4  )WZX XYW     ( ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴΜϠΜϣ ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا

ΔϘΑΎτΘϣ) 
5 )WZX XYW                           (ΔϘΑΎτΘϤϟا Ύϳاϭΰϟف اϳήόΗ) 
6 )ZWX ϭ YXWϥΎΘϠϣΎϜΘϣ           .( ϱίاϮΘϣ ϲف ΔفϟΎΤΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا

ΔϠϣΎϜΘϣ ωاοاأ) 
7 )mAD ZWX + 

m    2 2
0 1 6 4 1 101100      YXW = 180º      

(ϦϴΘϠϣΎϜΘϤϟا ϦϴΘϳϭاΰϟف اϳήόΗ) 
8 )XYZ , WZY ϥΎΘϤ΋Ύق .( ϥΈف ϦϴΘϠϣΎϜΘϣϭ ϦϴΘϘΑΎτΘϣ ϥΎΘϳϭاί ΖϧΎϛ اΫ·

ΔϤ΋Ύق ΎϤϬϨϣ ًاϛ) 
9 )XYZ , WZY ϥΎΘϤ΋Ύق  .( ΔϤ΋Ύق ωاοأ ϱίاϮΘϣ Ύϳاϭί ϯΪΣ· ΖϧΎϛ اΫ·

ΔϤ΋Ύق ϊΑέاأ ϩΎϳاϭί ϥΈف) 
10 )WXYZϞϴτΘδϣ                             .(ϞϴτΘδϤϟف اϳήόΗ) 

 
 
 
 



 

 

 

 
ωاοاأϭ ΐόϠϤϟا ϱήτق βϴϘϳ ϥأ ΐΠϳ . ϦϴόϠο Ϟϛϭ ϦϴϘΑΎτΘϣ ϥاήτϘϟا ϥΎϛ اΫΈف

 ϞϜشϟا ϞϴτΘδϣ ΐόϠϤϟا ϥΈف ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ
 
 

 
  

 
 

 ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ABCD MNOP WXYZ 
Δϳϭاΰϟا ARB BRC MRN NRO WRX XRY 

Δϳϭاΰϟا αΎϴ90 ق 90 90 90 90 90 
 

 
ϥاΪϣΎόΘϣ Ϫϳήτق ϥΈف ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔόΑέاأ ωاοاأ ΖϧΎϛ اΫ·  .
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     
 
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2 2 2

2

8
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1

100

0

6

WY XZ
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XZ

XZ

XZ

XZ WY


 
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
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 

 



 

 

 

 

 

90

60 90

30

4 6 30

4 30 6

4 24

180 2 30
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11 1
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1
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1
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x

x

x

x
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y

y
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  
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
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 Ύϳاϭί Ϧϣ ϦϴΘϳϭاί ϥΈف ًΎϴϋΎΑέ ًاϜا شϜشϴϟ ϥΎϘΑΎτΘϣ ϥΎΜϠΜϣ ΐΗήϳ ΎϣΪϨϋ ء؛ΎϤϴش

ΚϠΜϤϟ ΩήفϨϣ αأέ Ϧϣ ϥΎΠΗΎϧ ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا .
 ϦϴΜϠΜϤϟا ϲف Ύϳاϭΰϟا ϯΪΣ· ϥϮϜΗ ϥأ ΐΠϳ ًاϴτΘδϣ ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϥϮϜϳ ϲϜϟϭ

ΔϤ΋Ύق ϦϴϘΑΎτΘϤϟا.  

 
 

x = 0, x = 6, y = 0, y = 4 
 ϝϮρAB ϱϭΎδϳ 0 – 6 ϭ6 أΕاΪΣϭ  .

 ϝϮρϭDC ϱϭΎδϳ 6 – 0 ϭ6 أ Ϟϴϣ ،ΕاΪΣϭ AB Ϟϴϣϭ ،ًاήصف ϱϭΎδϳ 
DC ًاήصف ϱϭΎδϳ .  

 ΔϳήψϨϟا ΐδΤΑϭ ϪϧΈف ،ϥΎϘΑΎτΘϣϭ ϥΎϳίاϮΘϣ ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϠϟ ϦϴόϠο ϥأ ΎϤΑϭ
1.12ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϥϮϜϳ ، .
 ϥأAB ϭ ϲϘأف BC ϲΘϟا Δϳϭاΰϟا αΎϴقϭ ϥاΪϣΎόΘϣ ϦϴϤϴϘΘδϤϟا ϥΈف ϲγأέ 

 ΎϬϧاϜشϳ90º .
 ΔϳήψϨϟا ΐδΣϭ1.6 ϊΑέاأ ϩΎϳاϭί ϥΈف ΔϤ΋Ύق Δϳϭاί ωاοأ ϱίاϮΘϤϟ ϥΎϛ اΫ· ،

Ϣ΋اϮق .
 .ΐδΣϭ Ϛϟάϟ اϳήόΘϟف ϮΘϣ ϥϮϜϳاϱί اأοاϴτΘδϣ ωاً 

 
 
 



 

 

 
 

 
 

 ϥϮϜϳ ϞϴτΘδϤϟف اϳήόΗ ϰϠϋ ًءΎϨΑ Ϫϧأ ωاοأ ΕΎϳίاϮΘϣ ϥϮϜΗ ΕاϴτΘδϤϟا Ϟϛ
ϦϴϳίاϮΘϣ Ϫϴف ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ . ϩΎϳاϭί ϥϮϜΗ ϱάϟا ωاοاأ ϱίاϮΘϣϭ

άϟا ϮΘϣ ξόΑ ϥϮϜΗاΕΎϳί اأοاϴτΘδϣ ωاϭ ،ΕأΎϣ .  قϮاϴτΘδϣ ϥϮϜϳ Ϣ΋اً 
ΕاϴτΘδϣ ϥϮϜΗ فا Ϣ΋اϮق Ζδϴϟ ϩΎϳاϭί ϱάϟا ήخϵا ΎϬπόΑ .
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                                           ΎϴϠاخΩ ϝΩΎΒΘϟΎΑ     56DBC   

                    ΔϤ΋Ύق ϞϴτΘδϤϟا Ύϳاϭί90 56 34ABD     
 (ήاأخ ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳϭ ϥΎϘΑΎτΘϣ ϞϴτΘδϤϟا اήτق)                 PB AP  

   

 
34

180 34 34

1

1 0

1

8 68

2

BAP

APB

APB

APB

 
   
  
 



 



 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
 

 



 

 

 

 

 

 

2 5 2 21 180

4 16 180

4 180

2 7 9
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

 

 

3 3 4 19

4 17 2 1

4 2 1 17
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2 5 4 9

2 4 9 5

2 14

3 2 6

7 3 2 6

10 2 6

2 10 6

2 4
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   

  

  
  
 
 



 

 

 

 ϲϫ ΎϤϬόρΎϘΗ ΔτϘϧ ϥΈف ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ اϛ فμϨϳ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϱήτق ϥأ ΎϤΑ
 Ϧϣ Ϟϛ فμΘϨϣ ΔτϘϧAC  , BD . فμΘϨϣ ΔτϘϧ ΪΟϭأAC ΎϫΎفήρ ϲΘϟا    1,3 , 4, 2 

1 2 1 2,
2 2

x x y y      = 
1 4 3 2

2 2
,

 
 (صϴغΔτϘϧ Δ اμΘϨϤϟف)       

 2.5, 0.5                                                      (ςϴδΒΘϟΎΑ) 
 ϱήτق ϊρΎϘΗ ΔτϘϧ ΎϴΛاΪΣ· ϥΫ· ABCD ΎϤϫ  2.5, 0.5 

 
 
 
 



 

 

 
 

  
    2 2

4 52 5 49 32 4       
 

 
     2 2

0 1 6 4 1 101100      

       2 2
4 3 3 4 49 4 989       

 



 

 

 

 

 

 
 ήاأخ ΎϤϬϨϣ اϛ فμϨϳϭ ϥاΪϣΎόΘϣ Γاήτق ϦϴόϤϟص ا΋Ύμخ Ϧϣ 

 ϥΫ·FGK Δϳϭاΰϟا Ϣ΋Ύق  
ΙέϮغΎΜϴف Δϳήψϧ ϡاΪΨΘγΎΑϭ  :      

     
     

2 2 2

2 2 2

2 2 2

13 5

13 5 144

12

12

FG GK FK

GK

GK

GK

JK GK

 
 
  


 

 

 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
 Ύϳاϭΰϟف اμϨΗ έΎτااق ϥأ ϦϴόϤϟص ا΋Ύμخ Ϧϣ 

9 5 6 7

9 6 7 5

3 1

4

2

KFG JFK

y y

y y

y

y

 
  
  



 

 
     ΕΎϴτόϤϟا  :SQ ـϟ فμϨϣ ΩϮϤϋ PR ،PR ـϟ فμϨϣ ΩϮϤϋSQ .

RMSϦϴόϠπϟق اΑΎτΘϣ .
ΏϮϠτϤϟا :PQRSϊΑήϣ  .

ήΣ ϥΎϫήΑ :
 ϥأ ΎϤΑSQ ـϟ فμϨϣ ΩϮϤϋ PR ϥΈف SQ  PR ϭ MP  MR ΐδΣ 

. اϳήόΘϟف
 ϥأ ΎϤΑϭPR ـϟ فμϨϣ ΩϮϤϋSQ ϥΈف ،MS QM 
 ϥأ ΎϤΑϭRMS ϥΈف ϦϴόϠπϟق اΑΎτΘϣMS  MRفϳήόΘϟا ΐδΣ  .

 ϥϮϜΗ ξϳϮόΘϟΎΑϭMS  MP  ϱΪόΘϟا ΔϴصΎخϭ قΑΎτΘϟف اϳήόΗ ΐδΤΑϭ ϥΫ· ،
 ϥϮϜϳMS = MP = QM = MR ΞΘϨϳ ΔϤϴϘΘδϤϟا ϊτϘϟا ϊϤΟ ΔϤϠδϣ Ϧϣϭ ،

ϥأ :MS MQ SQ  ϭMP MR PR  
 ϥϮϜϳ ξϳϮόΘϟΎΑϭMS + MS = SQ ϭ MS + MS = PR ،

ϥΫ·SQ PR 
 ϥϮϜϳ قΑΎτΘϟف اϳήόΗ ΐδΣϭ ϚϟάϟSQ PR 

 ϱήτق ϥأϭPQRS ϥΈف ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ PQRSϞϴτΘδϣ  .
 ϥΈف ϥاΪϣΎόΘϣ ϦϳήτϘϟا ϥأϭPQRSϦϴόϣ  . ϥأϭPQRS ϪϧΈف Ϧϴόϣϭ ϞϴτΘδϣ 

ϊΑήϣ .



 

 

 
 

 
 ϱίاϮΘϣ ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϥأ ΖϤϠϋ اΫ· ا· ΝΎΘϨΘγا ااάϬϟ ϞصϮΘϟا ϦϜϤϳ ا؛ ا

ωاοأ .

 
 ΎϬϨϣ ΓΪΣاϭ Ϟϛ αΎϴق ϥϮϜϴδف ΔϘΑΎτΘϣ ϊΑέاأ Ύϳاϭΰϟا ΖϧΎϛ اΫ· ؛Ϣόϧ4 ÷ 360 

 ϭ90أωاοأ ϱίاϮΘϣ ΔότϘϟا ϥϮϜΗϭ ΔϘΑΎτΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ϥϮϜΗ ϪϴϠϋϭ  .
 Δϳϭاί Ϟϛ ΖϧΎϛ اΫ·ϭ90º ϥϮϜΗ ϪϴϠϋϭ ،Ϣ΋اϮق Ύϳاϭί ϊΑέأ ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϠϟ ϥΈف 

 ً ΎόΑήϣ ًΎπϳأ ϥϮϜΘδف ϦϴϘΑΎτΘϣ ϥΎϴϟΎΘΘϤϟا ϥΎόϠπϟا ϥΎϛ اΫ·ϭ ،ًاϴτΘδϣ ΔότϘϟا .
 

 
 

 .اϞϤόΘγ صϴغΔ اΎδϤϟفϲϟϮρ ϦϴΑ ΔϧέΎϘϤϠϟ ϦϴΘτϘϧ ϦϴΑ Δ اϦϳήτϘϟ: أϭاً 

   
   

2 2

2 2

2 658 6 11 3

5 4 2 653 0 1J

M

L

K      
    

  

 ϥاήτϘϟا ϥأ ΎϤΑKM ,JL ϞϴτΘδϣ ϞϜشϟا ϥΫ· ϥΎϘΑΎτΘϣ ΎϤϫ ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ  
ΎϴϧΎΛ : ϥاΪϣΎόΘϣ ϥاήτϘϟا ϥΎϛ اΫ· Ύϣ ΪϳΪΤΘϟ ϞϴϤϟا Δغϴص ϞϤόΘγا 

Ϟϴϣ :7 14 8 6
4 8 11 3

KM
      

 

Ϟϴϣ :4 8 3 5
7 14 0 14

JL
   

 ϦϴϠϴϤϟا Ώήο ϞصΎΣ ϥأ ΎϤΑ =1 ϥ΄ا فάϟ ϥاΪϣΎόΘϣ ϦϳήτϘϟا ϥΈف JKLM 
Ϧϴόϣ. 

 
 



 

 

 
 

 : ϘΤΗق

   
   

2 2

2 2

5 8 0 11 130

8 3 11 14 130

JK

KL

    
     

  

 ϥ΄ا فάϟJKLMϦϴόϣ . 

Ϟϴϣ :3 8 5
11 11 0

JK
   

Ϟϴϣ :11 3 8
3 11 14

KL
   

 ϦϴϠϴϤϟا Ώήο ϞصΎΣ ϥأ ΎϤΑ =1 ϦϴϟΎΘΘϤϟا ϦϴόϠπϟا ϥΈف JK ϭ KL  
 ϥ΄ا فάϟ ϥاΪϣΎόΘϣJKLMϊΑήϣ . 

 
 
 
 
 



 

 

 

        
 

114BCD BAD    ΔϘΑΎτΘϣ ΓήυΎϨΘϤϟا Ύϳϭاΰϟا   
AC فμϨϳ BAD  

114
2

57BAC    

  
 ΔϘΑΎτΘϣ Ϫϋاοأ ϊϴϤΟ ϥΫ· Ϧϴόϣ ϞϜشϟا ϥأ ΎϤΑ  
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ΕΎϴτόϤϟا :ABCD Ϫϴف Ϧϴόϣ BDήτق  .
ΏϮϠτϤϟا :AP CP 
ϥΎϫήΒϟا : ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) 

1 )ABCD Ϫϴف Ϧϴόϣ BD              ήτق (ϰτόϣ) 
2 ) CBP ABP                       (ϩΎϳاϭί ϥΎفμϨϳ ϦϴόϤϟا اήτق) 
3 )PB  PB                                    (αΎϜόϧاا ΔϴصΎخ) 
4 )AB CB                                   (ϦϴόϤϟف اϳήόΗ) 
5 )APB CPB  (                        SAS )
6 )AP CP          (ΔϘΑΎτΘϣ ϦϴϘΑΎτΘϤϟا ϦϴΜϠΜϤϟا ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا) 

 
 

 ωاοاأ ϥأ ΎϤΑϭ ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϞϜشϟا ϥΫ· قΑΎτΘϣ Δϴοέاأ ρاΑ ϊϴϤΟ ϥأ ΎϤΑ
 Δϳήψϟا ΐδΤΑϭ Ϧϴόϣ ϞϜشϟا ϥΫ· ΔϘΑΎτΘϣ ΔϴϟΎΘΘϤϟ5.20ا ϊΑήϣ ϞϜشϟا ϥΈف  

  
 

 



 

 

 
 

 
 

 
 .اϞϤόΘγ صϴغΔ اΎδϤϟفϲϟϮρ ϦϴΑ ΔϧέΎϘϤϠϟ ϦϴΘτϘϧ ϦϴΑ Δ اϦϳήτϘϟ: أϭاً 

   
   

2 2

2 2

1 1 2 4

2 4 1 1 3

36

6

6

6RT

QS     
       


  

 ϥاήτϘϟا ϥأ ΎϤΑRT,QS ϞϴτΘδϣ ϞϜشϟا ϥΫ· ϥΎϘΑΎτΘϣ ΎϤϫ ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ  
ΎϴϧΎΛ : ϥاΪϣΎόΘϣ ϥاήτϘϟا ϥΎϛ اΫ· Ύϣ ΪϳΪΤΘϟ ϞϴϤϟا Δغϴص ϞϤόΘγا 

Ϟϴϣ :0 1 1 8 6
6 4 2 11 3

QS
      

 

Ϟϴϣ :6 2 4
0 1 1

RT
     

 ϦϴϠϴϤϟا Ώήο ϞصΎΣ ϥأ ΎϤΑ =1 ϥ΄ا فάϟ ϥاΪϣΎόΘϣ ϦϳήτϘϟا ϥΈف QRST 
Ϧϴόϣ . 

 ϞϜشϟا ϥΫ·ϊΑήϣϭ Ϧϴόϣϭ ϞϴτΘδϣ ϥΎϘΑΎτΘϣ ϦϴϴϟΎΘΘϤϟا ϦϴόϠπϟا ϥ؛ أ
ϥاΪϣΎόΘϣϭ .

 
6) ϦϴϘΑΎτΘϣ ήϴϋϭ ϦϳΪϣΎόΘϣ ήϴغ Ϫϳήτق ϥء؛ أϲا ش  .

 .اϞϤόΘγ صϴغΔ اΎδϤϟفϲϟϮρ ϦϴΑ ΔϧέΎϘϤϠϟ ϦϴΘτϘϧ ϦϴΑ Δ اϦϳήτϘϟ: أϭاً 

   
   

2 2

2 2

402 4 1 1

1 2 33 22

Q

RT

S       
     

  

 ϥاήτϘϟا ϥأ ΎϤΑRT,QS ϞϜشϟا ϥΫ· ϥΎϘΑΎτΘϣ ήϴغ ΎϤϫ ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ βϴϟ 
 ϊΑήϣ βϴϟ ϞϜشϟا ϥΫ· ϞϴτΘδϣ βϴϟ Ϫϧأ ΎϤΑϭ ϞϴτΘδϣ βϴϟ 

ΎϴϧΎΛ : ϥاΪϣΎόΘϣ ϥاήτϘϟا ϥΎϛ اΫ· Ύϣ ΪϳΪΤΘϟ ϞϴϤϟا Δغϴص ϞϤόΘγا 

Ϟϴϣ :6 2 4 8 6
3

2 1 1 11 3
QS

           



 

 

 

Ϟϴϣ :4 1 3
1

4 2 2
RT

      

  ϦϴϠϴϤϟا Ώήο ϞصΎΣ ϥأ ΎϤΑ1  ϥ΄ا فάϟ ϥاΪϣΎόΘϣ ήϴغ ϦϳήτϘϟا ϥΈف 
QRSTϦϴόϣ βϴϟ  . 

 βϴϟ ϞϜشϟا ϥΫ·ϭ ϞϴτΘδϣ اϭ Ϧϴόϣ اϊΑήϣ 
 
 



 

 

 
    ΔϘΑΎτΘϣ ΔϴϟΎΘΘϤϟا ωاοاأ ϦϴόϤϟص ا΋Ύμخ 

14BC AB  
  

 Δϳϭاΰϟف اμϨϳ ϦϴόϤϟا اήτق ϭ ϥΎϘΑΎτΘϣ ϥΎΘϠΑΎϘΘϤϟا ϥΎΘϳϭاΰϟا 
118

5
118
2

9

BCD BAD

BCD

  
   

 

 
 

3 1 9

2 9 1

2 10

5

3 1 9

15 1 5

8

9

2

AP PC

x x

x

x

x

AC AP PC

AC x x

AC

AC


  
 


 
   
   


 

 
 



 

 

 
 

 
      ϥΎΘϠϣΎϜΘϣ ϥΎΘفϟΎΤΘϤϟا ϥΎΘϳϭاΰϟ180اm ABC m BCD     

2 7 2 3 180

4 4 180

4 184

46

2 3

95

x x

x

x

x

m BCD x

m BCD

   
 


  
 





 

                     ΔϘΑΎτΘϣ ΓήυΎϨΘϤϟا Ύϳاϭΰϟ95  اm DAB m BCD     
 

 
3 15 90

3 15 90

3 10

35

5

m DPC x

x

x

x

   
 



 

 
       ΕΎϴτόϤϟا :QRST ،ωاοأ ϱίاϮΘϣ TR QS ؛mQPR = 90º 

        ΏϮϠτϤϟا :QRSTϊΑήϣ  .
 ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :

1 )QRST ؛ωاοأ ϱίاϮΘϣ mQPR = 90º ،TR QS .(ΕΎϴτόϣ) 
2 )QRSTϞϴτΘδϣ    .(ϞϴτΘδϣ ϪϧΈف ϦϴϘΑΎτΘϣ ωاοأ ϱίاϮΘϣ اήτق ϥΎϛ اΫ·) 
 



 

 

 
3 )QPRΔϤ΋Ύق            .(ΔϤ΋ΎϘϟا Δϳϭاΰϟف اϳήόΗ) 
4 )QS TR                (ΪϣΎόΘϟف اϳήόΗ) 
5 )QRSTϦϴόϣ             .(Ϧϴόϣ ϪϧΈف ϦϳΪϣΎόΘϣ ωاοأ ϱίاϮΘϣ اήτق ϥΎϛ اΫ·) 
6 )QRSTϊΑήϣ          .   ( ΔϳήψϨϟاً 1.2اϴτΘδϣ ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϥΎϛ اΫ· ؛

ϊΑήϣ ϪϧΈف ًΎϨϴόϣϭ) 

 
ϥΎϫήΒϟا :  ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :

1 )JKQPϊΑήϣ  .ML Ϧϣ ًاϛ فμϨΗ JP ϭ KQ .(ΕΎϴτόϣ) 
2 )JKQPωاοأ ϱίاϮΘϣ             .(ωاοأ ΕΎϳίاϮΘϣ ΕΎόΑήϤϟا ϊϴϤΟ) 
3 )JK || ML                           (ωاοاأ ϱίاϮΘϣ فϳήόΗ) 
4 )JP  KQ              (ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϤϟ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ) 
5 )JP KQ                (ΔϤϴϘΘδϤϟا ϊτϘϟق اΑΎτΗ فϳήόΗ) 
6),JM MP KL LQ                     (فμϨϤϟف اϳήόΗ) 
7) ,JP JM MP KQ KL LQ     ( ϊτϘϟا ϊϤΟ ΔϤϠδϣ

ΔϤϴϘΘδϤϟا)  
8 )2 , 2JP JM KQ KL                         (ξϳϮόΘϟΎΑ) 
9 )2 2JM KL                                          (ξϳϮόΘϟΎΑ) 

10 )JM KL                                          (ΔϤδϘϟا ΔϴصΎخ) 
11  )KL JM                          (ΔϤϴϘΘδϤϟا ϊτϘϟق اΑΎτΗ فϳήόΗ) 
12 )JKLMωاοأ ϱίاϮΘϣ  .  ( ϲϋΎΑέ ϞϜش ϲف ϥاΑΎϘΘϣ ϥΎόϠο ΪΟϭ اΫ·

ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϪϧΈف ϦϴϳίاϮΘϣϭ ϦϴϘΑΎτΘϣ) 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
 ϦϴϋέΎشϟا ϦϴΑ ΔϧϮϜΘϤϟا Δϳϭاΰϟا αΎϴ؛ قϦϴόϣ60º ϥΎΘϠΑΎϘΘϤϟا ϥΎΘϳϭاΰϟاϭ ،

 ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا Ύϳاϭί ϯΪΣ· αΎϴϘف Ϛϟάϟ ،ϥΎΘϘΑΎτΘϣ αأήϟΎΑ29º ϥأ ΎϤΑϭ 
 ΎϬϧΈف Ϛϟάϟ ،ΔϘΑΎτΘϣ ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ωاοأ ϥΈف Ϫδفϧ ϝϮτϟا ΓΎشϤϟا ϱήϤϤϟ

 ً ΎϨϴόϣ ϞϜشΗ. 

 
ΔϨϜϤϣ ΔΑΎΟ· ا؛ : Ϫϳήτقϭ ΔϘΑΎτΘϣ ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϠϟ ΔόΑέاأ ωاοاأ ϥأ ΎϤΑ

Ϧϴόϣ ϭأ ϊΑήϣ ϞϜشϟا ϥΈف ،ϥاΪϣΎόΘϣ . ΝΎΘΤϳ ϊΑήϣ ϞϘΤϟا ϥأ Ϧϣ قϘΤΘϠϟϭ
ϥΎϘΑΎτΘϣ ϦϳήτϘϟا ϥأ ΕΎΒΛ· ϰϟ· ωέاΰϤϟا .

 

 
 

 
 .اϞϤόΘγ صϴغΔ اΎδϤϟفϲϟϮρ ϦϴΑ ΔϧέΎϘϤϠϟ ϦϴΘτϘϧ ϦϴΑ Δ اϦϳήτϘϟ: أϭاً 

   
   

2 2

2 2

80

20

4 4 1 3

1 1 1 3

J

KM

L       
     

  

 ϥاήτϘϟا ϥأ ΎϤΑJL ,KM ϞϜشϟا ϥΫ· ϥΎϘΑΎτΘϣ ήϴغ ΎϤϫ ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ βϴϟ 
  ϊΑήϣ βϴϟϭ ϞϴτΘδϣ βϴϟ 

ΎϴϧΎΛ : ϥاΪϣΎόΘϣ ϥاήτϘϟا ϥΎϛ اΫ· Ύϣ ΪϳΪΤΘϟ ϞϴϤϟا Δغϴص ϞϤόΘγا 

Ϟϴϣ :8 4 4
2

4 1 3
JL

       

 



 

 

 
 

Ϟϴϣ :1 2 1 1
2 4 1 3

KM
      

 ϦϴϠϴϤϟا Ώήο ϞصΎΣ ϥأ ΎϤΑ =1 ϥ΄ا فάϟ ϥاΪϣΎόΘϣ ϦϳήτϘϟا ϥΈف JKLM 
Ϧϴόϣ . 

 ϞϜشϟا ϥΫ· ϦϴόϣϦϴϘΑΎτΘϣ ήϴغϭ ϥاΪϣΎόΘϣ Ϫϳήτق ϥأ ، .
 

 .اϞϤόΘγ صϴغΔ اΎδϤϟفϲϟϮρ ϦϴΑ ΔϧέΎϘϤϠϟ ϦϴΘτϘϧ ϦϴΑ Δ اϦϳήτϘϟ: أϭاً 

   
   

2 2

2 2

80

20

3 5 2 2

2 0 2 2

J

KM

L       
     

  

 ϥاήτϘϟا ϥأ ΎϤΑJL ,KM ϞϜشϟا ϥΫ· ϥΎϘΑΎτΘϣ ήϴغ ΎϤϫ ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ βϴϟ 
JKLM  ϊΑήϣ βϴϟϭ ϞϴτΘδϣ βϴϟ  

ΎϴϧΎΛ : ϥاΪϣΎόΘϣ ϥاήτϘϟا ϥΎϛ اΫ· Ύϣ ΪϳΪΤΘϟ ϞϴϤϟا Δغϴص ϞϤόΘγا 

Ϟϴϣ :8 3 5
2

4 2 2
JL

       

 

Ϟϴϣ :1 2 2 0
2 4 2 2

KM
      

 ϦϴϠϴϤϟا Ώήο ϞصΎΣ ϥأ ΎϤΑ =1 ϥ΄ا فάϟ ϥاΪϣΎόΘϣ ϦϳήτϘϟا ϥΈف JKLM 
Ϧϴόϣ . 

 ϞϜشϟا ϥΫ· ϦϴόϣϦϴϘΑΎτΘϣ ήϴغϭ ϥاΪϣΎόΘϣ Ϫϳήτق ϥأ ، .
 

 
 .اϞϤόΘγ صϴغΔ اΎδϤϟفϲϟϮρ ϦϴΑ ΔϧέΎϘϤϠϟ ϦϴΘτϘϧ ϦϴΑ Δ اϦϳήτϘϟ: أϭاً 

   
   

2 2

2 2

452 1 1 5

4 1 53 33

J

KM

L       
     

  

 ϥاήτϘϟا ϥأ ΎϤΑJL ,KM ϞϜشϟا ϥΫ· ϥΎϘΑΎτΘϣ ήϴغ ΎϤϫ ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ βϴϟ 
JKLM  ϊΑήϣ βϴϟϭ ϞϴτΘδϣ βϴϟ  

ΎϴϧΎΛ : ϥاΪϣΎόΘϣ ϥاήτϘϟا ϥΎϛ اΫ· Ύϣ ΪϳΪΤΘϟ ϞϴϤϟا Δغϴص ϞϤόΘγا 
 



 

 

 

Ϟϴϣ :1 3 2 1
2 6 1 5

JL
     

 

Ϟϴϣ :7 4 3
2 3 1

KM
    

 ϦϴϠϴϤϟا Ώήο ϞصΎΣ ϥأ ΎϤΑ1  ϥ΄ا فάϟ ϥاΪϣΎόΘϣ ήϴغ ϦϳήτϘϟا ϥΈف 
JKLMϦϴόϣ βϴϟ  . 
 ϞϜشϟا ϥΫ·Ίاش  Ϫϳήτق ϥأ ، ήϴغϦϴϘΑΎτΘϣ ήϴغϭ ϥاΪϣΎόΘϣ .

 
 

 .اϞϤόΘγ صϴغΔ اΎδϤϟفϲϟϮρ ϦϴΑ ΔϧέΎϘϤϠϟ ϦϴΘτϘϧ ϦϴΑ Δ اϦϳήτϘϟ: أϭاً 

   
   

2 2

2 2

501 4 1 6

1 6 504 1K

JL

M

     
    

 

 ϥاήτϘϟا ϥأ ΎϤΑKM ,JL ϞϴτΘδϣ ϞϜشϟا ϥΫ· ϥΎϘΑΎτΘϣ ΎϤϫ ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ  
ΎϴϧΎΛ : ϥاΪϣΎόΘϣ ϥاήτϘϟا ϥΎϛ اΫ· Ύϣ ΪϳΪΤΘϟ ϞϴϤϟا Δغϴص ϞϤόΘγا 

Ϟϴϣ :5 1 4
1

5 1 6
JL

      

 

Ϟϴϣ :5 5 4 1
1

5 5 1 6
KM

        

 ϦϴϠϴϤϟا Ώήο ϞصΎΣ ϥأ ΎϤΑ =1 ϥ΄ا فάϟ ϥاΪϣΎόΘϣ ϦϳήτϘϟا ϥΈف JKLM 
Ϧϴόϣ . 

 ϞϜشϟا ϥΫ·ϊΑήϣϭ Ϧϴόϣϭ ϞϴτΘδϣ ϩΎϳاϭί ϊϴϤΟϭ ΔϘΑΎτΘϣ Ϫϋاοأ ϊϴϤΟ ϥ؛ أ
Ϣ΋اϮق. 

 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
 ϥΫ· ϥاΪϣΎόΘϣ ϥاήτϘϟا ϥΫ· Ϧϴόϣ ϞϜشϟا ϥأ ΎϤΑAPB Δϳϭاΰϟا Ϣ΋Ύق  

ϥأ ΞΘϨϳ ΙέϮغΎΜϴف ϡاΪΨΘγΎΑϭ :      
     

 
 

2 2 2

2 2 2

2

2

15 12

225 144

81

9

AB AP PB

AP

AP

AP

AP

 
 

 




 

      
9AP CP  

 
 

 ϥϮϜϳ ϲϟΎΘϟΎΑϭ ΔϘΑΎτΘϣ ΓέϭΎΠΘϤϟا ωاοاأ ϥأ ϦϴόϤϟص ا΋Ύμخ ϦϣADB 
ΔϳϭΎδΘϣ ΓΪϋΎϘϟا Ύϳاϭί ϥϮϜϳ ϲϟΎΘϟΎΑϭ ϦϴόϠπϟق اΑΎτΘϣ 

  
24

AB AD

ABD BDA


   


 

    
 

180

180 24 24

132

1
66

32
2

DCB DBC BDC

DCB

DCB

ACB

    
   
 
   

 

 

 

 



 

 

 

 

 
 ήاأخ ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳϭ ϥΎϘΑΎτΘϣ ϥاήτϘϟا ϊΑήϤϟص ا΋Ύμخ Ϧϣ  

6

3

2 3 6

WT TY

WY

WY ZX

 
  
 

 

      
     
 

2 2 2

2 2 2

2

3

18

3 2

3

XY XT TY

XY

XY

XY

 
 



 

 
 

 ϥاΪϣΎόΘϣ ϩاήτق ϥأ ϊΑήϤϟص ا΋Ύμخ Ϧϣ 
90WTZ   

    
90
2

45WYX    

 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 

 
ΕΎϴτόϤϟا         :ABCD Ϧϴόϣ  
ΏϮϠτϤϟا         : ϦϴΘϠΑΎϘΘϣ ϦϴΘϳϭاί فμϨϳ ήτق Ϟϛ ϥأ ΕΎΒΛ· 

ϥΎϫήΒϟا        : 
 ϥأ ϢϠόϧ        ABCDϦϴόϣ  . ϥϮϜϳ ϦϴόϤϟف اϳήόΗ ΐδΣϭABCD 

ωاοأ ϱίاϮΘϣ         .ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ϥأ ΎϤΑϭ ، 
 ϥΈف        ABC ADC  ϭ BAD BCD  .ωاοأ ϊϴϤΟ ϥأϭ 

 ϥΈف ΔϘΑΎτΘϣ ϦϴόϤϟا       AB BC CD DA   ΐδΣϭ SAS ϥϮϜϳ  
      ABC ADC   ϥΫ· 5 6  ϭ 7 8   

ΔϘΑΎτΘϣ ϦϴϘΑΎτΘϤϟا ϦϴΜϠΜϤϟا ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا ϥأ       .Ϛϟάϛϭ 
      BAD BCD   ΐδΣ SAS . اάϟϭ3 4  ϭ1 2  ήصΎϨόϟا ϥأ 

ΔϘΑΎτΘϣ ϦϴϘΑΎτΘϤϟا ϦϴΜϠΜϤϟا ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا        .Δϳϭاΰϟف اμϨϣ فϳήόΗ Ϧϣϭ ،ϥΈف 
ϦϴΘϠΑΎϘΘϣ ϦϴΘϳϭاί فμϨϳ ήτق Ϟϛ        . 

             
ΕΎϴτόϤϟا :ABCD ؛ωاοأ ϱίاϮΘϣ AC BD .
ΏϮϠτϤϟا :ABCDϦϴόϣ  .

 
ϥΎϫήΒϟا : ϥأ ϢϠόϧABCD ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϱήτق ϥأ ΎϤΑϭ ،ωاοأ ϱίاϮΘϣ 

 ϥΈف ،ήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳAE  EC . ϚϟάϛϭBE  BE 
αΎϜόϧاا ΔϴصΎق خϘΤϳ ΔϤϴϘΘδϤϟا ϊτϘϟق اΑΎτΗ ϥأ .

 ϥأ ًΎπϳأ ϢϠόϧϭAC BD . ϥΫ·AEBϭ BEC فϳήόΗ ΐδΣ ϥΎΘϤ΋Ύق 
ϦϳΪϣΎόΘϤϟا ϦϴϤϴϘΘδϤϟا .

 ϥΫ· AEB BEC  ΔϘΑΎτΘϣ ΔϤ΋ΎϘϟا Ύϳاϭΰϟا ϊϴϤΟ ϥأ 



 

 

 
 

 Ϛϟάϟ∆AEB∆BEC ΐδΤΑ SAS .
 ϥΫ·AB CBΔϘΑΎτΘϣ ϦϴϘΑΎτΘϤϟا ϦϴΜϠΜϤϟا ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا ϥأ. 

ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ϥأ ΎϤΑϭ. 
 ϥΈفAB CD ϭ CB  AD ϥΫ· AB  CD CB  AD قΑΎτΗ 

ϱΪόΘϟا ΔϴصΎق خϘΤϳ ΔϤϴϘΘδϤϟا ϊτϘϟا .
 ϞϜشϟا ωاοأ ϊϴϤΟ ϥأ ΎϤΑϭABCDفϳήόΘϟا ΐδΣ Ϧϴόϣ ϪϧΈف ،ΔϘΑΎτΘϣ . 

 
30) ΕΎϴτόϤϟا :ABCDήτϘϟا ،ωاοأ ϱίاϮΘϣ AC Ϧϣ ًاϛ فμϨϳ 

 . BCD , DAB  
ΏϮϠτϤϟا :ABCDϦϴόϣ  .

 
ϥΎϫήΒϟا : ϥأ ϢϠόϧABCD ωاοأ ϱίاϮΘϣ 

 ϥΈف ،ΔϳίاϮΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ϥأ ΎϤΑϭAB ฀DC .
 Ω ϥΎΘϟΩΎΒΘϣاخϦϴόϠπϠϟ ΔΒδϨϟΎΑ ًΎϴϠ اϮΘϤϟاΐδΣϭ2 ϭ 3 Ϧϴϳί اϳήόΘϟف 

ABϭ DC .
 ϥΈف ،ϥΎΘϘΑΎτΘϣ ًΎϴϠاخΩ ϦϴΘϟΩΎΒΘϤϟا ϦϴΘϳϭاΰϟا ϥأ ΎϤΑϭ2   3   

 ϥΈف ،ϞΛΎϤΘϟا ΔϴصΎق خϘΤϳ Ύϳاϭΰϟق اΑΎτΗ ϥأϭ3  2 ϥأ ϢϠόϧϭ AC 
 Ϧϣ Ϟϛ فμϨΗDAB ϭ BCD ϥΫ· ،1  2 ϭ 3  4 ΐδΣ 

. اϳήόΘϟف
 ϱΪόΘϟا ΔϴصΎخ Ϧϣϭ1  3ϭ 2  4  

 ϥΈف ،ΔϘΑΎτΘϣ ϥϮϜΗ ΚϠΜϣ ϲف ΔϘΑΎτΘϤϟا ΎϳاϭΰϠϟ ΔϠΑΎϘϤϟا ωاοاأ ϥأϭ
 BC DCϭ  AB AD 

 ϥΈف ϥΎϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϳέϭΎΠΘϣ ϦϴόϠο ϥأϭ ϥΫ·ABCDϦϴόϣ  .
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
ΕΎϴτόϤϟا :ABCD ،ωاοأ ϱίاϮΘϣ  AB BC 
ΏϮϠτϤϟا :ABCDϦϴόϣ  .

 
ϥΎϫήΒϟا : ϥΈف ،ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ϥأ ΎϤΑ

  AD BC ϭAB CD . ϥأ ًΎπϳأ ϢϠόϧϭAB BC 
ϥϮϜΗ ϱΪόΘϟا ΔϴصΎخ ΐδΣϭBC CD . ϥΫ·BC CD AB AD   

 ϚϟάϟABCDفϳήόΘϟا ΐδΣ Ϧϴόϣ  .

  
ΕΎϴτόϤϟا :ABCDϦϴόϣϭ ϞϴτΘδϣ  .
ΏϮϠτϤϟا :ABCDϊΑήϣ  .

 
ϥΎϫήΒϟا : ϥأ ϢϠόϧABCDϦϴόϣϭ ϞϴτΘδϣ  .

 ϥΫ·ABCD ϱίاϮΘϣ ΕΎϨϴόϤϟاϭ ΕاϴτΘδϤϟا ϊϴϤΟ ϥأ ًΎπϳأ ωاοأ ϱίاϮΘϣ 
ωاοأ . ϥΈف ϞϴτΘδϤϟف اϳήόΗ ΐδΣϭA, B, C, DϢ΋اϮق ΎϬόϴϤΟ  .

 Ϛϟάϟ ،ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϊϴϤΟ ،ϦϴόϤϟف اϳήόΗ ΐδΣϭABCD Ϫϧأ ϊΑήϣ 
Ϣ΋اϮق ϊΑέاأ ϩΎϳاϭίϭ ΔϘΑΎτΘϣ ΔόΑέاأ Ϫϋاοأ ωاοأ ϱίاϮΘϣ .

 

 
ΕΎϴτόϤϟا :ABCDϊΑήϣ  .
ΏϮϠτϤϟا :AC DB 

 
 



 

 

 
 

 
ϥΎϫήΒϟا :

ϞϴϣDB :0
1

0
a

m
a
   

           

ϞϴϣAC :0
1

0
a

m
a

  

 Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑAC Ϟϴϣ ΏϮϠϘϣ ΐϟΎγ ϱϭΎδϳDBϥاΪϣΎόΘϣ ΎϤϬϧΈف ،. 

 
 

 
ΕΎϴτόϤϟا :ABCD ϞϴτΘδϣ Q ,R ,S ,TϞϴτΘδϤϟا ωاοأ ΕΎفμΘϨϣ . 
ΏϮϠτϤϟا :QRST Ϧϴόϣ  
ϥΎϫήΒϟف : اμΘϨϤϟا ΔτϘϧ ΕΎϴΛاΪΣ·Qϲϫ  : 

0 0 0
0

2 2 2
b b

, ,
            

 :  ΪΣ·RϲϫاΔτϘϧ ΕΎϴΛ اμΘϨϤϟف 
0 2

2 2 2 2 2
a b b a b a

, , ,b
                   

 :  ΪΣ·TϲϫاΔτϘϧ ΕΎϴΛ اμΘϨϤϟف 
0 0 0

0
2 2 2

a a
, ,

           

 
 



 

 

 
2 2 2 2

2 2 2 2

2 2

0
2 2 2 2

2 2 2 2

2 2

a b a b
QR b

a b a b
RS a b

a b

                          
                           

          

 

2 2 2 2

2 2 2 2

2 2

0
2 2 2 2

0 0
2 2 2 2

2 2

a b a b
ST a

a b a b
QT

a b

                          
                           

          

 

 ϥأ ΎϤΑQR RS ST QT   ϥΈف ST QT RS RQ   
 ϥΫ·QRST Ϧϴόϣ  

 
35) ΕΎόΑήϣ :ΔϨϜϤϣ ΔΑΎΟ· : ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϥΈف ΔϤψΘϨϣ ΕΎϴϧΎϤΜϟا ϥأ ΎϤΑ

 ΔϴϋΎΑήϟا ϝΎϜاأش ϥΈا فάϟ ،ωاοأ ϲف ΕΎϴϧΎϤΜϟا ϊϣ ΔϴϋΎΑήϟا ϝΎϜاأش ϙήΘشΗϭ
ΕΎόΑήϣ ϭأ ΕΎϨϴόϣ .

 ΕΎϴϧΎϤΜϟا ωاοأ ΔϴΟέΎΨϟا Ύϳاϭΰϟا Ϧϣ ϥϮϜΘΗ ΔϴϋΎΑήϟا ϝΎϜاأش αϭ΅έ Ύϳاϭίϭ
αϭ΅ήϠϟ ΓέϭΎΠϤϟا .

 ϱϭΎδϳ ϊϠπϣ ϱأ ΔϴΟέΎΨϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣϭ360º ϲϧΎϤΜϟا ϥأϭ ،ًΎϤ΋اΩ 
 Ϫϟ ϢψΘϨϤϟ8ا ΔϘΑΎτΘϣ ΔϴΟέΎخ Ύϳاϭί 

 
 



 

 

 
 

 ϱϭΎδϳ ΎϬϨϣ Ϟϛ αΎϴق ϥΈ45فº Δϳϭاί Ϟϛ αΎϴق ϥΈف ϞϜشϟا ϲف ϦϴΒϣ Ϯϫ ΎϤϛϭ 
 ϱϭΎδϳ ςϤϨϟا ϲف ΔϴϋΎΑήϟا ϝΎϜأشϟ45º + 45º ϭ90 أº ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟΎف Ϛϟάϟ 

 ًΎόΑήϣ ϥϮϜϳ

 

 

 

 
 

 
 
 



 

 

 
 

         

  
 

 
ήخϵا ήτϘϟف اμϨϳ ΔϴقέϮϟا Γή΋Ύτϟا ϞϜش ϲف ϝϭاأ ήτϘϟا .



 

 

 

 

 
 ϦϜϤϳ فا ،ΔϘΑΎτΘϣ ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟ ωاοأ ϥأ ϥΎϤϠόϳ ا ΎϤϬϧأ ΎϤΑ ؛΄τخ ΎϤϫاϛ

Ϧϴόϣ ϭأ ϊΑήϣ ϞϜشϟا ϥأ ΝΎΘϨΘγا .

 

 
 

ΔΤϴΤص ϞϴτΘδϣ ϊΑήϤϟاϭ ،ΔϤ΋Ύق ϊΑέاأ ϩΎϳاϭί ϲϋΎΑέ ϞϜش ϞϴτΘδϤϟا ϥأ ΎϤΑ ؛
 ً ΎϤ΋اΩ ًاϴτΘδϣ ϥϮϜϳ ϊΑήϤϟا ϥΈ؛ فϦϴόϣϭ .

βϜόϟا:ϊΑήϣ ϪϧΈاً فϴτΘδϣ ϲϋΎΑέ ϞϜش ϥΎϛ اΫ·  . ،΄τخ
       Ϣ΋اϮق ϊΑέاأ ϩΎϳاϭί ϲϋΎΑέ ϞϜش ϞϴτΘδϤϟا .  Ζδϴϟϭ ،ΔϘΑΎτΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ϫϋاοأϭ
       ΓέϭήπϟΎΑ ΔϘΑΎτΘϣ Ϫϋاοأ ϊϴϤΟ .ΓέϭήπϟΎΑ ًΎόΑήϣ βϴϟ ϮϬف ϥΫ· .

αϮϜόϤϟاً :اϴτΘδϣ βϴϟ ϪϧΈف ًΎόΑήϣ βϴϟ ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϥΎϛ اΫ·  . ،΄τخ
 ϪϨϜϟϭ ًΎόΑήϣ βϴϟ ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ϫϋاοأϭ ΔϤ΋Ύق ϊΑέاأ ϩΎϳاϭί ϱάϟا ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا

ϞϴτΘδϣ .
ϲΑΎΠϳاإ βϛΎόϤϟا: ،ًΎόΑήϣ βϴϟ ϪϧΈاً، فϴτΘδϣ βϴϟ ϲϋΎΑέ ϞϜش ϥΎϛ اΫ· 

. صΔΤϴΤ؛ ·Ϋا ϥΎϛ شϴτΘδϣ βϴϟ ϲϋΎΑέ ϞϜاً فΐδΣ ًΎόΑήϣ βϴϟ ϪϧΈ اϳήόΘϟف
 
 
 



 

 

 
 

 
      ϊΑήϤϟا ΔΣΎδϣ =36 ←  ϊΑήϤϟا ϊϠο ϝϮρ =6ΕاΪΣϭ  

ΙέϮغΎΜϴف ϡاΪΨΘγΎΑ       

36 4 40 2 10
    ABE
EB

 

 ΚϠΜϤϟا ΔΣΎδϣ       =20 
1 2 10 20
2
  BF 

   

20
10

BF 

2 10BF 

ΙέϮغΎΜϴف ϡاΪΨΘγΎΑ         

 2
2 22 10 6 4


  

BCF

CF 

4 2 CF 

 
 (0, 0), (6, 0), (0, 6), (6, 6) ρΎϘϧ ϊΑέأ ϱأ ϥΈا فάϟ ،ϥاΪϣΎόΘϣ ϥاήτϘϟ؛ ا

ϊΑήϣ αϭ΅έ ϞϜشΗ ϦϳήτϘϟا ϊρΎϘΗ ΔτϘϧ Ϧϋ Ϫδفϧ ΪόΒϟا ΪόΒΗ .

 
ωاοاأ ϱίاϮΘϣ:ΔϘΑΎτΘϣϭ ΔϳίاϮΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϤϟ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ  .

ΔϘΑΎτΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ύϳاϭΰϟاϭ . ϢδϘϳ ήτق Ϟϛϭ ήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ ϩاήτقϭ
ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴΜϠΜϣ ϰϟ· ωاοاأ ϱίاϮΘϣ .

ϞϴτΘδϤϟا:ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ص΋Ύμخ ϊϴϤΟ ϞϴτΘδϤϠϟ  . ،ΔϤ΋Ύق ϊΑέاأ ϩΎϳاϭίϭ
ϥΎϘΑΎτΘϣ ϩاήτقϭ .

 



 

 

 
 

ϦϴόϤϟا: ،ΔϘΑΎτΘϣ Ϫϋاοأ ϊϴϤΟϭ ،ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ص΋Ύμخ ϊϴϤΟ ϦϴόϤϠϟ 
ϦϴόϤϟا Ύϳاϭί ϥΎفμϨϳϭ ϥاΪϣΎόΘϣ ϩاήτقϭ .

ϊΑήϤϟا: ϞϴτΘδϤϟص ا΋Ύμخϭ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ص΋Ύμخ ϊϴϤΟ ϊΑήϤϠϟ 
ϦϴόϤϟص ا΋Ύμخϭ. 

 
 

  
 

        

     
     
 

2 2 2

2 2 2

2

10 8

6

100 64 36

6

JK CK JC

JC

:

JC

JC

B

 
 
  



 

 
 
 
 
 
 
 



 

 

 

 
13 5

17 13 3

17 13 3 13 5

17 13 39 15

17 39 28

28

2

56

13 5

13

3

2

3

10

1 5

3

x y

x y

x x

x x

x

x

x

y

H : x , y

x

y

y x  
 
  
  








 
 








 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 

 

 

 

5

1 2 90

38 2 90

2 90 8 23

  
 

   



 



 

  
 

5 180 4 6

6 4 1 3

104

8

5 180 38 38

5

    
   
   
 





 

 
 

36 8ACB    
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 

 
ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ρϭήش Ϧϣ Ύϳق أϘΤϳ ا ϞϜشϟا؛ ا .

 
ϥΎϘΑΎτΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ؛Ϣόϧ .

 
ϥΎϘΑΎτΘϣϭ ϥΎϳίاϮΘϣ ϥاΑΎϘΘϣ ϥΎόϠο ΪΟϮϳ ؛Ϣόϧ .

 
 
 ϥأ ΐΠϳ ΚϠΜϤϟ ϦϴόϠο ϱأ ϲϟϮρ ωϮϤΠϣ ϥأ ϰϠϋ ΚϠΜϤϟا ΔϨϳΎΒΘϣ Δϳήψϧ صϨΗ ا؛

ΚϟΎΜϟا ϊϠπϟا ϝϮρ Ϧϣ ήΒϛأ ϥϮϜϳ . ϥأ ΎϤΑϭ22 + 23 = 45 ωاοأ ϝاϮρأ ϥΈف ،
 ϥϮϜΗ ϥأ ϦϜϤϳ ا ϥاϭήϣ ϝΰϨϣ ΔϘϳΪΣ22 ft ،23 ftϭ ،45 ft .

 

   1
5 7 1 11 5

2
5 7 1 23

12 23 1

12

2

2

24

x x .

x x

x

x

x

  
  
 






 

 



 

 

 
 

       
  

 1
10 6 2 7

2
10 6 2 14

16 12

12
1

4

6
3

2x x

x x

x

x

x

  
  







 

       1
12 6 8 7 9

2
12 13 8 18

4 13 18

4

2

5
4

5

x x

x x

x

x

x

   
  
 





 

                                                           
 



 

 

 

 

 
 

 ϥأ ΎϤΑWXYZΔϳϭΎδΘϣ ΓΪϋΎϘϟا Ύϳاϭί ϥΫ· ϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ فήΤϨϣ ϪΒش : 
85XWZ YZW    

  
 ϥأ ΎϤΑWXYZ ϥΫ· ϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ فήΤϨϣ ϪΒش XY WZ฀ 

ϥأ ΞΘϨϳ ϦϴΘفϟΎΤΘϤϟا ϦϴΘϳϭاΰϟا Δϳήψϧ ϡاΪΨΘγΎΑϭ: 
180

85 180

95

WXY XWZ

WXY

WXY

  
  
 







 

 
 ϥأ ΎϤΑWXYZϥΎϘΑΎτΘϣ ϩاήτق ϥΫ· ϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ فήΤϨϣ ϪΒش : 

XZ WY

WY WV V

cX m

Y

Z


    


1 5 25

25

0 1 

 
 



 

 

 
  
XV cm10      

 
ΓϮτΨϟ1ا : 

 ϞϴϣQR
  

2 8 0 8
3 12 8 4

 

 

 ϞϴϣST
  

2 12 6 6
3 18 8 10

 

 
 Ϧϣ Ϟϛ Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑST , QR ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ ST QR฀ 

 

 ϞϴϣRS
  
6 0 6
0 8 8

 

 

 ϞϴϣQT
      
1 2 8 6

3 6 4 10
 

 Ϧϣ Ϟϛ Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑQT , RS ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ βϴϟ QT RS฀ ϥأ ΎϤΑϭ  
QRST فήΤϨϣ ϪΒش ϮϬف ϥΎϳίاϮΘϣ ςϘف ϥΎόϠο Ϫϴف  

ΓϮτΨϟ2ا : 

   
   

RS

QT

     
      

2 2

2 2

0 6 8 8 36 6

8 6 4 10 40
 

 ϥأ ΎϤΑQT RS فήΤϨϤϟا ϪΒش ϥΈف QRST ϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ βϴϟ  
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 

  
 
1
2

1
5 4 10 8

2
5 2 5 4

5 5 4 2

6 2

3

QR LM PN

x

x

x

x

x

 
  
  
  



 

 

 
 ϥأ ΎϤΑBC CD ϥΫ· BCD ΔϳϭΎδΘϣ ΓΪϋΎϘϟا Ύϳϭاίϭ ϦϴόϠπϟق اΑΎτΘϣ  

 ϥأ ΎϤΑϭBCD  50  

ϥΫ·  :CDB
  180 50

65
2


 

 ϥأ ΎϤΑAB AD ϥΫ· ABD ΔϳϭΎδΘϣ ΓΪϋΎϘϟا Ύϳϭاίϭ ϦϴόϠπϟق اΑΎτΘϣ  
 ϥأ ΎϤΑϭBAD  38  

ϥΫ·  :BDA
  180 38

71
2

 
 

ADC CDB BDA

ADC

  
   65 71 136  

 



 

 

 
 

      
     
BC BT TC

BC

.BC CD

 
  

 

2 2 2

2 2 2
8 89

9

5

4

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 

 

 ϥأ ΎϤΑAB DC฀ ϭ BC AD ϦϴόϠπϟق اΑΎτΘϣ فήΤϨϣ ϪΒش ϞϜشϟا ϥΫ·  
 ΔϳϭΎδΘϣ ΓΪϋΎϘϟا Ύϳاϭί ϥϮϜϳ ϲϟΎΘϟΎΑϭ 

 ϥΫ·D C  101 

 
 ϥأ ΎϤΑWX ZY฀ ϭ XY WZ قΑΎτΘϣ فήΤϨϣ ϪΒش ϞϜشϟا ϥΫ· 

 ϥΎϘΑΎτΘϣ ϩاήτق ϥϮϜϳ ϲϟΎΘϟΎΑϭ ϦϴόϠπϟا 
       ϥΫ·XZ WY  

 WY

WT TY

WT

WT


 
 
  

20

20

20 15

20 15 5

 

 
 
 



 

 

 
 

 

 
 

 ϞϴϣAB
      

1 2 4 2
2 4 1 3

 

 

 ϞϴϣCD
    
1 2 3 5

2 4 3 1
 

 
 Ϧϣ Ϟϛ Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑAB , CD ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ βϴϟ AB CD฀ 

 

 ϞϴϣBC
   

0 3 3
5 2 3

 

 

 ϞϴϣAD
    

0 1 1
9 4 5

 

 Ϧϣ Ϟϛ Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑAD , BC ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ AD BC฀ϥΫ· ABCD  
 شήΤϨϣ ϪΒف 

 
ΓϮτΨϟ2ا : 

   
   

AB

CD

      
    

2 2

2 2

4 2 1 3 20

3 5 3 1 20
 

 ϥأ ΎϤΑCD AB فήΤϨϤϟا ϪΒش ϥΈف ABCD ϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ  
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 

 
 

 
 

YZ TW ZR

.

. x

. x

x .

 
 
 
  

1
2

1
8 14 8

2
16 14 8

16 14 8 1 2

 

 

 
 ϥاΪϣΎόΘϣ ΔϴقέϮϟا Γή΋Ύτϟا اήτق      AB

AB

  


2 2 2
3 4 25

5
 

 
 

 
 
 
 



 

 

 
 

 
 ΔϴϠاخΪϟا ϩΎϳاϭί ωϮϤΠϣ ϥΫ· ϲϋΎΑέ ϞϜشϟا ϥأ ΎϤΑ =360 

 ϥΫ· Δϴقέϭ Γή΋Ύρ ϞϜشϟا ϥأ ΎϤΑϭ       B D  
A B C D

B C

B D

C

C

C

    
   

  
   

  
 

360

120 85 360

120 85 85 360

360 290

70





 



 

 

 

 

 

 

 ϥأ ΎϤΑJK ML฀ ϭ KL JM ϦϴόϠπϟق اΑΎτΘϣ فήΤϨϣ ϪΒش ϞϜشϟا ϥΫ·  
 ΔϳϭΎδΘϣ ΓΪϋΎϘϟا Ύϳاϭί ϥϮϜϳ ϲϟΎΘϟΎΑϭ 

   J   180 80 100 ΔفϟΎΤΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا Δϳήψϧ             
m J m K   100  

  

    
 ϥأ ΎϤΑWZ XY฀ ϭ XW YZ قΑΎτΘϣ فήΤϨϣ ϪΒش ϞϜشϟا ϥΫ· 

 ϥΎϘΑΎτΘϣ ϩاήτق ϥϮϜϳϭ  ϦϴόϠπϟا 
XZ WY

YP PW

PW

PW


 
 
  

18

18 3

18 3 15

 

 
 



 

 

 
 

 
 

 
ΓϮτΨϟ1ا : 

 ϞϴϣAB
  

1 2 3
4 5 1

 

 

 ϞϴϣCD
  

3 6 3
4 1 5

 

 
 Ϧϣ Ϟϛ Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑCD , AB ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ βϴϟ AB CD฀ 

 

 ϞϴϣBC
    

0 1 1
0

9 3 6
 

 

 ϞϴϣAD
  

0 5 5
0

5 3 2
 

 Ϧϣ Ϟϛ Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑAD , BC ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ AD BC฀ ϥأ ΎϤΑϭ  
ABCD فήΤϨϣ ϪΒش ϮϬف ϥΎϳίاϮΘϣ ςϘف ϥΎόϠο Ϫϴف  

ΓϮτΨϟ2ا : 

   
   

AB

CD

     
     

2 2

2 2

2 3 5 1 17

6 3 1 5 25 5
 

      ABCD ϮϫϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ βϴϟ ϦϜϟϭ ،فήΤϨϣ ϪΒش ϥ؛ أ
        AB = 17, CD = 5 .

 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
ΓϮτΨϟ1ا : 

 ϞϴϣJK
      

5 10 4 6
4 8 6 2

 

 

 ϞϴϣML
 

5 1 4
4 3 1

 

 
 Ϧϣ Ϟϛ Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑML , JK ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ ML JK฀ 

 

 ϞϴϣKL
    

5 6 1
5

1 2 3
 

 

 ϞϴϣJM
    

0 4 4
5 6 1

 

 Ϧϣ Ϟϛ Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑJM , KL ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ βϴϟ JM KL฀ ϥأ ΎϤΑϭ  
JKLM ΎϤϫϭ ϥΎϳίاϮΘϣ ςϘف ϥΎόϠο Ϫϴف ML , JK فήΤϨϣ ϪΒش ϮϬف  

ΓϮτΨϟ2ا : 

   
   

KL

JM

    
       

2 2

2 2

6 1 2 3 26

4 4 6 1 25 5
 

JKLM Ϯϫ ؛ϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ βϴϟ ϦϜϟϭ ،فήΤϨϣ ϪΒش 
 ϥأKL  = 26, JM = 5 .

 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
ΓϮτΨϟ1ا : 

 ϞϴϣQR
  

4 2 2
1

4 5 1
 

 

 ϞϴϣST
    

10 1 9
1

10 6 4
 

 
 Ϧϣ Ϟϛ Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑST , QR ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ ST QR฀ 

 

 ϞϴϣRS
   
1 2 1

7 1 6
 

 

 ϞϴϣQT
    
7 2 9

7
1 5 4

 

 Ϧϣ Ϟϛ Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑQT , RS ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ βϴϟ QT RS฀ ϥأ ΎϤΑϭ  
QRST فήΤϨϣ ϪΒش ϮϬف ϥΎϳίاϮΘϣ ςϘف ϥΎόϠο Ϫϴف  

ΓϮτΨϟ2ا : 

   
   

RS

QT

     
    

2 2

2 2

2 1 1 6 50

2 9 5 4 50
 

 ϥأ ΎϤΑQT RS فήΤϨϤϟا ϪΒش ϥΈف QRSTϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ  
QRST Ϯϫ ϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ فήΤϨϣ ϪΒش  

 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
ΓϮτΨϟ1ا : 

 ϞϴϣWX
      
3 5 2

1
3 1 2

 

 

 ϞϴϣYZ
    
1 2 3 5

2 4 1 3
 

 
 Ϧϣ Ϟϛ Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑWX ,YZ ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ βϴϟ WX YZ฀ 

 

 ϞϴϣXY
     
5 2 3

5
1 2 1

 

 

 ϞϴϣWZ
      
10 5 5

5
2 1 3

 

 Ϧϣ Ϟϛ Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑWZ , XY ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ WZ XY฀ ϥأ ΎϤΑϭ  
XWYZ فήΤϨϣ ϪΒش ϮϬف ϥΎϳίاϮΘϣ ςϘف ϥΎόϠο Ϫϴف  

ΓϮτΨϟ2ا : 

   
   

WX

YZ

      
    

2 2

2 2

5 2 1 2 18

3 5 1 3 20
 

 ϥأ ΎϤΑWX YZ فήΤϨϤϟا ϪΒش ϥΈف WXYZ ϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ 
= YZأϥ  شήΤϨϣ ϪΒف 20, WX = 18 .

 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
 

1= اΔότϘϟ اϟ ΔτγϮΘϤϟشϪΒ اήΤϨϤϟف 
2

 ΓΪϋΎϘϟا ϲϟϮρ ωϮϤΠϣ  

 
 

VS

VS

 
  

1
12 22

2
1

12 22
2

17
  

  
 

VS QR UT

QR

QR

QR

QR

 
 
 
 


1
2

1
9 12

2
18 12

18 12

6

 

  
 

VS QR UT

UT

UT

UT

UT

 
 
 
 


1
2

1
11 5

2
22 5

22 5

17

 

 
 
 
 
 



 

 

 
 

 

 
ϥأ ΞΘϨϳ ΙέϮغΎΜϴف ϡاΪΨΘγΎΑϭ ϥاΪϣΎόΘϣ Γή΋Ύτϟا ϞϜا شήτق :      

     
 
 

WX XP WP

WP

WP

WP

 
 

 


2 2 2

2 2 2

2

2

6 4

36 16

20

 

 
 ΔϴϠاخΪϟا ϩΎϳاϭί ωϮϤΠϣ ϥΫ· ϲϋΎΑέ ϞϜشϟا ϥأ ΎϤΑ =360 

 ϥΫ· Δϴقέϭ Γή΋Ύρ ϞϜشϟا ϥأ ΎϤΑϭ       X Z  
X Y Z W

X Z

X

X

    
 
   
 

360

2 56 7

1

0

7

0 36

1







 

 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
 

ΕΎϴτόϤϟا  :ABCDϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ فήΤϨϣ ϪΒش  .
 BC AD ,AB CD  

ΏϮϠτϤϟا :A  D, ABC DCB 

 
ϥΎϫήΒϟا: 

 ϦϴΘϤϴϘΘδϤϟا ϦϴΘότϘϟا ϢγέاBF ϭ CEϥϮϜϳ ΚϴΤΑ BF ADϭ  
CE AD   

 ϥأ ΎϤΑϭBC AD฀ΔΘΑΎΛ ϦϴϳίاϮΘϤϟا ϦϴϤϴϘΘδϤϟا ϦϴΑ ΔفΎδϤϟاϭ ، BF CE฀ 
 ،ΔϤ΋Ύق Ύϳاϭί ϥاϜشϳ ϦϳΪϣΎόΘϤϟا ϦϴϤϴϘΘδϤϟا ϥأ ΎϤΑϭ

ϥΈف CED , BFA   ،ϥΎΘϤ΋Ύق
ϥΫ· BFA CED   قΑΎτΘϟا ΔϟΎΣ ΐδΤΑ (HL )

ϥΈف ΔϘΑΎτΘϣ ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴΜϠΜϣ ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا ϥأ ΎϤΑϭA D . 
 ϥأ ΎϤΑϭBCE CBF  ΔϘΑΎτΘϣ ΔϤ΋ΎϘϟا Ύϳاϭΰϟا ϊϴϤΟϭ ϥΎΘϤ΋Ύق

 ϥΈفCBF BCE  ϭABF DCE  .
ΔϘΑΎτΘϣ ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴΜϠΜϣ ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا ϥأ  .

Ϋ·اABC DCB Ύϳاϭΰϟا ϊϤΟ ΔϤϠδϣ فقϭ  .
 
 
 
 
 
 
 
 

 



 

 

 
 
          

ΕΎϴτόϤϟا :ABCD Ϫϴف فήΤϨϣ ϪΒش D C .
ΏϮϠτϤϟا : ϥأ ΕΎΒΛ·ABCDϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ  .

 
ϥΎϫήΒϟا :

 ΓΪϋΎδϤϟا ΔϤϴϘΘδϤϟا ΔότϘϟا ϢγέاEBϥϮϜΗ ΚϴΤΑ EB AD฀  
         ϥϮϜΗ ϚϟάΑϭD BEC  ΓήυΎϨΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ΔϤϠδϣ ΐδΣ . 

          ϥأ ϢϠόϧϭD CϥϮϜΗ ϱΪόΘϟا ΔϴصΎخ ΐδΣϭ ϥΫ· ،BEC C  
        ΚϠΜϤϟΎف ϥΫ·EBC  ΚϴΣ ،ϦϴόϠπϟق اΑΎτΘϣEB BC 

ϳήόΗ ϦϣϭABف شϪΒ اήΤϨϤϟف  DE฀ 
         ϞϜشϠϟ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥأ ΎϤΑϭABEDωاοأ ϱίاϮΘϣ ϪϧΈف ϥΎϳίاϮΘϣ  .

AD EBϥϮϜϳ ،ϱΪόΘϟا ΔϴصΎخ ΐδΣϭ ،BC AD . ϪΒفش Ϛϟάϟ
.  ΑΎτΘϣق اΎδϟقABCD ϦϴاήΤϨϤϟف 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
ΕΎϴτόϤϟا :ABCD ف؛ήΤϨϣ ϪΒش  AC BD 
ΏϮϠτϤϟف : اήΤϨϤϟا ϪΒش ϥأ ΕΎΒΛ·ABCDϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ  .

 
ϥΎϫήΒϟا  :

   ϥأ ϢϠόϧABCD Ϫϴف فήΤϨϣ ϪΒش  AC BD 
ϦϴΗΪϋΎδϤϟا ϦϴΘότϘϟا ϢγέاBFϭAEϥϮϜΗ ΚϴΤΑ AE DC  ϭ

  BF DC 
 ،ΔϤ΋Ύق Ύϳاϭί ϥاϜشϳ ϦϳΪϣΎόΘϤϟا ϦϴϤϴϘΘδϤϟا ϥأ ΎϤΑϭ

 ϥΈفAEF ϭ BFEϚϟάϟ ،ϥΎΘϤ΋Ύق AEC ϭ BFD Δϳϭاΰϟا ΎϤ΋Ύق 
. ΐδΣ اϳήόΘϟف

ϥأ ΎϤΑϭAE BF ϯϮΘδϤϟا βفϧ ϲف ϥΎόϘϳ ϦϳάϠϟا ϦϴϤϴϘΘδϤϟا ϥأ 
 ϥΈف ،ϦϴϳίاϮΘϣ ϥΎϧϮϜϳ ΪΣاϭ ϢϴϘΘδϣ ϰϠϋ ϦϴϳΩϮϤόϟاϭAE BF ωاοاأ ϥأ

ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا .
ϥϮϜϳ ϚϟΫ ϦϣϭAEC BFD  قΑΎτΘϟا ΔϟΎΣ ΐδΣ                 (HL )

ϭACD BDC ΔϘΑΎτΘϣ ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴΜϠΜϣ ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا ϥأ  .
   ϚϟάϛDC DC                             قΑΎτΘϠϟ αΎϜόϧاا ΔϴصΎخ ΐδΣ

 ϥΫ·ACD BDC                       قΑΎτΘϟا ΔϟΎΣ ΐδΣ (SAS )
ϥΈف ΔϘΑΎτΘϣ ϦϴϘΑΎτΘϤϟا ϦϴΜϠΜϤϟا ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا ϥأ ΎϤΑϭ AD BC  

.   ΑΎτΘϣق اΎδϟقϚϟάϟABCDϦϴ شϪΒ اήΤϨϤϟف 
 
 

 
 

 
 
 



 

 

 

 
ΕΎϴτόϤϟا  :ABCD Ϫϴف Ϫϴقέϭ Γή΋Ύρ ϞϜش AB BCϭ AD DC 
ΏϮϠτϤϟا:  BD AC 

 
ϥΎϫήΒϟا : ϥأ ϢϠόΗ AB BC ϭ AD AD 

 ϥΫ·B ϭ D Ϧϣ ϦϴϳϭΎδΘϣ ϦϳΪόΑ ϰϠϋ ΎϤϫاϛ A ϭ C .
 ϰϠϋ ϊϘΗ ΎϬϧΈف ،ΔϤϴϘΘδϣ Δότق ϲفήρ Ϧϣ ϦϴϳϭΎδΘϣ ϦϳΪόΑ ϰϠϋ ΔτϘϧ ΖϧΎϛ اΫ·ϭ

ΔότϘϟا ϚϠΘϟ فμϨϤϟا ΩϮϤόϟا.  
 ϦϴΘτϘϨϟا ϱϮΤϳ ϱάϟا ϢϴϘΘδϤϟΎف ϥΫ·Bϭ  D ـϟ فμϨϣ ΩϮϤϋ AC ا Ϫϧأ ،

 ϦϴΘفϠΘΨϣ ϦϴΘτϘϧ ϲف ήϤϳ ςϘف ΪΣاϭ ϢϴϘΘδϣ ا· ΪΟϮϳ
 Ϛϟάϟ BD AC 

 
ΕΎϴτόϤϟا :ABCD Δϴقέϭ Γή΋Ύρ ϞϜش 
ΏϮϠτϤϟا : B D 

 
ϥΎϫήΒϟا :

          ϥأ ϢϠόϧAB AD  ϭ BC CDΔϴقέϮϟا Γή΋Ύτϟا ϞϜف شϳήόΗ ΐδΣ .
AC AC αΎϜόϧاا ΔϴصΎخ    

ϚϟάϟABC ADC    ΐδΣ(SSS  )
 ϥΫ·B DΔϘΑΎτΘϣ ϦϴϘΑΎτΘϤϟا ϦϴΜϠΜϤϟا ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا ϥأ .  

ϥΎϛ اΫ·ϭ BAD BCD  ϥΈف ،ABCD فϳήόΘϟا ΐδΣ ωاοأ ϱίاϮΘϣ 
 ϥأ ϢϠόϧ ΎϨϧأ ،ًΎΤϴΤص ϥϮϜϳ ϥأ ϦϜϤϳ ا Ύϣ ϮϫϭABCDΔϴقέϭ Γή΋Ύρ ϞϜش  .

          ϚϟάϟBAD BCD  



 

 

 
  

 

 
ΎϤΑ       =1 أϥ اϟشϞϜ شήΤϨϣ ϪΒف ϭاΔότϘϟ اάϬϟ ΔτγϮΘϤϟا اήϟف 

2
 ωϮϤΠϣ  

ϦϴΗΪϋΎϘϟا      

   1 1
26 14 2040

2 2
   

 
       ΕΎϴτόϤϟا :ABCD Ϫϴف فήΤϨϣ ϪΒش XYΔτγϮΘϣ Δότق  .

ΏϮϠτϤϟا : XY ฀AB , XY DC฀ 

 
ϥΎϫήΒϟا :

X فμΘϨϣ ΔτϘϧ AD ΎϬΗΎϴΛاΪΣ·ϭ ،
2 2
b c

,
                                 

 

Y فμΘϨϣ ΔτϘϧ BC ΎϬΗΎϴΛاΪΣ·ϭ ،2
2 2

a b c
,

                

      Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑϭAB Ϟϴϣϭ ،ήصف ϱϭΎδϳ XY Ϟϴϣϭ ،ήصف ϱϭΎδϳ DC  ϱϭΎδϳ 
       ،ϥΈف ήصفXY AB , XY DC฀ ฀ 

 



 

 

 
 

 

 
ΓϮτΨϟ1ا : 

 ϞϴϣBC
  
4 1 5
3 3 0

 

 

 ϞϴϣAD
     
4 8 3 5
3 6 2 4

 

 

 ϞϴϣCD
  

0 5 5
0

4 0 4
 

 

 ϞϴϣAB
     
4 3 1

4
1 2 3

 

 
 Ϧϣ Ϟϛ Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑAD , BC ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ AD BC฀  

 Ϧϣ اϛ ϞϴϣϭCD , AB ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ ήϴغ  CD AB฀  
 ϞϜشϟا ϥΫ·ABCDفήΤϨϣ ϪΒش  

ΓϮτΨϟ2ا : 

   
   

AB

CD

     
      

2 2

2 2

3 1 2 3 17

5 5 0 4 25 16 4
 

 ϥΫ·ABCD ϥأ ϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ ήϴغ ϪϨϜϟϭ فήΤϨϣ ϪΒش AB = 17 ϭ 
CD = 4. 



 

 

 
 

 
 Ϧϣ Ϟϛ Ϟϴϣ ϥ· ΚϴΣ ،فήΤϨϤϟا ϪΒش ϲΗΪϋΎق ϱίاϮϳ ا ϢϴϘΘδϤϟا اάϫ ϥا، أ

 ϦϴΗΪϋΎϘϟ3ا
4
 ϢϴϘΘδϤϟا Ϟϴϣ ϥأ ϦϴΣ ϰϠϋ ،y x  1  ϱϭΎδϳ-1 .

    
   

BC

AD

     
      

2 2

2 2

5 1 3 0 25 5

3 5 2 4 100 10
  

 ΔτγϮΘϤϟا ΔότϘϟا ϝϮρ = 

       
 
 
BC A

.

D
 

1
2
1

5 10
2

7 5
 

   

  
ΔϘΑΎτΘϣ فήΤϨϤϟا ϪΒا شήτق 

BD AC

x x

x x

x


  
  


2 8 3 7

3 2 8 7

15

 

 
 

x x

x x

x

x

  
  



4 11 2 33

4 2 33 11

2 22

11

 

 
 



 

 

 
 

 

 
  

 
1
2

1
12 16 4

2
24 16 4

4 24 16

4 8

2

PM QR TS

x

x

x

x

x

 
 
 
 



 

  
 
1
2

1
20 6 2

2
40 6

4

5

2

0 8

PM QR TS

x x

x x

x

x

 
 
 



 

  
 
1
2

1
2 3

10 20

10
2

4 3 10

2 10

PM QR TS

x x

x x

x PM

 
 
 
   

 



 

 

 
 

  
 
1
2

1
13 5 3 2 2

2
26 7 5

7 26 5

7 21

6 2

3

8

2 2

PM QR TS

x x

x

x

x

x

TS x

TS

 
   
 
 


 
  

 

 
 

1

19

19 9

19 9

0

DB AC

AE EC

AE

AE

AE in


 
 
 


 

  

9 1

19

0

AC EC AE

AC

A inC

 
 


 

 
 
 



 

 

 
 

 ϥΎΘفϟΎΤΘϤϟا ϥΎΘϳϭاΰϟا Δϳήψϧ 
40 35 75

180

180

105

75 180

m ABC m ABE m EBC

m ABC m BCD

m ABC m BCD

m BCD

m BCD

       
   
   
  
 











 

  
 ϥأ ΎϤΑAB DC฀ ϥΫ· 40m ABE m EDC      

 ΎϴϠاخΩ ϝΩΎΒΘϟا Δϳήτϧ ΐδΣ      

 
m ZWX ZYX  ( ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا Ϧϣ ςϘف ΪΣاϭ Νϭί ΪΟϮϳ

 Δϳήψϧ ،ΔϘΑΎτΘϤϟ1.26ا )
άϟ10mا  ZYX m ZWX x    

 ϥΈف ϪϴϠϋϭ
360m ZWX m WXY m ZYX m WZY        

 (ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϠϟ ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ)ΞΘϨϳ ξϳϮόΘϟΎΑϭ ، :
10 120 10 4 360

24 120 360

10

x x x

x

x

   
 


 

άϟ :ا 10 100 01 10m ZYX x     
          

 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
m ZWX ZYX  ( ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا Ϧϣ ςϘف ΪΣاϭ Νϭί ΪΟϮϳ

 Δϳήψϧ ،ΔϘΑΎτΘϤϟ1.26ا)  
άϟ13ا  14m ZYX m ZWX x     

 ϥΈف ϪϴϠϋϭ
360m ZWX m WXY m ZYX m WZY        

 (ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϠϟ ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا ΕΎγΎϴق ωϮϤΠϣ)ΞΘϨϳ ξϳϮόΘϟΎΑϭ ، :      13 14 13 24 13 14 35 360

39 87 360

39 360 87

10

7

1 1

5

3 4

x x x

x

x

x

ZYX x

ZYX

      
 
 


  
  

 

 

 
ΕΎϴτόϤϟا :WZ  ZV ،XY Ϧϣ Ϟϛ فμϨΗ WZϭ ZV ،

  W ZXY  
ΏϮϠτϤϟا :WXYVϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ فήΤϨϣ ϪΒش  .
 ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) :

1 )WZ  ZV ،XY Ϧϣ ًاϛ فμϨΗ WZϭ ZV .(ΕΎϴτόϣ) 

2 )1
2

WZ =
1
2

ZV                               (Ώήπϟا ΔϴصΎخ)           



 

 

 
     
3 )WX = VY                                     (فμΘϨϤϟا ΔτϘϧ فϳήόΗ) 
4 )WX VY                                   (ΔϤϴϘΘδϤϟا ϊτϘϟق اΑΎτΗ فϳήόΗ) 
5 ) W ZXY                            (ϰτόϣ( 
6 )XY ||WZ                                     ( ϥΈف ΓήυΎϨΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ΖϧΎϛ اΫ·

ϥΎϳίاϮΘϣ ϦϴϤϴϘΘδϤϟا) 
7 )WXYVϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ فήΤϨϣ ϪΒق ).  شΑΎτΘϣ فήΤϨϤϟا ϪΒف شϳήόΗ

ϦϴقΎδϟا) 

 
ΕΎϴτόϤϟا :MNPQ Δϴقέϭ Γή΋Ύρ ϞϜش 
ΏϮϠτϤϟا : MNR PNR   
ϥΎϫήΒϟا :

 ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا( 
1 )MNPQ                     Δϴقέϭ Γή΋Ύρ ϞϜش (ϰτόϣ) 
2 )NM  NP , QM  PQ                 (ΔϴقέϮϟا Γή΋Ύτϟا ϞϜف شϳήόΗ) 
3 )QN QN                                         (αΎϜόϧاا ΔϴصΎخ) 
4 )NMQ NPQ  (                              SSS )
5 )MNR PNR          ( ϦϴϘΑΎτΘϤϟا ϦϴΜϠΜϤϟا ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا

ΔϘΑΎτΘϣ) 
6 )NR  NR                                    (αΎϜόϧاا ΔϴصΎخ) 
7 ) MNR PNR  (                           SAS )
 

 
 
 
 
 
 
 

 



 

 

 
 

 
 

 

 
 

 

 
 
 

 Ϟϴϣ3 3 1 2
2 2 4 6

AB
       

 

 Ϟϴϣ3 3 0
2 3 1

CD
   



 

 

 
 

 Ϟϴϣ1 2 3
3 6 3

BC
    

 

 Ϟϴϣ1 1 0
3 4 1

AD
    

 ϞϜشϟا ϥΫ· ϱϭΎδΘϣ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑ ϥأ ،ωاοأ ϱίاϮΘϣ
 ήϴغ ΔϴϟΎΘΘϤϟا Ϫϋاοأϭ ،Ϣ΋اϮق Ύϳاϭί ΪΟϮϳ اϭ ΔϘΑΎτΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ϫϋاοأ

ΔϘΑΎτΘϣ. 
 

 Ϟϴϣ0 4 4
6 3 3

WX
     

 

 Ϟϴϣ1 2 3 1
5 10 5 5

YZ
    

 

 Ϟϴϣ1 4 3
2 3 5

XY
    

 

 Ϟϴϣ3 4 1
2 3 5

WZ
   

 ϞϴϣWX YZ XY WZ    
ϥΫ·ϲϋΎΑέ ϞϜش ςϘف ΔϳίاϮΘϣ ωاοأ Ϫϴف βϴϟ .  

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
 

 

 

 
 

 
 



 

 

 
 

 
 

 ·Ϋا ϥΎϛ قήτا شϭ ϦϴϘΑΎτΘϣ Ύδϴϟϭ ϦϳΪϣΎόΘϣ ϲϋΎΑέ ϞϜأΎϤϫΪΣ فμϨϳ ςϘف 
Δϴقέϭ Γή΋Ύρ ϞϜش Ϯϫ ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϥΈف ،ήخϵا .

 
ΕΎϴτόϤϟا :ABCD Ϫϴف ϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ فήΤϨϣ ϪΒش  AD BC 
ΏϮϠτϤϟا :  BD AC 

 
ϥΎϫήΒϟا: 

 
   
   

2 2

2 2

0DB a b c

a b c

   
  

   

    
   

2 2

2 2

0 0AC a b c

a b c

    
  

 

 
 ϥΫ· BD AC ϚϟΫ Ϧϣϭ  BD AC 

 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 
ΕΎϴτόϤϟا :ABCD Ϫϴف فήΤϨϣ ϪΒش XYΔτγϮΘϣ Δότق  .
ΏϮϠτϤϟا : XY ฀AB , XY DC฀ 

 
ϥΎϫήΒϟا :

X فμΘϨϣ ΔτϘϧ AD ΎϬΗΎϴΛاΪΣ·ϭ ،
2 2
b c

,
    

                                         

Y فμΘϨϣ ΔτϘϧ BC ΎϬΗΎϴΛاΪΣ·ϭ ،2
2 2

a b c
,

                

   
 Ϟϴϣ ϥأ ΎϤΑϭAB Ϟϴϣϭ ،ήصف ϱϭΎδϳ XY Ϟϴϣϭ ،ήصف ϱϭΎδϳ DC 

 ،ϥΈف ήصف ϱϭΎδϳXY AB , XY DC฀ ฀ 



 

 

 

 

 

 
ϝΩΎϋ ؛ m D m B   
360

100 45 100 360

115

m A m B m C m D

m A

m A

       
    
 







 

 
 

 ΔτγϮΘϤϟا Δότفϟ1= ا
2

 ϦϴΗΪϋΎϘϟا ϝϮρ ωϮϤΠϣ  

   
 
 

1
8 4

2
1

2 2 4
2
1

2 2
2

2

y x y x

y x

y

y

x

x

      
   
  






 

 
 



 

 

 
 

 
 

 ϥاΑΎϘΘϣ ϥΎόϠο ΪΟϮϳ ا ΎϤϨϴΑ ΔϘΑΎτΘϣ ΔόΑέاأ ϊΑήϤϟا ωاοاً، أΪΑأ ΔΤϴΤص ήϴغ
ϥΎϘΑΎτΘϣ ΔϴقέϮϟا Γή΋Ύτϟا ϞϜش ϲف .

 
 

  

 

 
 Ϯϫ شϲϋΎΑέ ϞϜ فϥΎόϠο Ϫϴ فϮΘϣ ςϘاϥΎϴϤδϳ ϥΎϳί قϲΗΪϋΎ شϪΒ شϪΒ اήΤϨϤϟف

 .        اήΤϨϤϟف ϰϤδϳϭ اϥΎόϠπϟ غήϴ اϮΘϤϟاΎγ Ϧϴϳίقϲ شϪΒ اήΤϨϤϟف
ϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϤϟف اήΤϨϤϟا ϪΒش: ϥΎϳίاϮΘϣ ςϘف ϥΎόϠο Ϫϴف ϲϋΎΑέ ϞϜش Ϯϫ 

ΔϘΑΎτΘϣ ΓΪϋΎϘϟا Ύϳاϭίϭ ϥΎϘΑΎτΘϣϭ. 
ΔϴقέϮϟا Γή΋Ύτϟا ϞϜش : ωاοاأ Ϧϣ ϦϳΰϳΎϤΘϣ ϦϴΟϭί Ϧϣ ϥϮϜΘϳ ϲϋΎΑέ ϞϜش Ϯϫ 

ωاοاأ ϱίاϮΘϣ βϜϋ ϰϠϋϭ ΔϘΑΎτΘϤϟاΓέϭΎΠΘϤϟا ، Ύδϴϟ ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ
ϦϴϳίاϮΘϣ اϭ ϦϴϘΑΎτΘϣ               . 

 
 
  
 
 
 
 

 
 
 

 



 

 

 
 

 

 
 

B D  ΔϴقέϮϟا Γή΋Ύτϟص ا΋Ύμخ Ϧϣ  
360

74 105 105 360

36 8

76

0 2 4

m A m B m C m D

x

x

x

       
   
 



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  JϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϤϟف اήΤϨϤϟا ϪΒش   
 
 
 
 
 
 
 
 
  



 

 

 

 

 
 ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϴϟΎΘΘϣ ϦϴόϠο ΪΟϮϳ Ϫϧأ ϦϴόϤϟص ا΋Ύμخ Ϧϣ 

 ϥΫ·FG HG  

 ϥΫ·HFG FHG   

 ϥأ ΎϤΑϭ118FGH   ϲف ϦϴΗήاأخ ϦϴΘϳϭاΰϟا ϥΫ· HFG 
 180 118 62   ϥأ ΎϤΑϭ  HFG FHG  

 ϥΫ·62
2

31MHG    

 
 ήاأخ ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ ϦϴόϤϟا اήτق 
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 ϦϴϘΑΎτΘϣ ϦϴϟΎΘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ ϥأ ϦϴόϤϟص ا΋Ύμخ Ϧϣ 

15HD HG   
12HM  

ΙέϮغΎΜϴف Δϳήψϧ ΐδΣ :      
     
     
 
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15 12

15 1
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
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ΕΎϴτόϤϟا :CMF  EMF , CFM EFM 
ΏϮϠτϤϟا : DMC DME   
ϥΎϫήΒϟا:  ΕاέΎΒόϟا(ΕاέήΒϤϟا) 

1 )CMF  EMF , CFM EFM (ΕΎϴτόϣ) 
2 )MF  MF , DM  DM                       (αΎϜόϧاا ΔϴصΎخ) 
3 ) CMF EMF  (                                  ASA )
4 )CM  EM         (ΔϘΑΎτΘϣ ϦϴϘΑΎτΘϤϟا ϦϴΜϠΜϤϟا ϲف ΓήυΎϨΘϤϟا ήصΎϨόϟا) 
5 )DMC, CMF ϥΎΘϠϣΎϜΘϣ DME, EMFϥΎΘϠϣΎϜΘϣ  .( Δϳήψϧ

ΔϠϣΎϜΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا) 
6 ) DMC DME           (ΔϘΑΎτΘϣ ϥϮϜΗ ΔϘΑΎτΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ΕاϤϜϣ) 
7 )DMC DME  (                    SAS )
 

 
 



 

 

 
 

 
 

ϞϴϤϟ2:  ا 1

2 1

0 4
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4
2

y y
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  

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ϞϴϤϟ2: ا 1

2 1

1
5 6

0
x x x
x x

x x
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    

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ϞϴϤϟ2: ا 1

2 10
x x x

y
y x y

y y y
   

 

        ϞϴϤϟفاήόϣ ήϴغ 
 



 

 

 
 

  ϦϴقΎδϟق اΑΎτΘϣ فήΤϨϤϟا ϪΒش ،΄τخ 

 
  ΔΤϴΤص 

 
 ήτϘϟا ،΄τخ 

 
 ΔΤϴΤص 

 
 ΔΤϴΤص 

 
 خτ΄، اΔότϘϟ اϟ ΔτγϮΘϤϟشϪΒ اήΤϨϤϟف 
 

 ΔΤϴΤص 

 
 خτ΄، شϪΒ اήΤϨϤϟف 

 
 



 

 

 
 

 
 ΔΤϴΤص 

 
  ΔΤϴΤص
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 ϥΎΘفϟΎΤΘϤϟا ϥΎΘϳϭاΰϟا Δϳήψϧ 

180

115

6

180

180 11 55

BAD ADC

ADC

ADC

  
 

    

 

     
 ϦϴϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ 

18AD BC  
                      

 ϦϴϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴόϠο Ϟϛ 
12AB DC  

 
 ϦϴϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ϦϴϠΑΎϘΘϣ ϦϴΘϳϭاί Ϟϛ 

115BAD BCD    
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 ωاοاأ Ϧϣ Νϭί ϥΎϛ اΫ· ϭأ ϝϮτϟا ϲف ΔϳϭΎδΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ ΖϧΎϛ اΫ·  
ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϞϜشϟا ϥΈف ،ًΎϳίاϮΘϣϭ ًΎϘΑΎτΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟا . ϞϜشϟا ϥϮϜϳ ϥأ ϦϜϤϳϭ

 ϥاήτϘϟا ϥΎϛ اΫ· ϭأ ΔϘΑΎτΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ΖϧΎϛ اΫ· ًΎπϳأ ωاοأ ϱίاϮΘϣ
ήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ .

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 

 

 
 ΔϳήψϨϟا ،Ϣόϧ1.11 

 

 
 ΔϳήψϨϟا ،Ϣόϧ1.12 

 
ΕΎϴτόϤϟا:,AE CF ABCD฀ 
ΏϮϠτϤϟا : ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟاEBFD  ωاοأ ϱίاϮΘϣ  .
ϥΎϫήΒϟا : 

1) ABCD฀  ،AE CF              (ΕΎϴτόϣ) 
2 )AE CF              (ΔϤϴϘΘδϤϟا ϊτϘϟق اΑΎτΗ فϳήόΗ) 
3 )BC AD              (ΔϘΑΎτΘϣ ωاοاأ ϱίاϮΘϣ ϲف ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاοاأ) 
4 )BC = AD                    (ΔϤϴϘΘδϤϟا ϊτϘϟق اΑΎτΗ فϳήόΗ) 
 



 

 

 
 
5) AD AE ED , BC BF CF    (ϊτϘϟا ϊϤΟ ΔϤϠδϣ 

ΔϤϴϘΘδϤϟا) BF AE AE ED   
6   )BF CF AE ED                  (ξϳϮόΘϟΎΑ) 
7 ) BF AE AE ED                 (ξϳϮόΘϟΎΑ) 
8 ) BF ED                                (Ρήτϟا ΔϴصΎخ) 
9  )BF ED             (ΔϤϴϘΘδϤϟا ϊτϘϟق اΑΎτΗ فϳήόΗ) 

10  )BF ED฀            (ωاοاأ ϱίاϮΘϣ فϳήόΗ) 
11)  ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟاEBFD ωاοأ ϱίاϮΘϣ ( ωاοاأ Ϧϣ Νϭί ϥΎϛ اΫ·

ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϲϋΎΑήϟا ϞϜشϟا ϥΈف ًΎϘΑΎτΘϣϭ ًΎϳίاϮΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟا) 
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 ϥΎϘΑΎτΘϣ ϩاήτق ϥ· ϞϴτΘδϤϟص ا΋Ύμخ Ϧϣ 
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 Ϣ΋اϮق ϩΎϳاϭί ϊϴϤΟ ϥ· ص΋Ύμخ Ϧϣ 

 
90 5 37 3GEH     

 
 

90 1 73 7FGE     
 

 
 
 



 

 

 
 

 
 قήτا اΑΎτΘϣ ϞϴτΘδϤϟق
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 Ϣ΋اϮق ϞϴτΘδϤϟا Ύϳاϭί 
9 180 00 9HEF EFG      
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 ϥأ ΎϤΑAB ADاΫ· ΔϘΑΎτΘϣ Ϫϋاοأ ϊϴϤΟ ϥأ ϦϴόϤϟص ا΋Ύμخ Ϧϣ : 

55BDA ABD    
         
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 ϥأ ΎϤΑ55m ABD   Ύϳاϭΰϟف اμϨϳ ϦϴόϤϟا اήτق ϥأ ΎϤΑϭ 

Ϋ·55mا  DBC ϥΎΘفϟΎΤΘϤϟا ϥΎΘϳϭاΰϟا Δϳήψϧ ΐδΣϭ  :  180 55 55
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ΔϘΑΎτΘϣ Ϫϋاοأ ϊϴϤΟ ϥأ ϦϴόϤϟص ا΋Ύμخ Ϧϣ 

2 5F FJ . cmG    
 

 
 

 .اϞϤόΘγ صϴغΔ اΎδϤϟفϲϟϮρ ϦϴΑ ΔϧέΎϘϤϠϟ ϦϴΘτϘϧ ϦϴΑ Δ اϦϳήτϘϟ: أϭاً 
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 ϥاήτϘϟا ϥأ ΎϤΑRT,QS ϞϴτΘδϣ ϞϜشϟا ϥΫ· ϥΎϘΑΎτΘϣ ΎϤϫ ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ  
ΎϴϧΎΛ : ϥاΪϣΎόΘϣ ϥاήτϘϟا ϥΎϛ اΫ· Ύϣ ΪϳΪΤΘϟ ϞϴϤϟا Δغϴص ϞϤόΘγا 

Ϟϴϣ :0 0 0
12 12 0

QS
  

 

Ϟϴϣ :12 6 6
0 6 6

RT
    

 ϦϴϠϴϤϟا Ώήο ϞصΎΣ ϥأ ΎϤΑ =1 ϥ΄ا فάϟ ϥاΪϣΎόΘϣ ϦϳήτϘϟا ϥΈف QRST 
Ϧϴόϣ . 

 ϞϜشϟا ϥΫ·ϊΑήϣϭ Ϧϴόϣϭ ϞϴτΘδϣ ϥΎϘΑΎτΘϣ ϦϴϴϟΎΘΘϤϟا ϦϴόϠπϟا ϥ؛ أ
ϥاΪϣΎόΘϣϭ .

 
 

 
 .اϞϤόΘγ صϴغΔ اΎδϤϟفϲϟϮρ ϦϴΑ ΔϧέΎϘϤϠϟ ϦϴΘτϘϧ ϦϴΑ Δ اϦϳήτϘϟ: أϭاً 
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 ϥاήτϘϟا ϥأ ΎϤΑRT,QS ϞϴτΘδϣ βϴϟ ϞϜشϟا ϥΫ· ϥΎϳϭΎδΘϣ ήϴغ  
ΎϴϧΎΛ : ϥاΪϣΎόΘϣ ϥاήτϘϟا ϥΎϛ اΫ· Ύϣ ΪϳΪΤΘϟ ϞϴϤϟا Δغϴص ϞϤόΘγا 

Ϟϴϣ :14 2 12
0 4 4

QS
    

 

Ϟϴϣ :0 5 5
4 6 2

RT
  

  ϦϴϠϴϤϟا Ώήο ϞصΎΣ ϥأ ΎϤΑ1  اάϟ ϥاΪϣΎόΘϣ βϴϟ ϦϳήτϘϟا ϥΈف 
ϥ΄فQRSTϦϴόϣ βϴϟ  . 

 ϞϜشϟا ϥΫ·ςϘف ϲϋΎΑέβϴϟϭ  اϭ Ϧϴόϣ  ϞϴτΘδϣ اϭ ϊΑήϣ 
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 ϥأ ΎϤΑWX ZY฀ ϭ   WZ XY   

Ϋ·112Wا  X   Ϛϟάϛϭ  Z Y  
 ΔϴϠاخΪϟا Ύϳاϭΰϟا ωϮϤΠϣ =360 
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 ϊΑήϤϟا ϱήτق Ϧϣ اءΰΟف أήΤϨϣ ϪΒش Ϟϛ ΎقΎγ .

 ϪΒشϟ ΓΪϋΎق Δϳϭاί Ϟϛ αΎϴϘف Ϛϟάϟ ،ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ύϳاϭΰϟا ϥΎفμϨϳ ϊΑήϤϟا اήτقϭ
 ϱϭΎδϳ فήΤϨϤϟ45اº .

ϥΎΘϘΑΎτΘϣ ΓΪϋΎق Ϟϛ ΎΘϳϭاίϭ ίاϮΘϣ ωاοاأ Ϧϣ ΪΣاϭ Νϭί .
 ϦϴόϠπϟق اΑΎτΘϣ فήΤϨϤϟا ϪΒا شΫ· 

 

 
        ϯήΒϜϟا ΓΪϋΎϘϟا ϝϮρ =12 in. 

  ϯήغμϟا ΓΪϋΎϘϟا ϝϮρ =4 in. 
 ήϴΒϜϟا ϊΑήϤϟا ήτ144 =      ق 144 12 2  

 ήϴغμϟا ϊΑήϤϟا ήτ16 =      ق 16 4 2  

ϝϮρ   = 12 أΎγ ΪΣقϲ شϪΒ اήΤϨϤϟف  2 4 2 8 2 4 2
2 2
   

ςϴΤϣ     = 12 شϪΒ اήΤϨϤϟف 4 4 2 4 2 27.3in.    
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          S , ,P , ,R , ,U , ,T ,     5 2 0 1 3 2 5 4 3 4 
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 ϥأ ΎϤΑUP = 34, PS = 34, PT = 3 2 , RP = 3 2 ϥΈف ،

ήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ ϥاήτϘϟا .
 



 

 

 
 

 
 

 ϞϜشϟا ϥΈف ήخϵا ΎϤϬϨϣ Ϟϛ فμϨϳ ϲϋΎΑέ ϞϜا شήτق ϥΎϛ اΫ· ،ωاοأ ϱίاϮΘϣ
ωاοأ ϱίاϮΘϣ .
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 : D 8 2 

 

 
: G Ύϳاϭΰϟق اΑΎτΘϣ  

 
 



 

 

 

 

 

 
: D

x x

x x

x

x

  
  



4 6 6 54

6 4 6 54

2 60

30

30

 

 

   
: G

n . .    
 

2 180 5 2 180 540

540
5

108

108



 

 
 
 
 
 



 

 

 

 
 : B60 

m BCD m BAD    120
2

60 

 
 

: G

x

x

x

x

 
 



5 2 62

5 62 2

5 60

12

12

 

 
 
 



 

 

 

 
ϥΎϘΑΎτΘϣ ϞϴτΘδϤϟا اήτق 

      

 2

2 5 40
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 
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

      

 
 

 

 

   2 180 6 2 1

1

8

2

0 720

7

0

1 0
20
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n . .   
 




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  ,6 3 

 
 ً ΎϨϴόϣ ϭأ ًΎόΑήϣ ϥϮϜϳ .

 

 
ϲϘτϨϤϟا Ϟμفϟا ϥϮϧΎ؛ قΔΤϴΤص ΔΠϴΘϨϟا .

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 

 
 

x x x

x x

x x

x x

x

x

    
  
  
  



1
5 10 10 2 6 4

2
1

5 10 16 2
2

10 20 16 2

16 10 20 2

6 18

3

 

 

 
ϲϫ ΚϠΜϤϟا αϭ΅έ :    0 4 2 0 0 0, , , 

   ϲϫ ΔفμϨϤϟا ΓΪϤϋاأ ΪΣأ ΔϟΩΎόϣ0 12
2

y     ήف آخμϨϣ ΩϮϤϋ ΔϟΩΎόϣϭ

   ϲϫ0 24
2

x   .ΔτϘϨϟا ΪϨϋ ϥاΩϮϤόϟا ϥاάϫ ϊρΎϘΘϳϭ  ,5 3 ΰϛήϤف Ϛϟάϟ       

    ϲΘϟا Γή΋اΪϟا   ΔτϘϨϟا ΪϨϋ ϊϘϳ ΚϠΜϤϟا αϭ΅έ ϲف ήϤΗ ,1 2 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 

 

 
 

 

 

 
 

 ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϞϜشϟΎا فάϟ ،ΔϘΑΎτΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟا ωاο؛ اأϢόϧ 
 

 
ϥΎϳίاϮΘϣ ςϘف ϥاΑΎϘΘϣ ϥΎόϠο ا؛ .ϥأ ϦϴΒΗ ϥأ ϚϴϠϋ :

1    )   ًΎπϳأ ϥΎϘΑΎτΘϣ ϦϴϳίاϮΘϤϟا ϦϴόϠπϟا
 ϭ2أ)  ϥΎϳίاϮΘϣ Ϧϳήخϵا ϦϴϠΑΎϘΘϤϟا ϦϴόϠπϟا

 
ωاοأ ϱίاϮΘϣ ϞϜشϟΎا فάϟ ،ΔϘΑΎτΘϣ ΔϠΑΎϘΘϤϟا Ύϳاϭΰϟ؛ اϢόϧ .

 
 
 
 
 


