
 

 

  اٌمطٛع اٌّخشٚغ١خ ٚاٌّعبدلاد اٌٛع١طخ  :اٌفصً اٌشاثع

: اخزجبس عش٠ع

 

:  داٌخ رشث١ع١خ ِّب ٠أرِٟٕذٕٝ وً ٚاٌشأط يyأٚجذ ِذٛس اٌزّبصً ٚاٌّمطع

( )1 

xِذٛس اٌزّبصً         1 

y        اٌّمطع  , 0 12   

      اٌشأط  , 1 13 

 

( )2  

xِذٛس اٌزّبصً          1 

y         اٌّمطع  ,0 6   

      اٌشأط  ,1 5 

( )3 

xِذٛس اٌزّبصً         1 

y        اٌّمطع  , 0 8   

      اٌشأط  , 1 10 

 

( )4  

xِذٛس اٌزّبصً          3 

y         اٌّمطع  ,0 3   

      اٌشأط  , 3 15 

( )5 

xِذٛس اٌزّبصً         2 

y        اٌّمطع  , 0 4   

      اٌشأط  , 2 16 

 



 

 

( )6  

xِذٛس اٌزّبصً          1 

y         اٌّمطع  , 0 1   

      اٌشأط  , 1 5 

 

( : أعّبي 7(

xِذٛس اٌزّبصً          y   ، اٌّمطع 25 ,0 ، اٌشأط   550 , .25 543 75 

 

 :أٚجذ ١ِّض وً ِٓ اٌذٚاي اٌزشث١ع١خ ا٢ر١خ

 

( )8 

  b ac     2
25 4 12 3 254 24    

( )9 

  b ac 2
4 108   

( )10 

  b ac 2
4 8   

( )11  b ac 2
4 100   

 

( )12 

  b ac 2
4 121   

 

( )13 

  b ac  2
4 172   

 

 

 

 

 

 

 



 

 

:  أوًّ اٌّشثع فٟ وً عجبسح رشث١ع١خ ِّب ٠أرٟ ئْ أِىٓ
 

( )14   

(x2 + 8x +16) -16 =0  

 

( )15   

(x2 – 18x – 81) + 81 = 0 

 

ِضً وً داٌخ ِّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب 

( )16   

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

( )17   

 

( )18  :٘ذ٠خ 

F(x)= 50/x 

 

 

 

 

 



 

 

. اٌمطٛع اٌّىبفئخ(4-1)

 :رذمك ِٓ فّٙه ∎

 
( )1 

       ( A1   ٍٝإٌّذٕٟ ِفزٛح سأع١ب ئٌٝ أع

)              اٌشأط  , )4 3 

)              اٌجإسح   , )4 1 

y              اٌذ١ًٌ   5 

x          ِعبدٌخ ِذٛس اٌزّبصً   4 

 

 

      ( B1 ئٌٝ ا١ّ١ٌٓ    إٌّذٕٟ ِفزٛح أفم١ب

)              اٌشأط  , ) 6 1 

)              اٌجإسح   . , ) 5 5 1   

y.              اٌذ١ًٌ   6 5 

x          ِعبدٌخ ِذٛس اٌزّبصً   6 
 

 

 

 : رذمك ِٓ فّٙه∎

(  :فٍه 2(

                                                   x  5 5             . ( )x y 2
44 8 6        

.ألصش ِغبفخ ٟ٘  ft11 2      

 
  

 

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 : رذمك ِٓ فّٙه∎



 

 

 
( )3 

       ( A3 ( )x y 2
4 1 

)              اٌشأط  , )0 1 

)              اٌجإسح   , )0 0 

y              اٌذ١ًٌ   2 

x              ِعبدٌخ ِذٛس اٌزّبصً   0 

 4=              غٛي اٌٛرش اٌجإسٞ 

  

 

     ( B3   ( )y x  
2

1 4 1 

)              اٌشأط  , )1 1 

)              اٌجإسح   , )2 1 

x              اٌذ١ًٌ   0 

y             ِعبدٌخ ِذٛس اٌزّبصً   1 

 4=              غٛي اٌٛرش اٌجإسٞ 

 

 

 

 : رذمك ِٓ فّٙه∎
( )4 

( A4  

 فاْ إٌّذٕٟ ِفزٛح سأع١بً xثّب أْ اٌجإسح ٚاٌشأط ِشزشوبْ فٟ الإدذاصٟ 

 اٌجإسح    (, , )h k p   6  ، اٌشأط 2  ,, ( )h k  6 1  

hٌزا فاْ   6 ، k  1 ، p   2 1 3 

 ئرْ ِعبدٌخ اٌمطع اٌّىبفئ    x h p y k  
2

4  

 ٟ٘   x y  
2

6 12 2 

 
 

 

 

( B4  



 

 

فاْ إٌّذٕٟ ِفزٛح أفم١بً  ثّب أْ اٌذ١ًٌ ِغزم١ُ أفم١ب

h = x – c  
 
 

 اٌجإسح    ( , ),h p k  5  ، اٌشأط 2  ), ( ,h k  9 2  

hٌزا فاْ   9 ، k  2 ، p    5 9 4 

 ئرْ ِعبدٌخ اٌمطع اٌّىبفئ    y k p x h  
2

4  

 ٟ٘   y x   
2

2 16 9 

 

 

 

 
( C4 

إٌّذٕٟ ِفزٛح ٤عفً    

اٌجإسح    ( ,, )h k p   3 hٌزا 4  3 ، k p  4  

)إٌّذٕٟ ٠ّش ثبٌٕمطخ  , )5   : ئر10ْ

 

   

   

   

,

p p

p p

p p

p p

x p y k

p

h

p

     

  

   

 

 















2

2

2

2

5 3 4 10 4

64 4

8

24

6 16 0

8 2

4

0

2

 

pإٌّذٕٝ ِفزٛدبً ٤عفً   2 ْئر  k  2 

ئرْ ِعبدٌخ إٌّذٕٝ ٟ٘     x y   
2

3 8 2 

 

 

 

 

 

 

 
      ( D4  



 

 

إٌّذٕٟ ِفزٛح اٌٟ ا١ّ١ٌٓ    

اٌجإسح    ( , ),h p k  1 kٌزا 5  5 ، h p  1  

)إٌّذٕٟ ٠ّش ثبٌٕمطخ  , )8   : ئر7ْ

 

   

   

   

,

p p

p p

p

p

y k h

p

p x

p

p

p

     

  



  

  

   

   

2

2

2

2

7 5 4 8 1

144 4 36

9 3

12

6 0

12 3 0

4

3

  

pإٌّذٕٝ ِفزٛدبً ١ّ١ٌٍٓ   h  ئرْ 3  4 

ئرْ ِعبدٌخ إٌّذٕٝ ٟ٘     y x  
2

5 12 4 

 

 : رذمك ِٓ فّٙه∎
( )5 

       ( A5  

 ( )

, ,

, )

.

, (

x y

k

x

h

y

p

  

  





 

2

2

1
0 4

4

1
0 4 0

4 4 1 8

0625
16

 

)= اٌجإسح  , . )0 4 0625 



 

 

   

   

 

 

. .

( , . . ) ( , )

d x x y y

y xy x

A

m

x

m

y x

y

     

  


 
 

  

   

 

   



2 2

2 2

2 2

1 1

1 1

1 0 8 4 0625 4 0625

0 4 0625 4 0625

8 0

1 0
8

8 8 1

0

8

0

 

 

 
      ( B5 

 

, ( , )

( )

, ,

y x

h k

y
x

p

  







 







2

2

0 4 5

5 0

5 1 4
4

1

 

)= اٌجإسح  , )4 0 

   

   

 

 

( ,( , ) )

d x x y y

y

y

y x

y

m

x

x

A

m

x

     

  

 
 



  

 

  

 

 









2 2

1 1

2 2

2 1 2 1

1 0

1 4 4 0 5

4 5 0

4 0

1 1

4 1

2

2

2

2

 

 

 



 

 

.  رذسة ٚدً اٌّغبئً

ً خصبئصدذد    : اٌمطع اٌّىبفئ اٌّعطبح ِعبدٌزخ فٟ وً ِّب ٠أرٟ ، صُ ِضً ِٕذٕبٖ ث١ب١ٔب

(  إٌّذٕٝ ِفزٛح سأع١ب ٤عٍٝ 1(

)              اٌشأط  , )3 7 

)              اٌجإسح   , )3 10 

y              اٌذ١ًٌ   4 

x              ِعبدٌخ ِذٛس اٌزّبصً   3 

 12=              غٛي اٌٛرش اٌجإسٞ 

 

     

                                                                                          

(  إٌّذٕٝ ِفزٛح سأع١ب ٤عفً 2(

)              اٌشأط  , )1 6   

)              اٌجإسح   , )1 3 

y              اٌذ١ًٌ   9 

x              ِعبدٌخ ِذٛس اٌزّبصً   1 

 12=              غٛي اٌٛرش اٌجإسٞ 

 
 

 
(  إٌّذٕٝ ِفزٛح أفم١ب ١ّ١ٌٍٓ 3(

)              اٌشأط  , )2 4   

)              اٌجإسح   , )3 4   

x              اٌذ١ًٌ   7 

y              ِعبدٌخ ِذٛس اٌزّبصً   4 

 20=              غٛي اٌٛرش اٌجإسٞ 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

( ١ٌٍغبس   إٌّذٕٝ ِفزٛح أفم١ب4(

)              اٌشأط  , )4 9   

)              اٌجإسح   , )14 9   

x              اٌذ١ًٌ   6 

y              ِعبدٌخ ِذٛس اٌزّبصً   9 

 40=              غٛي اٌٛرش اٌجإسٞ 

                

 

         

 

 

                                                       

(    إٌّذٕٝ ِفزٛح أفم١ب 5ٓ١ّ١ٌٍ(

)              اٌشأط  , )1 5   

)              اٌجإسح   , )7 5   

x              اٌذ١ًٌ   5 

y              ِعبدٌخ ِذٛس اٌزّبصً   5 

 24=              غٛي اٌٛرش اٌجإسٞ 

 

 

 

 

 

(  إٌّذٕٝ ِفزٛح سأع١ب ٤عفً 6(

)              اٌشأط  , ) 8 2   

)              اٌجإسح   , ) 8 3 

y              اٌذ١ًٌ   1 

x              ِعبدٌخ ِذٛس اٌزّبصً   8 

 4=              غٛي اٌٛرش اٌجإسٞ 

 

 

 
 

 



 

 

(  :ٌٛح رضٌج 7(

     x y 2
8     ft4=    غٛي اٌجعذ اٌجإسٞ 2

                                                               

(      :لٛاسة 8(

(a 

           
   

y x y

y x

   

  
2

2
180 10 565

5 180

0

3
 

(b ًغٛي اٌٛرش اٌجإسٞ =     غٛي اٌذج =ft45 

 

 ، ٚ ِضً ِٕذٕبٖ خصبئصخأوزت وً ِعبدٌخ ِّب ٠أرٟ عٍٝ اٌصٛسح اٌم١بع١خ ٌٍمطع اٌّىبفئ ، صُ دذد 

 ً   :ث١ب١ٔب

( )9 ( )x y 2
8 7 

)              اٌشأط  , )0 7   

)              اٌجإسح   , )0 5 

y              اٌذ١ًٌ   9 

x              ِعبدٌخ ِذٛس اٌزّبصً   8 

          8=              غٛي اٌٛرش اٌجإسٞ 

     
    

( )10 

( )y x  2
8 7 

)              اٌشأط  , )7 0   

)              اٌجإسح   , )9 0 

x              اٌذ١ًٌ   5 

y              ِعبدٌخ ِذٛس اٌزّبصً   0 

     8=              غٛي اٌٛرش اٌجإسٞ 

                                                                 
 
 
 
 



 

 

( )11 ( )x y  2
24 1 

)              اٌشأط  , )0 1   

)              اٌجإسح   , )0 7 

y              اٌذ١ًٌ   5 

x              ِعبدٌخ ِذٛس اٌزّبصً   0 

  24=              غٛي اٌٛرش اٌجإسٞ 

 

                                                                       

( )12  ( )y x 2
20 3 

)              اٌشأط  , )3 0   

)              اٌجإسح   , )8 0 

x              اٌذ١ًٌ   2 

y              ِعبدٌخ ِذٛس اٌزّبصً   0 

          20=              غٛي اٌٛرش اٌجإسٞ 

         

                                                       

 

( )13   ( )x y   
2

3 12 2 

)              اٌشأط  , )3 2   

)              اٌجإسح   , )3 5 

y              اٌذ١ًٌ   1 

x              ِعبدٌخ ِذٛس اٌزّبصً   3 

                                                                        12=              غٛي اٌٛرش اٌجإسٞ 

 

 

( )14   ( )y x  
2

4 10 2 

)              اٌشأط  , )2 4   

)              اٌجإسح   . , )4 5 4 

x              اٌذ١ًٌ   
1

2
 

y              ِعبدٌخ ِذٛس اٌزّبصً   4 

                                                                        10=              غٛي اٌٛرش اٌجإسٞ 

         



 

 

 : اٌّعطبح فٟ وً ِّب ٠أرٟاٌخصبئصأوزت اٌمطع اٌّىبفئ اٌزٞ ٠ذمك  

(  فاْ إٌّذٕٟ ِفزٛح سأع١ب x ثّب أْ اٌجإسح ٚاٌشأط ِشزشوبْ فٟ الإدذاصٟ 15(

 اٌجإسح    ( ,, )h k p   9  ، اٌشأط 7  ,, ( )h k  9 4  

hٌزا فاْ   9 ، k  4 ، p    7 4 3 

 ئرْ ِعبدٌخ اٌمطع اٌّىبفئ    x h p y k  
2

4  

 ٟ٘   x y   
2

9 12 4 

 

( )16 

إٌّذٕٟ ِفزٛح ٤عٍٝ   

اٌجإسح    ,, ( )h k p  3 hٌزا 3  3 ، k p 3  

)إٌّذٕٟ ٠ّش ثبٌٕمطخ  , )23   : ئر18ْ

 

   

   

   

,

p p

p p

p p

x h p

p

y k

p

p

p

    



 

 

 

   

 

 

 



2

2

2

2

23 3 4 18 3

400 4 60

5

15 100 0

5 20 0

4

20

 

٤pعٍٝ   إٌّذٕٝ ِفزٛدب  k  ئرْ 5  2 

ئرْ ِعبدٌخ إٌّذٕٝ ٟ٘     x y  
2

3 10 2 

 

(  فاْ إٌّذٕٟ ِفزٛح أفم١ب y ثّب أْ اٌجإسح ٚاٌشأط ِشزشوبْ فٟ الإدذاصٟ 17(

 اٌجإسح    ( , ),h p k  2  ، اٌشأط 1  ,, ( )h k  4 1  

hٌزا فاْ   4 ، k  1 ، p   2 4 6 

 ئرْ ِعبدٌخ اٌمطع اٌّىبفئ    y k p x h  
2

4  

 ٟ٘   y x  
2

1 24 4 

    

 

      



 

 

(  إٌّذٕٟ ِفزٛح ئٌٝ ا١ّ١ٌٓ    18(

اٌجإسح    ( , ),h p k  11 kٌزا 4  4 ، h p 11  

)إٌّذٕٟ ٠ّش ثبٌٕمطخ  , )20   : ئر16ْ

 

   

   

   

,

p p

p p

p p

y k p x

p p

h

p p

    

  

 



 

  

 

   



2

2

2

2

16 4 4 20 11

144 4 36

9 36

12

4

0

12 3 0

3

  

pإٌّذٕٝ ِفزٛدب ١ّ١ٌٍٓ   h  ئرْ 3  8 

ئرْ ِعبدٌخ إٌّذٕٝ ٟ٘     y x  
2

4 12 8    

                                                                 

 
 

(  فاْ إٌّذٕٟ ِفزٛح أفم١ب y ثّب أْ اٌجإسح ٚاٌشأط ِشزشوبْ فٟ الإدذاصٟ 19(

 اٌجإسح    ( , ),h p k   3  ، اٌشأط 2  ), ( ,h k  1 2 

hٌزا فاْ   1 ، k  2 ، p    3 1 4 

 ئرْ ِعبدٌخ اٌمطع اٌّىبفئ    y k p x h  
2

4  

 ٟ٘   y x   
2

2 16 1          

                                                               

 

 

 
 



 

 

( ئرْ ِعبدٌزخ ا٤عبع١خ  إٌّذٕٟ ِفزٛح سأع١ب20(   x h p y k  
2

4 

)إٌّذٕٟ ٠ّش ثبٌٕمطخ  , )6   : ئر5ْ

 
   

 

h p k

h h p pk 

    

   2

2

12 36 20 4

6 4 5

1
 

)إٌّذٕٟ ٠ّش ثبٌٕمطخ  , )0   : ئر2ْ

 
   

 

p

pk

h

h p

k

  





 



 

2

2

8 4

0 4 2

2
 

)إٌّذٕٟ ٠ّش ثبٌٕمطخ  , ) 12   : ئر14ْ

 
   

 h h p p

h p

k

k

 

   





  



2

2

24 1

12 4

44 56 4

14

3
 

hثذً اٌضلاس ِعبدلاد ٠ٕزج أْ   0 ، k  2 ، p  3 

ئرْ ِعبدٌخ إٌّذٕٝ ٟ٘   x y  2
12 2 

 
 

(  فاْ إٌّذٕٟ ِفزٛح سأع١بً x ثّب أْ اٌجإسح ٚاٌشأط ِشزشوبْ فٟ الإدذاصٟ 21(

 اٌجإسح    (, , )h k p   3  ، اٌشأط 4  ,, ( )h k  3 2 

hٌزا فاْ   3 ، k  2 ، p   4 2 2 

 ئرْ ِعبدٌخ اٌمطع اٌّىبفئ    x h p y k  
2

4  

 ٟ٘   x y  
2

3 8 2 

                                                                                             

 

(  اٌشأط 22(  ,, ( )h k  3 k ٌزا 2  2 ، h  3  

pغٛي اٌٛرش اٌجإسٞ  4 p ٌزا فاْ 8  2 

yِذٛس اٌزّبصً   2 ً       ئرْ إٌّذٕٟ ِفزٛح أفم١ب

ئرْ ِعبدٌخ إٌّذٕٝ ٟ٘     y x  
2

2 8 3                                                                    

 

 

 

 



 

 

(   :عّبسح 23(

(a    .x    
2

29 52 5 7 28 

    

 

                                                                                                          (b   

 

 

 

 :اوزت وً ِعبدٌخ ِّبط ِٕذٕٝ وً لطع ِىبفئ ِّب ٠ٍٟ عٕذ إٌمطخ اٌّعطبح

( )24      , ( , )x y     
2 1

7 3 5 5
2

    

, , .h k p      
1

7 3 0 125
8

 

)= اٌجإسح  , . )7 2 875 

   

   

 

 

( , . )

. .

( , . . )

.

A

m

m

d x x y

y x

y

y xy x

y x
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   

 

 
 

 

 

  

  








2 2

2 1 2

2 2

1

1 1

5 7 5 2 875 8 125

7 2 875 8 125

5 5 25

7 5 25

1 35

8

1

7

1

8

85

5 5

8 

 

 

 

 

 

 



 

 

( )25   , ( , )y x 2 1
4 24 2

5
 

 ( )

, , .

y x

h k p

  

   

2 1
0 4

5

1
4 0 0 05

20

 

)= اٌجإسح  . , )4 05 0 

   

   

 

 

(

. .

( . , )

.

. , )

d x x y y

y x

y

A

m

my x

x

x

y

    

 

   

 




 









 







2 2

2 1 2

2 2

1

1

1

1

24 4 05 2 0 20 05

6 0

1
0 05

2

4 05 20 05 0

2 0

24 16

1 4

20

1
2 4

20

0

2

5 

 

 

 

( )26      , ( , )x y  
2

6 3 2 0 14    

, , .h k p    
3

6 2 0 75
4

 

)= اٌجإسح  , . )6 2 75 



 

 

   

   

 

 

. .

( , . ( , ). )

y x

y x

d x x y y

y x

x

m

y

A

m

 



    

   



 



 
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


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2

1

1 1

1

2

0 6 14 2 75 12 75

6 2 75 12 75

14 10

0 6

14 4 0

10

4

6

4
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( )27    , ( , )x y   
2

4 5 0 5 

 ( )

, ,

y x

h k p

   

    

2
5 4 0

0 5 1
 

)= اٌجإسح  , ) 1 5 

   

   

 

 

, ) ( ,( )

y

d x x y y

y x
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     
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 :دذد ئرجبٖ فزذخ ِٕذٕٝ اٌمطع اٌّىبفئ فٟ وً ِّب ٠أرٟ

(  ِفزٛح ئٌٝ ا٤عفً                                                                      28(

(  ِفزٛح ئٌٝ ا١ٌغبس                                                                         29(

(  ِفزٛح ئٌٝ ا٤عٍٝ 30(

(  ِفزٛح ئٌٝ ا١ّ١ٌٓ                                                                                               31(

 

(  :جغٛس 32(

(a    .x y  2
180 3 20 

(b   . m30 35 

 

 

 :أوزت ِعبدٌخ اٌمطع اٌّىبفئ اٌزٞ ثإسرخ، ٠ّٚظ اٌّغزم١ُ اٌّعطٝ ِٕذٕبٖ فٟ وً ِّب ٠أرٟ

٠ٛجذ عذد لأٙبئٟ ِٓ اٌّعبدلاد ٠زٛلف رٌه عٍٝ ٔمطخ اٌزّبط ث١ٓ إٌّذٕٝ : اٌذــــــــــــــــً

ٚاٌّّبط 

 

(  إٌّذٕٟ ِفزٛح سأع١ب  33(

اٌجإسح    ,, ( )h k p  0 hٌزا 3  0 ، k p 3  

)إٌّذٕٟ ٠ّش ثبٌٕمطخ  , )4   : ئر6ْ

 

   

   

   

,

x h p y k

p

p p

p

p

p

p p

p p

    

  

   

  



 



 

 

2

2

2

2

4 0 4 6 3

16 4 12

3 4 0

1

1 4 0

4

4

 

pإٌّذٕٝ ِفزٛدب ٤عٍٝ    k  ئرْ 1  2 

ئرْ ِعبدٌخ إٌّذٕٝ ٟ٘   x y 2
4 2 

 

(  إٌّذٕٟ ِفزٛح اٌٟ ا١ّ١ٌٓ    34(



 

 

اٌجإسح    ( , ),h p k  1 kٌزا 0  0 ، h p 1  

)إٌّذٕٟ ٠ّش ثبٌٕمطخ  , )4   : ئر4ْ

 

   

   

   

,

y k p x h

p p

p p

p

p

p

p

p

p

    

  

   

  

 
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





2

2

2

2

4 0 4 4 1

16 4 1

4

2

3 4 0

4 1 0

4

1

  

pإٌّذٕٝ ِفزٛدب ١ّ١ٌٍٓ   h  ئرْ 1  0 

yئرْ ِعبدٌخ إٌّذٕٝ ٟ٘   x2
4      

                                                                                                                                             

(  :رّض١لاد ِزعذدح 35(

(a     ً : ٕ٘ذع١ب

(i  ٚدذح 

(ii ٓٚدذر١ 

(iii  أسثع ٚدذاد 
                                                          

  (b  :ث١ب١ٔب   

 

 

 

 

 

 

 
 

(c     ً   :ٌفف١ب

عٕذِب رزذشن اٌجإسح ثع١ذاً عٓ اٌشأط ٠ضداد رٛعع ِٕذٕٝ اٌمطع اٌّىبفئ سأع١ب 

 

(d     ً : رذ١ٍ١ٍب



 

 

                        x y  
2

1 4 7 

 

 

(e     ً : رذ١ٍ١ٍب

)ج١ّع اٌمطٛع ٌٙب ٔفظ اٌشأط  , )0  ِٕٚذ١ٕبرٙب ِفزٛدخ ئٌٝ أعفً ِٕٚذٕٝ اٌّعبدٌخ 1

 x y 2
2  ٘ٛ ا٤ظ١ك، ٌىٓ ِٕذٕٝ اٌّعبدٌخ  1 x y  2

12 .  ٘ٛ ا٤ٚعع1

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ِغبئً ِٙبساد اٌزفى١ش اٌع١ٍب  



 

 

( )36  :اٌخطأئوزشف   

p           ثّب أْ   .  فاْ ِٕذٕٝ اٌمطع اٌّىبفئ ِفزٛح ئٌٝ أع1ٍٝ

 

(      :رجش٠ش 37(

٤ْٚ اٌشأط ٠مع . وً ٔمطخ عٍٝ إٌّذٕٝ ٌٍمطع اٌّىبفئ ثعذ٘ب عٓ اٌجإسح ٠غبٚٞ ثعذ٘ب عٓ اٌذ١ًٌ

.  ِجبششح ث١ٓ اٌجإسح ٚاٌذ١ًٌ عٍٝ ِذٛس اٌزّبصً فأٙب ٟ٘ ا٤لشة ئٌٝ اٌجإسح

                                                                 

(      :رجش٠ش 38(

) اٌشثعبْ ا٤ٚي ٚاٌشاثع ، اٌشأط  , )2  ٚإٌّذٕٝ ِفزٛح ئٌٟ y ٚرمع اٌشأط عٍٝ ٠غبس اٌّذٛس 5

.                                                                      أٚ فٟ اٌشثع١ٓ ا٤ٚي ٚاٌشاثعyا١ٌغبس ٌزا فأخ لا ٠ٛجذ ٔمبغ ٌٍّٕذٕٝ عٍٝ ١ّ٠ٓ اٌّذٛس 

 

(        :رذذ 39(

        y x2 15

8
       

                                                      

(        :أوزت 40(

 ٔفغٗ فاْ ئرجبح فزذخ اٌمطع رىْٛ ئٌٝ أعٍٝ أٚ ئٌٝ أعفً xئرا وبْ ٌٍجإسح ٚاٌشأط الإدذاصٟ 

 ٌٍجإسح فاْ ئرجبح فزذخ اٌمطع رىْٛ ئٌٝ y ٌٍشأط أصغش ِٓ الإدذاصٟ yٚئراوبْ الإدذاصٟ 

.  ٌٍجإسح فاْ ئرجبح فزذخ اٌمطع رىْٛ ئٌٝ أعفyًأِب ئرا وبْ أوجش ِٓ الإدذاصٟ . ا٤عٍٝ

 ٔفغٗ فاْ ئرجبح فزذخ اٌمطع رىْٛ ئٌٝ ا١ّ١ٌٓ أٚ ئٌٝ ا١ٌغبس yٚئرا وبْ ٌٍجإسح ٚاٌشأط الإدذاصٟ

.  ٌٍجإسح فاْ ئرجبح فزذخ اٌمطع رىْٛ ئٌٝ اxٓ١ّ١ٌ ٌٍشأط أصغش ِٓ الإدذاصٟ xٚئراوبْ الإدذاصٟ 

.  ٌٍجإسح فاْ ئرجبح فزذخ اٌمطع رىْٛ ئٌٝ ا١ٌغبسxأِب ئرا وبْ أوجش ِٓ الإدذاصٟ 

 

 

 

 

 

ِشاجعخ رشاو١ّخ 
:أٚجذ ل١ّخ وً عجبسح ِّب ٠أرٟ



 

 

( )41 log 16 4
1

2
 

( )42 log x
x

4
16 4 

( )43 log x
x

3
27 3   

: صُ رذمك ِٓ صذخ دٍه. دً وً ِعبدٌخ أٚ ِزجب٠ٕخ ِّب ٠أرٟ

( )44 

                                                                        
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 
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( )45 

                                                                

   
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   
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6 27
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9

9
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 xٌٍزذمك عٛض عٓ ل١ّخ 

         

     

? ?

log ( ) log log ( ) log

log log log log

x x

      

  

 

3 3 3 3

3 3 3 39

9 6 9 3 3 6 3 3

3 93

9 3

27 3d c

 

xئرْ   3 

 

 

( )46 



 

 

                                                                               

log

x

x

x

x

x
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1
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( : أٚجذ وً ِّب ٠أرٟ 47(

(a    ( )h  3 20   

                                                             

 

(b    ( )
x

h x  


4
16

4
6

1
      

 

 

(b    ( )c
c

h  



12

162
23

0
4

1      

                                                            

( )48    

                                   sin sin cos

sin cos si

sin co

n

s

cos

 

    

 
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 رذسة عٍٝ ئخزجبس

( )49  



 

 

 x G3           

                                                             

( )50 

y Dx 2
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

( )4  اٌمطٛع إٌبلصخ ٚاٌذٚائش 2

 : رذمك ِٓ فّٙه∎



 

 

( )1 

( )A1سأعٟ، اٌّشوض: ٖ الارجب :( ),6 3 

):        اٌجإسربْ ), 6 3 7 

):       اٌشأعبْ ),9 3 ، ( ),3 3 

x:       اٌّذٛس ا٤وجش  6 

y:     اٌّذٛس ا٤صغش  3 

 

 

 

 

 

 

 

( )B1ٖأفمٟ، اٌّشوض:  الارجب :( , )2 5 

),:        اٌجإسربْ ) 
3

2 5
2

 

):       اٌشأعبْ , )1 5 ، ( , )3 5 

):       اٌشأعبْ اٌّشافمبْ ), .2 5 5 ، ( ), ,2 4 5 

y:       اٌّذٛس ا٤وجش  5 

x:     اٌّذٛس ا٤صغش  2 

 

 

 

 
 
 
 
 
 

 : رذمك ِٓ فّٙه∎

 
( )2 



 

 

( )A2 
   

.

x y 
 

2 2
6 3

1
2 25 56

 

 

 

( )B2 
   x y 

 

2 2
2 2

1
25 36

 

 

 
  

 : رذمك ِٓ فّٙه∎
( )3 

       ( A3    .
c b

a
e

a

a

 
  

2 2
48 18

0 79
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       ( B3    .
c b

a
e

a

a

 
  

2 2
19 17

0 32
19

 

 
  

 : رذمك ِٓ فّٙه∎
( )4 
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.

c

c

c

b a

e
a

m

c

b m

 

 

   







2 2 2 2

0 39
12 5

4 875

12 5 4 875 11 5

2 23 02
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  : رذمك ِٓ فّٙه∎

( )5 

       ( A5    x y 2 2
9 



 

 

       ( B5     x y  
2 2

5 25 

 

 

  : رذمك ِٓ فّٙه∎
( )6 

                     

   

       

,, , ,

,

x x y y

h

x x y y

k
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k

h
       

  


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      



 


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2 1
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2 1 1 5

2 1
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ئرْ ِعبدٌخ اٌذائشح ٟ٘    x y   
2 2

2 1 17 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 .رذسة ٚدً اٌّغبئً

ً خصبئصدذد    : اٌمطع إٌبلص اٌّعطبح ِعبدٌزخ فٟ وً ِّب ٠أرٟ ، صُ ِضثًّ ِٕذٕبٖ ث١ب١ٔب



 

 

( سأعٟ  :  الإرجب1ٖ(

): اٌّشوض , )2 0 

) :اٌجإسربْ , ) 2 2 10 

): اٌشأعبْ , ) 2 7 

) :اٌشأعبْ اٌّشافمبْ , )5 0 ،( , )1 0 

x: اٌّذٛس ا٤وجش  2 

y: اٌّذٛس ا٤صغش  0     

 

 

 

( أفمٟ  : الإرجب2ٖ(

): اٌّشوض , ) 4 3 

) :اٌجإسربْ , )  4 5 3 

): اٌشأعبْ , ) 7 3 ، ( , ) 1 3 

) :اٌشأعبْ اٌّشافمبْ , ) 4 1 ،( , ) 4 5 

y :اٌّذٛس ا٤وجش  3  

x :اٌّذٛس ا٤صغش  4        

 

   

( أفمٟ  :  الإرجب3ٖ(

): اٌّشوض , )7 2   

) :اٌجإسربْ , ) 7 4 2 2 

): اٌشأعبْ , )1 2 ، ( , )13 2 

) :اٌشأعبْ اٌّشافمبْ , )7 0 ،( , )7 4 

y :اٌّذٛس ا٤وجش  2  

x :    اٌّذٛس ا٤صغش  7   

     

( سأعٟ  :  الإرجب4ٖ(

): اٌّشوض , )8 6 



 

 

) :اٌجإسربْ , )8 2 3 

): اٌشأعبْ , )8 10 ، ( , )8 2 

) :اٌشأعبْ اٌّشافمبْ , )10 6 ،( , )6 6 

x: اٌّذٛس ا٤وجش  8 

y: اٌّذٛس ا٤صغش  6      

   

 

 : اٌّعطبح فٟ وً ِّب ٠أرٟاٌخصبئصأوزت ِعبدٌخ اٌمطع إٌبلص اٌزٞ ٠ذمك  

( )5 

ثّب أْ اٌشأعبْ   ( , ),h a k  13 3 ،    ( , ),h a k   7 3 

kٌزا فاْ   3 ، h  3 ، a  10 

ثّب أْ اٌجإسربْ  ( , ),h c k  11 3 ،    ( , ),h c k   5 3 

cٌزا فاْ   b ٚثبٌزبٌٟ فاْ 8   100 64 6 

ٚثبٌزبٌٟ فاْ ِعبدٌخ اٌمطع إٌبلص رىْٛ 
   x y 

 

2 2
3 3

1
100 36

 

 

 

( )6 

ثّب أْ اٌشأعبْ   ,, ( )h k c  4 3 ،    (, , )h k c  4 9 

kٌزا فاْ   3 ، h  4 ، c  6 

b ثّب أْ غٛي اٌّذٛس ا٤صغش  2 b فاْ 8  4 

aٚثبٌزبٌٟ فاْ   36 16 20 

ٚثبٌزبٌٟ فاْ ِعبدٌخ اٌمطع إٌبلص رىْٛ 
   x y 

 

2 2
4 3

1
16 20

 

 

 

 

 

 

( )7   



 

 

 د١ش aٔغزخذَ ٔٙب٠زٟ اٌّذٛس ا٤وجش فٟ ئ٠جبد  
( )

a 
 


1 13

7
2

       

b د١ش bٔغزخذَ ٔٙب٠زٟ اٌّذٛس ا٤صغش فٟ ئ٠جبد   



4 0

2
2

                                                                   

ِشوض اٌمطع إٌبلص ٘ٛ ِٕزصف اٌّذٛس ا٤وجش    , ,,h k
   




 


13 1 2 2
6 2

2 2
   

  ٌٕٙب٠زٟ اٌّذٛس ا٤وجش ِزغب٠ٚبْ فاْ اٌّذٛس ا٤وجش أفمٟ، ِٚعبدٌخ اٌمطع yٚثّب أْ الإدذاصٟ 

إٌبلص ٟ٘ 
   x y 

 

2 2
6 2

1
49 4

                                                         

 

 

( )8    

ثّب أْ اٌجإسربْ  (, , )h k c   6 9 ،    ( ,, )h k c   6 3 

hٌزا فاْ   6 ، k  3 ، c  6  

aثّب أْ غٛي اٌّذٛس ا٤وجش  2 a فاْ 20  10 

bٚثبٌزبٌٟ فاْ    100 36 8 

  ٌٕٙب٠زٟ اٌجإسربْ ِزغب٠ٚبْ فاْ اٌّذٛس ا٤وجش سأعٟ ، ِٚعبدٌخ اٌمطع xٚثّب أْ الإدذاصٟ 

إٌبلص ٟ٘ 
   x y 

 

2 2
6 3

1
64 100

                                                         

                                                             

( )9    

ثّب أْ اٌشأعبْ اٌّشافمبْ   ( , ),h b k  3 7 ،    ( , ),h b k   13 7 

kٌزا فاْ   7 ، h  8 ، b  5  

aثّب أْ غٛي اٌّذٛس ا٤وجش  2 a فاْ 16  8 

  ٌٍشأعبْ اٌّشافمبْ ِزغب٠ٚبْ فاْ اٌّذٛس ا٤وجش سأعٟ ، ِٚعبدٌخ اٌمطع xٚثّب أْ الإدذاصٟ 

إٌبلص ٟ٘ 
   x y 

 

2 2
8 7

1
25 64

     

                                                                                                                         

 

 

 

 : اٌّشوضٞ ٌٍمطع إٌبلص اٌّعطبٖ ِعبدٌزٗ فٟ وً ِّب ٠أرٟالإخزلافدذد 



 

 

( )10  .
c a

a
e

b

a

 
  

2 2
72 54

0 5
72

 

 
 

( )11 .
c b

a
e

a

a

 
  

2 2
40 12

0 837
40

 

 
 

( )13 .
c b

a
e

a

a

 
  

2 2
33 27

0 426
33

 

 

 

(  :عجبق 14(

  (a  

                                                                     

.

.

.

,
c

c

c
e

a

b

b

ft

a c

 

 

   








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   (b                                                                            
x y

 
2 2

1
25000 109375

 

 

 

 

 

 

 

 

ً اٌخصبئصأوزت ِعبدٌخ اٌذائشح اٌزٟ رذمك    : اٌّعطبح فٟ وً ِّب ٠أرٟ ، صُ ِضثًّ ِٕذٕب٘ب ث١ب١ٔب

( )15                                               ( )16                                                  ( )17 



 

 

  x y  
2 2

3 4               x y   
2 2

6 3 36           x y  
2 2

2 49  

 

 

 

 

 

 

 
 

 :أوزت ِعبدٌخ اٌذائشح اٌّعطٝ غشفب لطش ف١ٙب فٟ وً ِّب ٠أرٟ

( )18       .x y   
2 2 25

2 1 5
4

   

                                                            

( )19      x y  
22

10 16                                                                    

( )20    .x y   
2 2 53

1 5 8
4

 

 

( )21     x y   
2 2

1 6 29 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

(  :ِعبدلاد 22(

)ئفشض أْ  , )p x y ٖٔمطخ عٍٝ ِٕذٕٝ اٌمطع إٌبلص اٌزٞ ِشوض ( ),0  ٚئدذاص١بد ثإسرٗ 0

ٚسؤٚعٗ ِٛظذٗ ثاعزعّبي رعش٠ف اٌمطع إٌبلص ٚاٌجعذ ث١ٓ أٞ ٔمطخ عٍٝ إٌّذٕٝ عٓ اٌجإسر١ٓ 

.                                                                                              صبثذ



 

 

   

   

 

 

 

x y c x y c a

x y c a x y c

x y cy c a a x y c x y cy c

a x y c a cy

a x y cy c a a cy c y

a x a y a cy a c a a cy c y

a x a y a c a c y

a x a y c y a a c

a

     

     

          

   

     

     

   

   

2 22 2

2 22 2

22 2 2 2 2 2 2 2

22 2

2 2 2 2 4 2 2 2

2 2 2 2 2 2 2 4 2 2 2

2 2 2 2 2 2 4 2 2

2 2 2 2 2 2 4 2 2

2

2

2

2 4 4 2

4 4 4

2 2

2 2

c b a x b y a b

x y

b a

    

 

2 2 2 2 2 2 2 2

2 2

2 2
1

 

 

( )23 

( )a 71. غٛي اٌّذٛس ا٤صغش 35 ً١ٍِْٛ ١ِ 

( )b  .e  0 203 

 

 

 :أٚجذ اٌّشوض ٚ اٌجإسر١ٓ ٚاٌشأع١ٓ ٌىً لطع ٔبلص ِّب ٠أرٝ

( )24 

): اٌّشوض , )5 0 

): اٌجإسر١ٓ , )2 0 ، ( , )8 0 

): اٌشأع١ٓ , )1 0 ، ( , )9 0      

                                                                           

( )25 

): اٌّشوض , )2 1 

): اٌجإسر١ٓ , ) 2 3 ، ( , )2 5 

): اٌشأع١ٓ , ) 2 4 ، ( , )2 6    



 

 

                                                                             

 

( )26  

): اٌّشوض , )1 0 

): اٌجإسر١ٓ , )1 7 ، ( , ) 1 7 

): اٌشأع١ٓ , )1 65 ، ( , ) 1 65       

                                                                          

 

(  :شبدٕبد 27(

( )a  

 

 

 

 

 

( )b  
. .

x y
 

2 2

1
11 56 4 41

 

 

 

( )c .e  0 79 

 

 

:   اٌّعطبح فٟ وً ِّب ٠أرٝالخصائصأوزت ِعبدٌخ اٌمطع إٌبلص اٌزٜ ٠ذمك 

( )28 
x y

 
2 2

1
100 64

                                                           

( )29  
   x y 

 

2 2
3 1

1
9 25

            

                                                          

( )30  
   x y 

 

2 2
2 4

1
16 36

          



 

 

                                                              

( )31 
   x y 

 

2 2
3 2

1
64 48

 

 

 

(   :ٕ٘ذعخ 32(

        . . .x y   
2 2

6 5 4 5 32 5 

 

 

:  اوزت اٌصٛسح اٌم١بع١خ ٌّعبدٌخ اٌذائشح اٌزٝ رّش ثبٌٕمبغ اٌّعبغخ فٟ وً ِّب ٠برٟ 

( )33  ( )x y   
22

5 3 9 

 

( )34   ( )x y   
22

1 7 16      

                                                                                 

( )35  x y  
22

6 9 

 

( )36  ( )x y   
22

1 4 64          

                                                                       

 

 

 

 

ِغبئً ِٙبساد اٌزفى١ش اٌع١ٍب  
 

( )37  :اٌخطأئوزشف   

ولاّ٘ب ئجبثخ صذ١ذخ، اٌّذٛس ا٤وجش فٟ اٌشىً ا٠٤غش ا٤فمٟ، فٟ د١ٓ ٘ٛ سأعٟ فٟ اٌشىً 

ا٠٤ّٓ   

 



 

 

              

(      :رجش٠ش 38(

aلا، فارا وبْ  p r 2
 ، b p2

c فاْ  r  ٚاٌجإسر١ٓ ٌٍمطع 
x y

p p
 

2 2

 ّ٘ب  1

 , r0 ،  , r0 ث١ّٕب اٌجإسربْ ٌٍمطع 
x y

p r p
 



2 2

 ّ٘ب 1 ,r 0 ، 

 ,r 0 

 

 

                                                               :رذذ

( )39   
x y

 
2 2

1
49 25

                  

                                                     

( )40 
x y

 
2 2

1
64 9

 

 

( :  ِغأٌخ ِفزٛدخ41(

: اٌّجبي ,h r h r  

)ِجبي  ) ( )x y  2 2 2
4 5 8ٛ٘    : ,4 12 

 

            

 

                                                                                 

(  :اوزت 42(

cثّب أْ  a b 2 2
 رمزشة ِٓ اٌصفش ٠ٚمزشة الاخزلاف c فاْ ل١ّخ b ِٓ ل١ّخ a فعٕذِب رمزشة ل١ّخ 

اٌّشوضٞ 
c

e
a

 اٌصفش ٚرمزشة اٌجإسربْ ِٓ اٌّشوض، ٚثزٌه ٠مزشة شىً اٌمطع إٌبلص ِٓ اٌذائشح ِٓ 

 

 



 

 

ِشاجعخ رشاو١ّخ 
:  اٌمطع اٌّىبفٟء اٌّعطبح ِعبدٌزٗ فٟ وً ِّب ٠أرٝخصبئصدذد 

 

( )43 

اٌمطع اٌّىبفٟء ِفزٛح ٤عٍٝ 

): اٌشأط ),4 2 

): اٌجإسح , . )4 2 08 

y.: اٌذ١ًٌ 1 92 

x: ِذٛس اٌزٕبظش  4 

 

 

 

( )44 

اٌمطع اٌّىبفٟء ِفزٛح ٤عفً 

),: اٌشأط )
5 55

4 8
 

): اٌجإسح , )
5 56

4 8
 

y: اٌذ١ًٌ



27

4
 

x: ِذٛس اٌزٕبظش 
5

4
 

   

 

( اٌمطع اٌّىبفٟء ِفزٛح اٌٝ ا١ّ١ٌٓ 45(

): اٌشأط ),4 1 

): اٌجإسح ). ,4 05 1 

x.: اٌذ١ًٌ 3 95 

y: ِذٛس اٌزٕبظش  1 

 

 



 

 

 

 ج١ّعٙب، د١ش وً ِعبدٌخ ِّب ٠أرٝ ٌم١ُ دذد   0 2:  

( )46  


 
5

4
 ، 


 

4
 

 

( )47  


 
2

 ،   

 

( )48  


 
11

6
 ، 


 

7

6
 ، 


 

3

2
 

 

fٌىً داٌخ ِّب ٠أرٟ أٚجذ اٌذاٌخ اٌعىغ١خ 
1 إن أمكن ، وحذد مجالها : 

( )49 ( )
x

f x
x

  




1 3 2

1
   اٌّجبي  :( , ) ( , )  1 1 

 

( )50 ( )f x x
   1 2

5   اٌّجبي  : ,0 

 

( f لا ٠ّىٓ ئ٠جبد 51(
1

      

 

                 

 

 

 

                                                  

( ):  اٌّذ52ٜ( , ) 3                

 

                                                      

 

 

 

 



 

 

 

 

 

 

( )53   B8                                                                      

 

 

( )54 
. .

x y
c 

2 2

1
182 25 56 25

 

 

 



 

 

 ئخزجبس ِٕزصف اٌفصً

 

 ف١ّب ٠أرٟ ، صُ ِضً ِٕذٕبّ٘ب خصبئصّٙباوزت ِعبدٌخ وً ِٓ اٌمطع١ٓ اٌّىبفئ١ٓ اٌّعطبح ثعط 

 ً : ث١ب١ٔب

                ( )1                                                                    ( )2 

   x y  
2

1 8 3                                             y x  
2

7 16 1                                                                                          

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
 

 

(  : ِٓ ِزعذدئخز١بس 3(

                              D 

 
 

(    :رص١ُّ  4(

                   y x 22

625
        

 

     

 

 

 

 

 



 

 

 ً :   ِضً ِٕذٕٝ اٌمطع إٌبلص اٌّعطبح ِعبدٌزٗ فٟ وً ِّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب

                          ( )5                                                       ( )6 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 : اٌّعطبح فٟ وً ِّب ٠أرٟ  اٌخصبئصاوزت ِعبدٌخ وً ِٓ اٌمطع إٌبلص اٌزٞ ٠ذمك 

( )7    
   x y 

 

2 2
3 3

1
36 20

                                                                   

( )8    
   x y 

 

2 2
3 4

1
16 25

                                                                  

( )9     
   x y 

 

2 2
1 7

1
9 36

                                                                       

( )10  
   x y 

 

2 2
8 2

1
9 49

 

 

(  :عجبدخ 11(

  (a  ٌٟدٛا ft22    

  (b   
x y

 
2 2

1
225 121

   

 

(  : ِٓ ِزعذداخز١بس 12(

                              C1 

 

 



 

 

( )4  اٌمطٛع اٌضائذح 3

 
 : رذمك ِٓ فّٙه∎

( )1 

( )A1ٖأفمٝ، اٌّشوض:  الارجب :( ),0 0 

):        اٌجإسربْ , ) 5 0 

):       اٌشأعبْ , )2 0 ، ( ),2 0   

y:       خػ اٌزمبسة x 
1

2
 

 

 

 

( )B1سأعٟ، اٌّشوض: ٖ الارجب :( , ) 1 4 

),(:        اٌجإسربْ  1 4 145 

):       اٌشأعبْ , )1 4 ، ( , ) 1 12   

:       خػ اٌزمبسة  y x   
8

4 1
9

 

 

 
 

 : رذمك ِٓ فّٙه∎
( )2 

( )A2ٖأفمٝ، اٌّشوض:  الارجب :( ),1 2 

),(:        اٌجإسربْ  1 13 2 

):       اٌشأعبْ ),4 2 ، ( , ) 2 2   

:       خػ اٌزمبسة x y   
2

2 1
3

 

 

 

 

 



 

 

( )B2ٖأفمٝ، اٌّشوض:  الارجب :( ),3 0 

):        اٌجإسربْ ),3 3 5 0 

):       اٌشأعبْ ),3 3 3 0  

:       خػ اٌزمبسة y x  
6

3
3

 

 
 
 

 : رذمك ِٓ فّٙه∎
( )3 

( )A3  
( ) ( )y x 

 
2 2

4 3
1

4 25
 

 

 

( )B3 
( ) ( )x y 

 
2 2

7 2
1

16 9
 

 

 
 : رذمك ِٓ فّٙه∎

 
( )4 

( )A4  .
c

e
a

  1 5 

 

 

( )B4 .
c

e
a

  2 45 

 
 
 
 
 



 

 

 : رذمك ِٓ فّٙه∎

 

(  :ِلادخ ثذش٠خ 5(

( )A4  
x y

 
2 2

1
1600 8400

 

 

 

( )B4  ,40 0 

 

  

. رذسة ٚدً اٌّغبئً

ً خصبئصدذد    : اٌمطع اٌضائذ اٌّعطبح ِعبدٌزخ فٟ وً ِّب ٠أرٟ ، صُ ِضً ِٕذٕبٖ ث١ب١ٔب

( ): سأعٟ، اٌّشوض:  الارجب1ٖ( ),0 0   

):        اٌشأعبْ ),0 2 ، ( ),0 2 

):       اٌجإسربْ ),0 21 ، ( ),0 21   

y:       خػ اٌزمبسة x 
2 17

17
                                                                                            

 

 

 

 

( أفمٟ  :  الارجب2ٖ(

):       اٌّشوض ),0 0   

):        اٌشأعبْ , )7 0   

):       اٌجإسربْ ),79 0    

y:       خػ اٌزمبسة x
30

7
     

 



 

 

( )3   

أفمٟ  : الارجبٖ

):       اٌّشوض ),0 0 

):        اٌشأعبْ , ) 3 0   

):       اٌجإسربْ ),30 0    

y:       خػ اٌزمبسة x
21

3
      

 

 

 

                                                                              

( أفمٟ :  الارجب4ٖ(

):        اٌّشوض ),0 0 

):        اٌشأعبْ ),0 5  

):       اٌجإسربْ ),0 39  

y:       خػ اٌزمبسة x 
5 14

14
                                                                                            

 

( أفمٟ  :  الارجب5ٖ(

):       اٌّشوض ),0 0 

):        اٌشأعبْ , ) 2 0   

):       اٌجإسربْ ),10 0    

y:       خػ اٌزمبسة x
6

2
                                                                                            

 

 

 

 

 

 



 

 

(   سأعٟ:  الارجب6ٖ(

):        اٌّشوض ),0 0 

):        اٌشأعبْ ),0 5  

):       اٌجإسربْ ),0 2 2  

y:       خػ اٌزمبسة x
15

3
     

                                                                                        

 

(         :ئظبءح 7(

 

 

     

                 

 

 

 

                                            صُ ِضً ِٕذٕبٖ ث١ب١ٔبً خصبئصٗ اوزت ِعبدٌخ وً لطع صائذ ِّب ٠أرٟ عٍٝ اٌصٛسح اٌم١بع١خ صُ دذد 

( )8 
( ) ( )x y 

 
2 2

3 1
1

32 8
 

أفمٟ  :       الارجبٖ

):       اٌّشوض ),3 1 

),(:        اٌشأعبْ  3 4 2 1   

):       اٌجإسربْ ), 3 2 10 1    

:       خطب اٌزمبسة y x  
2 19

1 3
19

                                                                                                                                                           

 

 

 

 



 

 

( )9   
( ) ( )y x 

 
2 2

1 2
1

9 27
 

سأعٟ  :       الارجبٖ

):       اٌّشوض , ) 2 1 

):        اٌشأعبْ , ) 2 4 ، ( , )2 2   

):       اٌجإسربْ , ) 2 7 ، ( , )2 5 

:       خطب اٌزمبسة y x  
3

1 2
3

   

      

                                                                                                                                                    

( )10   
( ) ( )y x 

 
2 2

2 7
1

25 10
 

سأعٟ  :       الارجبٖ

):       اٌّشوض , )7 2 

):        اٌشأعبْ , )7 7 ، ( , ) 7 3   

7),(:       اٌجإسربْ 2 35  

:       خطب اٌزمبسة y x  
10

2 7
2

   

 

 

( )11   
( ) ( )y x 

 
2 2

3 4
1

4 9
 

سأعٟ  :       الارجبٖ

):       اٌّشوض ),4 3 

):        اٌشأعبْ ),4 5 ، ( ),4 1   

):       اٌجإسربْ ),4 3 13  

:       خطب اٌزمبسة y x  
2

3 4
3

   

 

 



 

 

( )12  
( ) ( )x y 

 
2 2

4 2
1

9 16
 

أفمٟ  :       الارجبٖ

):       اٌّشوض , )4 2 

):        اٌشأعبْ , )7 2 ، ( , )1 2   

):       اٌجإسربْ ),1 2 ، ( , ) 9 2 

:       خطب اٌزمبسة y x  
4

2 4
3

  

 
 

 

 : اٌّعطبح فٟ وً ِّب ٠أرٟاٌخصبئصأوزت ِعبدٌخ اٌمطع اٌضائذ اٌزٞ ٠ذمك  

( )13 
( ) ( )y x 

 
2 2

1 1
1

15 49
 

( )14 
( ) ( )x y 

 
2 2

1 5
1

39 64
                                                                                

( )15 
( ) ( )y x 

 
2 2

6 1
1

9 49
 

( )16 
( ) ( )x y 

 
2 2

4 7
1

144 25
 

( )17 
( ) ( )x y 

 
2 2

7 2
1

25 7
                                                                      

( )18 
( ) ( )y x 

 
2 2

4 2
1

36 64
                                                                     

( )19 
( ) ( )x y 

 
2 2

6 2
1

36 13
    

 
                                                                     

 

 

 

 



 

 

(  :ٕ٘ذعخ ِعّبس٠خ 20(

(a 
( ) ( )y x 

 
2 2

4 7 5
1

9 225
 

(b ft90 رمش٠جب  

 

 

 :اٌّشوضٞ ٌٍمطع اٌضائذ اٌّعطبٖ ِعبدٌزٗ فٟ وً ِّب ٠أرٟالإخزلاف دذد 

( )21 .e  1 52                                                                                   

( )22 .e  1 27 

( )23 .e  1 06 

( )24 .e  1 33                                                                                

( )25 .e  1 58 

( )26 .e  2 83 

 
 

 

(     :غ١شاْ 27(

(a 
y x

 
2 2

1
81 1215

 

                                                      (b  

(c   , .40 13 7 

 

 

                                                                   

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

(  :                                                                       ٕ٘ذعخ ِعّبس٠خ 28(

(a 
x y

 
2 2

1
16 5760

 

(b ٔصف لطش اٌمّخ . m4   رمش٠جب    3

.     ٔصف لطش اٌمبعذح  m5   رمش٠جب    7

 

 

 :أوزت ِعبدٌخ اٌمطع اٌضائذ اٌّّضً ث١ب١ٔبً فٟ وً ِّب ٠أرٟ

 ( )29 
 xy 

 

22 3
1

10 16
         

                                                                

( )30 
x y

 
2 2

1
25 9

 

 

(  :غمظ 31(

     
x y

 
2 2

1
2722500 1277500

                                                                                         

( )32 

x y
 

2 2
2 2

1
121 121

 

 
 

 

(  :رّض١لاد ِزعذدح 33(

 

(a  ً   :ث١ب١ٔب

 

 

 

 

 



 

 

(b ً :  رذ١ٍ١ٍب

): اٌجإسربْ ٌٍّٕذٕٝ ا٤ٚي ّ٘ب ),10 0 ، ( , )10 ): ٚاٌجإسربْ  ٌٍّٕذٕٝ اٌضبٟٔ ّ٘ب.0 ),0 10 ، 

( ),0 ):  ، ٚاٌشأعبْ ٌٍّٕذٕٝ ا٤ٚي ّ٘ب10 , )6 0 ، ( ),6 : ٚاٌشأعبْ  ٌٍّٕذٕٝ اٌضبٟٔ ّ٘ب.0

( ),0 6 ، ( ),0 .  ٚإٌّذ١ٕبْ ٌّٙب ٔفظ خطٟ اٌزمبسة6

 

(c  ً   :رذ١ٍ١ٍب

ِعبدٌخ اٌمطع اٌضائذ اٌّشافك ٌٗ ٘ٛ 
y x

 
2 2

1
9 16

 

 

 

(d ً   : ث١ب١ٔب

 

 

 

 

 

 

 

(e ً   : ٌفف١ب

. اٌمطعبْ اٌضائذاْ اٌّشافمبْ ٌّٙب ٔفظ خطٟ اٌزمبسة ٌّٚٙب ٔفظ اٌجعذ ث١ٓ اٌّشوض ٚاٌجإسر١ٓ
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

ِغبئً ِٙبساد اٌزفى١ش اٌع١ٍب  
(    :ِغأٌخ ِفزٛدخ 34(

                                   
y x

 
2 2

1
5 15

 

 

 

(    :رجش٠ش 35(

(a 

rs     لطع ِىبفئ، ئرا وبْ   r فاْ 0  s أٚ 0  xٌزا فاِب أْ اٌذذ . 0
 ٠غبٚٞ صفش،  2

y     أٚ أْ اٌذذ 
2

ٚثّب أْ اٌّعبدٌخ ٌٙب فمػ دذ ِشثع ٚد١ذ فأعب عزىْٛ ِعبدٌخ  .  ٠غبٚٞ صفش

.      لطع ِىبفئ

 

 

(b  

rs     لطع ٔبلص، ئرا وبْ   .    ولاّ٘ب أوجش ِٓ صفش أٚ ولاّ٘ب ألً ِٓ صفشr ٚ  s فاْ 0

. ٌزا عزىْٛ ِعبدٌخ لطع ٔبلص.      ٚفٟ وٍزب اٌذبٌز١ٓ فاْ اٌذذ٠ٓ اٌّشثع١ٓ ٌّٙب ٔفظ الإشبسح

 

 

(c 

r     دائشح؛ ئرا وبْ  s   فاْ ِعبٍِٟ اٌذذ٠ٓ اٌزشث١ع١١ٓ اٌّعبف١ٓ ِزغب٠ٚبْ، ٠ّٚىٓ ئعبدح وزبثخ 

.  ، ٌزا فبٌّعبدٌخ رّضً دائشح1    اٌّعبدٌخ ثذ١ش ٠صجخ ِعبًِ وً ِٕٙب ٘ٛ 

 

 

(d     

rs     لطع صائذ، ئرا وبْ   أٞ أْ اٌذذ٠ٓ اٌزشث١ع١١ٓ     .  ِخزٍفبْ فٟ الإشبسحr ٚ  s فاْ 0

. ٌزا فبٌّعبدٌخ رّضً لطعبً صائذاً .      ِخزٍفبْ فٟ الإشبسح

 

 

 

 

(    :رجش٠ش 36(



 

 

أد١بٔب، ِٚضبي رٌه عٕذِب رىْٛ ئدذاص١بد اٌشأع١ٓ ٚاٌجإسص١ٓ ِعٍِٛخ فأخ ٠ّىٓ وزبثخ ِعبدٌخ اٌمطع 

اٌضائذ، ٚعٕذِب ٠ىْٛ وً ِٓ اٌشأع١ٓ ٚاٌّذٛس اٌمبغع ِعٍِٛبً فمػ فاْ ِٓ غ١ش اٌّّىٓ وزبثخ 

. ِعبدٌخ اٌمطع اٌضائذ

 

 

(      :رذذ 37(

    
y x

 
2 2

1
9 72

 

 

(      :ثش٘بْ 38(

aثّب أْ اٌمطع اٌضائذ ِزغبٚٞ اٌغبل١ٓ فاْ  b  ْٚثّب أ 

                                                                         

c a ba a

c a

c a

c a b

a

e
a

e

c

  





















2 2 2

2 2

2 2 2

2

2





a

2
 2

 

. 2ٌزا فاْ الإخزلاف اٌّشوضٞ ٌٍمطع اٌضائذ ِزغبٚٞ اٌغبل١ٓ ٘ٛ 

 

(       :اوزت 39(

ً : ئجبثخ ِّىٕخ صُ اعزعًّ اٌجإسر١ٓ ٌزع١١ٓ ِشوض . أٚلا دذد ئْ وبْ ارجبح اٌمطع اٌضائذ سأع١بً أٚ أفم١ب

k,اٌمطع اٌضائذ ٚرذذ٠ذ ل١ُ  h . ٚاعزعًّ غٛي اٌّذٛس اٌمبغع لإ٠جبدa
2

 اٌّغبفخ c ، صُ أٚجذ 

bث١ٓ اٌّشوض ٚئدذٜ اٌجإسر١ٓ، صُ اعزعًّ اٌّعبدٌخ  c a 2 2 2
b ٌزجذ 

2
ٚأخ١شاً اعزعًّ . 

 أٚ xاٌصٛسح اٌم١بع١خ ٌىزبثخ اٌّعبدٌخ ثبلاعزّبد عٍٝ اٌّذٛس اٌمبغع ئْ وبْ ِٛاص٠بً ٌٍّذٛس 

. yاٌّذٛس 

ِشاجعخ رشاو١ّخ 
:  ِضً ِعبدٌخ اٌمطع إٌبلص اٌّعطبح ِعبدٌزٗ فٟ وً ِّب ٠أرٟ



 

 

                                                                     

               ( )40                             ( )41                                  ( )42 

 

 

 

            

                                                                                   

 

(  :ِمزٚفبد 43(

 

(a ft105 

 

(b s5 

 

ثًّ  وً ِعبدٌخ ِّب ٠أرٟ ٌج١ّع ل١ُ  :       د

                                                                

( )44  ,n n 2   

       

( )45 ,n n


  
3

2
 

 

( .  ١ٌظ ٌٙب د46ً(

                                                                      

 رذسة عٍٝ ئخزجبس

(  :ِشاجعخ 47(

 ,y y Hx x   
5 5

4 4
      

                                                                  

 

(  :عإاي رٚ ئجبثخ لص١شح 48(



 

 

 y x   
1

1 1
2

 

                                                                       

 

 

 

 

    



 

 

( )4 4 رذذ٠ذ أٔٛاع اٌمطٛع اٌّخشٚغ١خ ٚدٚسأٙب   

 

 

 

 

 : رذمك ِٓ فّٙه∎
( )1 

         
   x y 

 

2 2
2 4

1
9 39

 

        لطع ٔبلص  

 

 
 
 

 : رذمك ِٓ فّٙه∎
( )2 

( A2  لطع صائذ 

( B2  لطع صائذ 

( C2  لطع ٔبلص 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

 .رذسة ٚدً اٌّغبئً
 

 اٌزٞ رّضٍخ ِٚضثًّ اٌّخشٚغٟاوزت وً ِعبدٌخ ِّب ٠أرٟ عٍٝ اٌصٛسح اٌم١بع١خ، صُ دذد ٔٛع اٌمطع 

 ً   :ِٕذٕبٖ ث١ب١ٔب

( )1  

       
   x y 

 

2 2
3 2

1
36 9

 

       لطع ٔبلص  

 

 

 

                                                                                              

( )2 

          x y   
2 2

6 4 16 

       دائشح  

                                                         

 

 

 

                                      

( )3 

       
   y x 

 

2 2
1 2

1
16 9

 

       لطع صائذ  

                                

 

 

                                                               

 

 



 

 

 

( )4    

 

      x y  
2

6 2 4     

    لطع ِىبفئ         

 

 

 

:                                                                   اٌزٞ رّضٍخ وً ِعبدٌخ ِّب ٠أرٟ، دْٚ وزبثزٙب عٍٝ اٌصٛسح اٌم١بع١خاٌّخشٚغٟدذد ٔٛع اٌمطع 

(  لطع ِىبفئ         5(

(  لطع صائذ 6(

(  دائشح                                                                      7(

(   لطع ِىبفئ                                                                            8(

(  لطع صائذ                                                                        9(

(  لطع صائذ 10(

(  لطع ٔبلص            11(

                                                                                  

 

(  :غ١شاْ 12(

(a     x y


  
2 125

660 10500
3

 

        لطع ِىبفئ          

 

(b   x ft 1320      

                                                           

(c   fty  10500                                                                

 

 

 

 

 



 

 

: لبثً ث١ٓ إٌّذ١ٕبد أدٔبح ٚاٌّعبدٌخ اٌزٟ رّضً وً ِٕٙب

 

( )13 (c   x y x y  2 2
9 16 72 64   

                                                              

( )14 (a  x y x y    2 2
8 4 4       

                                                             

( )15 (b  x y x y   2 2
9 16 72 64 64  

  
 

)لبثً ث١ٓ وً دبٌخ فٟ اٌزّبس٠ٓ )16 19 ًِع اٌّعبدٌخ اٌزٟ رّض ( )a d  :

(  :دبعٛة 16(

  x y x y    2 2
18 30 14094 0    ( )d                                                                                         

 

(  :١ٌبلخ 17(

x y x y    2 2
25 100 1900 2200 45700 0    ( )b                                                                                        

 

(  :ئرصبلاد 18(

. .x y y   2 2
47 25 9 18 33 525 0    ( )a      

                  
 

(  :س٠بظخ 19(

.x x y   2
16 90 0 25 0    ( )c                       

                                                                             

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

(  :رّض١لاد ِزعذدح 20(

(a ً :  رذ١ٍ١ٍب

                
   x y 

 

2 2
3 2

1
16 4

 

(b ً   : ججش٠ب

                x y x y    2 2
4 6 16 9 0 

 

(c ً :  ث١ب١ٔب

 

 

 

 

 

 

ِغبئً ِٙبساد اٌزفى١ش اٌع١ٍب  
(    :رجش٠ش 21(

Bصذ١ذخ دائّب، ئرا وبْ اٌمطع سأع١بً فاْ   A ٌٚزا رصجخ اٌّعبدٌخ ِعبدٌخ دائشح د١ش 0 C 

 

                                                                    

(    :ِغأٌخ ِفزٛدخ 22(

                x y xy x y     2 2
9 6 2 2 8 0                                                                  

 

 

(          :اوزت 23(

 ً : ٕ٘ذع١ب

 اٌمطع إٌبلص عجبسح عٓ دائشح ِعغٛغخ غ١ٌٛبً أٚ عشظ١ب، ٚولاّ٘ب ِٕذ١ٕبْ ِغٍمبْ ثعىظ 

اٌمطعبْ اٌّىبفئ ٚاٌضائذفّٙب ِٕذ١ٕبْ ِفزٛدبْ ِّٚزذاْ، ٌىٓ اٌفشق ث١ّٕٙب أْ اٌمطع اٌّىبفئ 

.    ٠زىْٛ ِٓ فشع ٚادذ، ث١ّٕب اٌمطع اٌضائذ ٠زىْٛ ِٓ فشع١ٓ وً ِّٕٙب رّبصً ٣ٌخشٜ

 



 

 

 ً : ججش٠ب

B ئرا وزجذ اٌّعبدٌخ فٟ اٌصٛسح اٌم١بع١خ ثششغ    ، فّعبدٌخ اٌمطع اٌّىبفئ رذٛٞ دذاً رشث١ع١بً 0

Axئِب)ٚادذاً 
Cy أ2ٚ

Aأِب ِعبدٌخ اٌذائشح فززصف ثأْ   ( 2 C أِب ثبٌٕغجخ ٌٍمطع إٌبلص ، 

A,فأْ ٌىً ِٓ   Cٚ الإشبسح ٔفغٙب    ,A C 0  ، أِب فٟ دبٌخ اٌمطع اٌضائذ  0

,A C ٚ ِْزعبوغزب ,A C 0 0                                            .

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

ِشاجعخ رشاو١ّخ 
 

(   :فٍه 24(

): اٌشأعبْ ),0 15 ، ( ),0 15 

): اٌجإسربْ ),0 25 ، ( ),0 25 

y: خطب اٌزمبسة x 
3

4
 

 

 

 

 

ً خصبئصدذد    : اٌمطع إٌبلص اٌّعطبح ِعبدٌزخ فٟ وً ِّب ٠أرٟ ، صُ ِضثًّ ِٕذٕبٖ ث١ب١ٔب

( )25  

سأعٟ  :   الإرجبٖ

):  اٌّشوض ),0 0      

) :اٌشأعبْ ),0 3 2 ، ( ),0 3 2          

): اٌجإسربْ ),0 3 ، ( ),0 3 

) :اٌشأعبْ اٌّشافمبْ , )3 0 ، ( ),3 0     

 

 

( )26   

أفمٟ  :   الإرجبٖ

):  اٌّشوض ),0 0      

) :اٌشأعبْ , )2 2 0 ، ( ),2 2 0          

): اٌجإسربْ , )2 0 ، ( ),2 0 

) :اٌشأعبْ اٌّشافمبْ ),0 2 ، ( ),0 2          

 

 

 

 



 

 

( )27 

أفمٟ  :   الإرجبٖ

):  اٌّشوض ),4 2      

) :اٌشأعبْ , ) 1 2 ، ( ),9 2          

),(: اٌجإسربْ  4 2 6 2 ، ),(  4 2 6 2 

) :اٌشأعبْ اٌّشافمبْ ),4 1 ، ( ),4 3          

 
 

 

 

 

 

(    :فٍه 28(

                           
. .

x y
 

 

2 2

15 15
1

9 006 10 8 427 10
     

           

 

 رذسة عٍٝ ئخزجبس

:                                                                دً وً ِعبدٌخ ِٓ اٌّعبدٌز١ٓ ا٢ر١ز١ٓ

 

( )29 

                                                                                      

( )n

n

n

n

n

n

n

  









 

2

2

2

8 1 4 16

8 8 16

2 0

2

 

 

 

 

 

 

 

( )30 



 

 

                                                                                    

( )p p

p p

p p

p

p

p

  







 

  

2

2

2

2

9 8 8 81

9 72 81

8 9

8 9 0

1

 

 

 

(   لطع ِىبفئ                                                                      31(

 

( )32   y x x A   2
4 6       

 

       أٔفّخ اٌّعبدلاد ٚاٌّزجب٠ٕبد غ١ش اٌخط١خ  ِعًّ اٌذبعجخ اٌج١ب١ٔخ 
 

: دً ث١ب١ٔبً وً ٔفبَ ِعبدلاد ف١ّب ٠أرٟ ِمشثبً ئٌٝ ألشة جضء ِٓ عششح

( )1 ( , ) 2 1 ، ( ),2 1 

( )2 ( , . )1 6 9 ، ( , . )1 6 9 

( )3 ( , ) 6 8 ، ( ),6 8 

( )4 ( , )2 3 ، ( . , )1 5 4 

( )5 ( ). , 1 3 2 ، ( . , )1 3 2 ، ( ). ,1 3 2 ، ( . , )1 3 2 

( )6 ( , )3 2 ، ( ),0 1 

 

 

 

 

 

(  :رذذ 7(

(a 



 

 

                 
x y

x y

 

 

2 2

2 2

468

180
 

                                                                 (b 

 

 

 

 

 

 ً : دً وً ٔفبَ ِزجب٠ٕبد ف١ّب ٠أرٟ ث١ب١ٔب

 

( )8 ( . , . )1 8 2 4 

( )9 ( , . )1 6 9 

( )10 ( . , . )2 5 2 5 

 

 

د١ًٌ اٌذساعخ ٚاٌّشاجعخ 

: اخزجش ِفشداره

: اخزش اٌّفشدح إٌّبعجخ ِٓ اٌمبئّخ أعلاٖ لإوّبي وً جٍّخ ف١ّب ٠أرٟ

 اٌمطع اٌّخشٚغٟ(1

 اٌّذً إٌٙذعٟ (2

  د١ًٌ(3

 اٌمطع إٌبلص (4

 اٌجإسر١ٓ (5

 الاخزلاف اٌّشوضٞ (6

  ِشوض(7

 اٌمطع اٌضائذ (8



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

ِشاجعخ اٌذسٚط 

 

 :دذد خصبئص اٌمطع اٌّىبفئ اٌّعطبٖ ِعبدٌزٗ فٟ وً ِّب ٠أرٟ

 



 

 

(9 

ِٕذٕٝ اٌمطع ِفزٛح ئٌٝ ا٤عٍٝ  

: اٌشأط 3 , 2 ٚاٌجإسح   3 , 1 

3x: ِٚذٛس اٌزّبصً   5y  ٚاٌذ١ًٌ     

 2ٚغٛي اٌٛرش اٌجإسٞ 

 

10 )
 

ِٕذٕٝ اٌمطع ِفزٛح ئٌٝ ا٤عفً   

: اٌشأط 2 , 1  ٚاٌجإسح  2 , 2  

2x: ِٚذٛس اٌزّبصً  0y  ٚاٌذ١ًٌ    

 4 ٚغٛي اٌٛرش اٌجإسٞ 

 

 

11 )
 

 ِٕذٕٝ اٌمطع ِفزٛح ئٌٝ ا١ّ١ٌٓ  

: اٌشأط 5 , )     ٚاٌجإسح 3 , )
241

3
48

  

3y: ِٚذٛس اٌزّبصً  239 ٚاٌذ١ًٌ   

48
x   

 

 

 

 

 

 

 

اوزت ِعبدٌخ اٌمطع اٌّىبفئ اٌّعطبح ئدذاص١بد سأعٗ ٚثإسرٗ فٟ وً ِّب ٠أرٟ صُ ِضً ِٕذٕبٖ ث١ب١ٔب 

12) 

   
2

1 16 5x y    



 

 

  

 
 

13 ) 

   
2

6 40 7y x    

 
 

 

 

14  )

   
2

2 16 1x y    



 

 

 
 

 

15  )

   
2

3 8 2x y    

 
 

 

 

 

 

 

 ً  :اوزت ِعبدٌخ اٌمطع اٌّىبفئ اٌزٞ ٠ذمك اٌخصبئص اٌّعطبٖ فٟ وً ِّب ٠أرٟ صُ ِضً ِٕذٕبٖ ث١ب١ٔب

16 )



 

 

    
2

4 4 3y x    

 
 

17 ) 

   
2

1 8 6x y    

 

 
 

 

 

 

18 )



 

 

   
2

3 4 7x y   

 
             

 ً : دذد خصبئص اٌمطع إٌبلص اٌّعطبح ِعبدٌزٗ فٟ وً ِّب ٠أرٟ صُ ِضً ِٕذٕبٖ ث١ب١ٔب

 

(19 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

20  )



 

 

 
 

 :اوزت ِعبدٌخ اٌمطع إٌبلص اٌزٞ ٠ذمك اٌخصبئص اٌّعطبح فٟ وً ِّب ٠أرٟ

 

21 )

 
( ) ( )x y 

 
2 2

5 3
1

4 3
 

 

22 ) 

( ) ( )x y 
 

2 2
5 2

1
25 9

 

 

23  )

( ) ( )x y 
 

2 2
1 4

1
25 9

 

 

 

 

 

 

 

: أٚجذ ِعبدٌخ وً دائشح ِٓ اٌذٚائش فٟ اٌذلاد ا٢ر١خ



 

 

24 ) 

   
2 2

1 6 9x y    

 

25  )

( ) ( )x y   2 25 29
1

2 4
 

 

26  )

 

( ) ( )x y   2 2
1 4 13 

 

 

 ً : دذد خصبئص اٌمطع اٌضائذ اٌّعطبٖ ِعبدٌزٗ فٟ وً ِّب ٠أرٟ صُ ِضً ِٕذٕبٖ ث١ب١ٔب

 

27  )

سأعٟ : الارجبٖ

اٌّشوض 6, 3 :  ، اٌشأط  6 , 3 30   

: اٌجإسربْ 6 , 3 30  

6x: ِذٛس اٌزّبصً  

: خطب اٌزمبسة 2 15
3 6

15
y x      

 

 

 

 

 

 

 

28  )



 

 

أفمٟ : الارجبٖ

اٌّشوض  7, 6 :  ، اٌشأط  7 3 2 , 6   

: اٌجإسربْ 7 3 2 , 6  

6y: ِذٛس اٌزّبصً  

: خطب اٌزمبسة 6 2 7y x      

 
 

29  )

سأعٟ : الارجبٖ

اٌّشوض  1 , 1 :  ، اٌشأعبْ  1 , 3 ٚ    1 , 1  

: اٌجإسربْ 1 , 1 5  

1x: ِذٛس اٌزّبصً   

:خطب اٌزمبسة 1 2 1y x        

 
 

 

 

30) 



 

 

أفمٟ :الارجبٖ 

 اٌّشوض 1, 2   : ، اٌشأط    3, 2 , 1, 2  

: اٌجإسربْ 1 2 2 , 2 

2y :ِذٛس اٌزّبصً    

: خطب اٌزمبسة 2 1y x      

 
 

: اوزت ِعبدٌخ اٌمطع اٌضائذ اٌزٞ ٠ذمك اٌخصبئص اٌّعطبح فٟ وً ِّب ٠أرٟ

 

 31  )
2 2

1
49 16

x y
  

 

32  )
2 2

1
9 16

y x
  

 

 

33  )

( ) ( )2 2
5 1

1
64 36

y x 
  

 

 

34 )



 

 

2 2

1
4 9

x y
  

 

 

: دذد ٔٛع اٌمطع اٌّخشٚغٟ اٌزٞ رّضٍٗ وً ِعبدٌخ ِّب ٠أرٟ دْٚ وزبثزٙب عٍٝ اٌصٛسح اٌم١بع١خ

 

 لطع صائذ (35

 

 لطع ِىبفئ (36

 

 لطع ٔبلص (37

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 رطج١مبد ٚدً اٌّغأٌخ



 

 

:   ألٛاط38)

a  )
2

81 2025x y    

b ) 4.75ِٛلع اٌجإسح ألذاَ فٛق عطخ ا٤سض  

 

:  دشوخ اٌّبء39)

a )
2 2

900x y  

b ) ٟٔ5عذد اٌضٛا   صٛأٟ 

 

:  غبلخ40)

a) 
2 2

1
225 625

x y
  

 

b)  عزضداد ٔغجخ اٌّمبَ اٌّشرجػ ثـy  ئٌٝ اٌّمبَ اٌّشرجػ ثـx  

 

:  ظٛء41)

لطع صائذ 

 

 

 



 

 

  اخزجبس اٌفصً

:  اٌّعطبح فٟ اٌغإا١ٌٓ ا٢ر١١ٓاٌخصبئصاوزت ِعبدٌخ اٌمطع إٌبلص اٌزٞ ٠ذمك  

( )1 

ثّب أْ اٌشأعبْ   ( , ),h a k  7 4 ،    ( , ),h a k   3 4 

kٌزا فاْ   4 ، h  2 ، a  5 

ثّب أْ اٌجإسربْ  ( , ),h c k  6 4 ،    ( , ),h c k   2 4 

cٌزا فاْ   b ٚثبٌزبٌٟ فاْ 4  25 16 3 

ٚثبٌزبٌٟ فاْ ِعبدٌخ اٌمطع إٌبلص رىْٛ 
   x y 

 

2 2
2 4

1
25 9

 

 

 
( )2 

ثّب أْ اٌجإسربْ  (, , )h k c   2 1 ،    ( ,, )h k c   2 9 

hٌزا فاْ   2 ، k  4 ، c  5  

aثّب أْ غٛي اٌّذٛس ا٤وجش  2 a فاْ 12  6 

bٚثبٌزبٌٟ فاْ   36 25 11 

ٚثبٌزبٌٟ فاْ ِعبدٌخ اٌمطع إٌبلص رىْٛ 
   x y 

 

2 2
2 4

1
11 36

 

 

 

(  :ِٓ ِزعذداخز١بس  3(

C4 

 

 

 

(  :جغٛس 4(

                             x y 2
1492 5 

 

 

 

 



 

 

:  اٌّعطبح فٟ اٌغإا١ٌٓ ا٢ر١١ٓاٌخصبئصاٌزٞ ٠ذمك   اوزت ِعبدٌخ اٌمطع اٌضائذ

 

( )5 

x y
 

2 2

1
9 4

 

 

 

( )6 

 

   y x 
 

2 2
4 8

1
4 12

 

 

 

: 12 ٚ 11ِضً ث١ب١ٔبً ِٕذٕٝ اٌمطع اٌضائذ اٌّعطبح ِعبدٌزٗ فٟ اٌغإا١ٌٓ 

 

                   ( )7                                                                    ( )8 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

(  :ِٓ ِزعذداخز١بس  9(

 

 ، اوزت ِعبدٌخ وً ِٓ اٌمطع١ٓ اٌّىبفئ١ٓ ا٢ر١١ٓ ، صُ ِضً Vٚاٌشأط Fِغزعّلاً اٌجإسح 

 ً : ِٕذ١١ّٕٙب ث١ب١ٔب

 

( )10 

 فاْ إٌّذٕٟ ِفزٛح سأع١بً xثّب أْ اٌجإسح ٚاٌشأط ِشزشوبْ فٟ الإدذاصٟ 

 اٌجإسح    ,, ( )h k p  2  ، اٌشأط 8  ), ( ,h k  2 10  

hٌزا فاْ   2 ، k  10 ، p   8 10 2 

 ئرْ ِعبدٌخ اٌمطع اٌّىبفئ    x h p y k  
2

4  

 ٟ٘   x y   
2

2 8 10 

 

 

 

 

 

( )11 

 فاْ إٌّذٕٟ ِفزٛح أفم١بً yثّب أْ اٌجإسح ٚاٌشأط ِشزشوبْ فٟ الإدذاصٟ 

 اٌجإسح    ( , ),h p k  2  ، اٌشأط 5  ,, ( )h k  1 5  

hٌزا فاْ   1 ، k  5 ، p   2 1 3 

 ئرْ ِعبدٌخ اٌمطع اٌّىبفئ    y k p x h  
2

4  

 ٟ٘   y x  
2

5 12 1 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 



 

 

: ِضً ِٕذٕٝ اٌمطع إٌبلص اٌّعطبح ِعبدٌزٗ فٟ اٌغإا١ٌٓ ا٢ر١١ٓ

                      ( )12                                                       ( )13 

 

 

 

 

 


